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Гл ви Ё 
О рЬшеншм задачь вообще. 
663. 


| намбрене алгебры , шакЬ какЪ 
и прошчихЬ частей маеемаптики , кло- 

нишся туда ‚ чпобЬ опредВлить ве- 
личину неизьБетныхЬ количествЬ › что 
’ дБлаешся изЪ подробнаго разсмотрен!я 
обстояшельсшёЪ вЬ вопроеб предписан- 

Томь ИП, А ныхЬ, 


о объ ^лгЕбрлическ. УрАВНЕНТЯХЬ 


ных ‚и означенныхЬ известными коли- | 
чествами. Чего ради алгебру оп реаБлить 

можно и симЬ образомЬ ‚ пою есь, чо 

БЬ ней показывается ‚ КакимЬ образомЬ 

изЬ данныхЬ или изеБстныхЬ количеству 

находить неизеБсшные. 


564. 

Сле сходсшвусшЪ со всфмЬ шЬмЬ э 
что по се мБешю уже предложено было: 
ибо вездЬ изЬ данныхЬ количествЬ иска- 
ны были таке ‚ которые прежде как 
неизвВсшнье мы брали. Первой пюму 
примВрь даетф сложен , гАВ данных 
двухЬ или болыне чиселЬ находили МЫ | 
сумму, то есть, паксе число , копюрое 
даннымЬ числамЬ вмВсшВ взятымЬ равно 
было. 

БЪ вычитани искали мы число рав” 
ное разности двухЪ данныхЬ чиселЬ. 

Самое пю же примБчается вЬ умно- 
женш › ДБленйй ‚ ВЬ возвышенм 40 стс 
пеней и извлеченйл корней , гдБ всегда, 
изЪ данныхЬ зиселЪЬ находится неизьрсие 


ное. 


565. 
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565. 

ВЬ послЬдней части разритяля уже 
мы НБкоторые вопросы › при чемЬ всегда 
искали шакое число, копюрое изЬ другихЬ 
данныхЬ чиселЬ по нВкоторымЬ обсто- 
ятельсшвамЬ опредБлить должно было, 


Чего ради всБ вопросы клоняшся 
туда, чтоб изЪ данныхЬ нЬкоторыхЬ 
чиселЪ находить новое , состоящее сБ 
прежними вЬ нБкоемЬ союзВ ‚ которой 
опредБляется по нБкотшорымЬ обстоя- 
тельствамЬ или свойсшвамЬ принадлежат 
щимЬ кЬ искомому числу. 


®бб. 


Во всякомЬ вопросБ искомое число 
означается послВдними буквами алфа- 
вита ‚ и смотрится на предписанныя вр 
немЪ обстоятельства ‚ которые дают 
уравнеше между двумя числами. ИЗЬ 
такого уравнеййя должно пошомЬ опре- 
АБлиать величину искомаго числа ‚ чрезЬ 
чаю разрЬшиашся и самой вопросЬ. Слу- 
чаюшся иногда вопросы, гб ишется 

А 2 больше 


4. ОбЪ АЛГЕбрАИЧЕСК. УРАВНЕНТЯХЪ | 


больше нежели одно число, ночтшо равнымЬ |! 
образомЬ чрезЬ уравненя совершается. 
567. 

С1е можно лучше изЪяснить  са- 
мимЬ примБромЬ. Предсшавь себБ воп- 
росЬ такой : 

20 челоЕБКЬ мущины и женщины 
вмБсшр ФдяшЬ вЬ шракширБ ‚ мущина 
плашишЪ $ грош. ‚, а женщина ‘7 грош. 
вся же сумма денегЪ, которую они хозяину 
заплатили дБласшФ 6 талеровЬ; спраши- 
вается, сколько мушинЬ, и сколько жен- 
щинЬ вЪ помЬ числЬ было * 


Аля р6шентя сего вопроса положи 
число мущинЬ —х, и поступай сЪ ним 
шакЪ какЬ <Ъ изкБсшнымЬ количествомЬ» | 
пою сесть, какЬ будшо бы хошлЬ опробо- 
вать р“Ешишсяли заданной вопросЬ , ежели 
число мущинЬ положится х, когда же 
мущины и женщины вмбсшй дБлающЬ 20 
чслокВКЬ, шо можно ошкюда опреДБлитль 
и число женщинЬ ‚ копюрое выдешЬ сже- 
ли число мущинЪ вычшешся изЪЬ 20 , по 
чему число женшщинЬ —20 —х. Каждой 


мущина | 


| 
| 


а 


и ихь рЫШЕН!И. $ 


мущина плапишф 8 грошей, сл6дов. 
х мущинЬ заплашяшЬ 8х грошей. Каждая 
женщина платишф “7 грош. , то 20—*% 
женщинЪ заплатятЬ 140 —7х грош. слВ- 
довательно мущины и женщины вмВсшВ 
плашятф 140 5х грош. ; а мы знаемЬ 
сколько они истратили, то есть б рейхс- 
шалеровЬ, которые вр грошахЬ дБлающ 
144 ‚ чего ради буджемЬ мы имрть с1е 
уравнене 140--х= 144 ,‚ ошкуда ясно 
видно , чпю х=4- 


И пакЪ вЪ шрактирБ было 4 мущи 
ны и гб женщин. 


568. 
Другой подобной сему вопросЬ. 

2о человБКЬ женщины и мущины вмБ- 
сп были вЬ шраютирЬ ; мущины пла- 
шяшф 24 гулдена, и женщины шакже 24 
гулдена ‚, при чем известно, что каждой 
мущина должен былЬ платить одимЬ 
гулденр болыне нежели женщина › спра- 
шиваешся $ сколько было мущинь и 
сколько женщиньЬ * 


АЗ Пусть 


6 ОбЪ АЛГЕбРАИЧЕСК. УрАВНЕНТЯХЬ 


Пусть будеш число мущинЬ =, 
ню число женщинЪ будеш —20 —х 
и когда х мущанЬ  вмБошБ истрашили 
24 гулдена , шо каждой изЬ нихЬ запла- 
шилЬ ** гулё» 


20—х женщинЬ истратили 24. гулдена, 
шо каждая изЬ нихЬ издержала = гула. 
и поелику ся издержка женщины однимЬ 
гулденомЬ меныше ‚ нежели издержка му- 
щины, шо ежели изЪ заплаченной суммы 
аенегЬ мущиною вычтешся 1 гулденЪ , 
останешся мздержка женщины ‚ откуда 
получишся уравнеше *—т — **, и из 
сего уравненйя надлежишр искать вели- 
чину х, которую не шакЬ легко здЬсь 
вывесть можно , как в первомЬ вопро- 
<Б. Но вЬ слБдующихЬ увидимЬ ‚ что 
х—8 сходствуешЬ сЪ найденнымЬ ура- 
вненемЬ *—$ 2; 2—2. 


$60. 
ВЬ каждомЬ вопроёБ главное дБло 
состоишЬ вЬ пюмЬ ‚ чтобЪ означивЬ 
фуквами неизвбсшнье или искомые коли- 


месгава 


и ихь рБШЕН!И. > 


чества раземотрЬть почняе обстоятель- 
ства вопроса, и изр нихЬ вывесть урав- 
ненм ;  пошомЬ разрЬшить найденное 
уравнене ,‚ или сыскашь — величину 
неизкБстныхЪ чиселЬ ‚, о чемЬ ВБ сей ча- 
«пи говорено будет, 


570. 


Самые вопросы разнятея также мс- 
жду собою, ибо вЪ нБкопюрыхЬ ищется 
только одно число, а вЬ иныхЬ 2 или боль- 
ше ; и вЬ сем послБднемЬ случаБ шре- 
буешся столькожЬ уравненй , сколько 
неизнбсшныхЬ или искомыхр количествЬ 
5Ь немЬ будеш, кошорые веБ выводить 


надобно из обсшоятельсшвь вопроса. 


Я 

И такЬ уравнеше состоит  изЪ 
двухЪ членовЪ , изЪ коихЬ одинЬ друго- 
му равен полагается ; а чпю бы изЬ 
уравненя опреБлить величину не изнБст- 
наго количесшва ‚ пошребны бывают 
часшо весьма многе перемБны , кои всБ 
основан свое имбющЬ на момЬ , что 
А 4 когда 
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когда количества равны между собою , 
равны будушЬ также , ежели кЬ обБимЬ 
изЬ нихЪ одинаке величины придадутпся , 
или изр нихЬ вычтутся ; равнымЬ обра- 
зомф, ежели они оба на одно какое ни- 
будь число умножашся или раздВлятся к 
ежели они до одинакой сшсепени возвысят- 
ся ‚ или одинаме корни изЪ нихр извле- 
кушся ‚ и наконецЬ сжели обоихЬ ихЬ 
лозмушся логариемы, что уже и вЬ пре- 
жнчей часиш учинено было. 


572. 

ТБ уравнения , вЬ которыхЪ кромБ 
первой степени не извбстнаго числа нс 
находишся › весьма легко рЬшагся, и назы- 
ваются уравненями первой степени. По- 
шомЬ сЛВдующЬ уравненёя , вЬ которыхЬ 
впорая степень или квадратЪ не извБет- 
наго количества находится, ц называют- 
ся квадрашныя уравнения ‚› или уравнен:я 
впюрой степени ; уравнен1я трепей 
степени ‚ гдБ кубЪ не извЬстнаго коли- 
чества находится, и тшакЬ далбе, о 
чемЬ в сей часши обфявлено будет. 

ГЛАВА 


ъ9 м 


> > 
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Гиви п. 


ОбЪ уравнешяхь первой сшепени и ихЬ 
оБшенйи. 


573- 
Ежели неизЕЬстное, или искомое количе- 
ство означишся буквою Хх, и найден- 
ное уравнеше будешь уже на одной спю- 
ронБ знака— имЬшь одно только Хх, а 
на другой всБ данныя числа, какЬ х=2$, 
шо искомая величина х ‚ уже АДЬистшви- 
тельно имБешся ; и всегда стараться на- 
добно дойти до сей формулы , какЪ бы 
смЫшено ни было первое уравненше. На 
сей конецЬ вЬ слбдующихо предпишушся 
плавила. 

5 74- 

НачнемЬ сперва сЪ самыхЬ легки\5 
случаевЬ , и положимЬ, чаю нБкшо до- 
шелЬ до сего уравнешя : 

х9—16 ‚, по видно, что х—7. 
Пусть будешЪ вообще х--а-—В , гаБ 


ди означающЬ данные числа , каябы 
А 5 они 
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они ни были, ЗдБсь должно СЪ обБихЬ 
сторон вычесть @ , и получится урав- 
неню 1—#-4, кошорое опредбляешЬ нам 
величину х. 

$75. 

Ежели найденное уравненю будешь 
&-@=8 ‚ пю придай сЪ обБихЬ сторонЬ 
в, И будешЬ х—-Ь-На, чаю означаешЬ ве- 
личину х, 

Точно шакже постуцашь надлежишЬ , 
ежели первос уравнеёйе будеш х-а—аа-т: 
ибо шогда л—аа--а--+г , изЬ уравнен!я 
д-=8а2=:0-ба получится х—20—ба-р 8в 
АИ х—20--24 , а изЬ х--ба—2о-р- за 
найденся л—20--34—ба, илихг 20-34, 


576. 

Когда же найденное уравнене бу- 
дет х-а--2—с ‚ шо з4Бсь можно СЪ 
обВихЬ сшоронЬ придать а, и выдетЪ 
ХЕ с-ра ‚, попюмЬ вычесть <Ъ обфихь 
стюронр 2, и будешЪ х=е-а-5. Мож- 
Но тлакле СЬ обБихЬ сторонЪ придать 
ВАрУГЬ -2-Ь, и будщВ х—е-на-р, 

ак 
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такЪ вЬ слБдующихЬ примБрахЬ ‚, когда 

х—2а--36—0 ‚ по будешЬ д—24-36 ког 

да х-за--- 22—25 а-Н2 , шо будешь 

д—25 +4а, и когда х-9-[-ба—25 за , шо 

д 3444. 
. 577. 

Ежели найденное уравнене имВшь 
будетр формулу ах=ф , то раздВли <Ъ 
обБихЬ сшоронЬ на а, и будеш ле, 
А когда ах--рс—4 , шо должно сперва 
по, что при ах находится отнять прочь, 
шо есть, придать сЬ обБихЬ спюронЪ-—& 
-Нс ‚ и будешЬ ох—9-Р-с ‚ сего рада 
я 

`Пусшь будшЪ 21--5—19 , шо выдетЪ 
21—12 , и @ 

3=-8=7 выдетр 3х=15 ‚и 4—5 

4х-5—-34-15-|-9а, выдешЪ 4х=25- 109 

И 53а, 


578. 

Когда уравнеше будетф *—6 ‚ то 
помножь сЬ обБихЬ сторонЪ на а м 6у- 
`дешЬ х—06. И когда #-0—с—=4, шо спер- 

за 
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ва будет 4-е и пошомЬ х—(4-в 
--с)а—а4-—ар-рас. 


Пусть будеш :х-3—4, тю будетЪ :х—7, 
и 14 
———^ 122—344; д—4-а, и Х- 12 -3а 
ета -- ржет ; х=а-г1) 
(а-г)—аа—и1. 
579. 

Ежели уравненте будеш. с ‚ пю 
умножь <Ь обБихЬ сшоронЪ на р, ибу- 
детшЬ ах=об и = Когда же %—=4, 
пю будетЪ “-445 „ и ах бе, слБд. 


ь- 3 
о. усть будетЪ зх—4—=1, по ; 


а 
4—5 24—15 и х— шо есшь 7; 


зх-НЕб , шо будетЬ 5,3“ | 
218 и х—6. 
5Зо. 


Статься можешь, чтю больше неже- 
ли одинЬ член уравненшя содержат вЬ 
сс6Б букву х, и стоящЬ на одной или на 
обБихЬ сшоронахЬ знака равенства. Ежели 
они будут на одной сшоронБ , какВ 
х---5=11, по будешь х-нах=б , зх 


= 12, 
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— 12, ил-4. Пусть будешЪ х-Н 1-44-44, 
что будеш х * Умножь сперва на 3 и 
выдешЬ 4х--:х—132, пошомЬ умножь еще 
на 2 и будеш 11л=264 с^Бд. х—24; но с 
три числа могушЬ вадругЬ соединены 
бышь ЕБ одинЬ членЪЬ ‚, какЬ ая. 2 
раздбли сЬ обБихЬ спюронЬ на 11, и вы- 
дет э^—4 , и Х—24. 

Положи 2х—хАнх-—Е , что соединивЬ 
вЬ одинБ членЬ дасшЪ 54— 1, и х— 2 
также когда ах-дх-сх=4 , шо се будет 
тоже что и (а-2--и=4, ошкуда выдешЬ 
ЯР 

58 г. 

Когда же х находится вр обТихЬ 
частяхЪ уравнеыя, как зх--22х--ю , 
то должно х ©Ь одной стороны ‚ гдБ 
оно умножено на меншее число ‚ ‘пере- 
несть на другую ; чего ради вычти сЬ 
обфихЬ сторонЬ х, и выдешр 2х--2=ю, 
М 2х-8, слБд. х—4. Пусшь будешЬ еще 
х44—20-х, шо 2х--4—20, 24—16 их 8. 

Положи х-8—32—3х ‚ Шо будетЬ 
4%48—32 , и 4^—24 ‚ сАБд. х6. 
Также 
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Также 15-Х=20-2х ‚, шо 15-Нх— 20, 
елВд. 5—5. 

Пусть будетЪ та 5х , по 1-х 
=5; “—4, откуда х—:—21, 

— --ЕААЬЫх ;° придаЙ 1х выдеть 
—.-Нах ‚ вычши $ будем 2х—+ , ум- 
ножь на 12 и получишся 7х—2.м д 

Также х:-л—-5:х, придай 2х, выдещь 
—-х , вычши + будетЬ 5х  — 1 ум- 
ножь на б получишся 9х=9!: ›, раздБли 
на 7, и будетЬ х—ти или д. 


$582. 


Ежели найдешь такое уравненг , ВБ 
которомЬ неизвестное число в знамена- | 
пелЬ дроби содержится, шо должно тшог- 
ра сю дробь изключишь изр уравнения | 
умноживЬ оное на помянутаго знамена- | 
шеля. 


'ТакЬ когда найдешся 28—12 
то придай 8, ивыдещЬ “52—20, 
умножь на х — -— 1со—204, 
раздБли на 20 будеш х—5, 
Пусшь еще будешЬ #+—9, 


умножь 


и ихь решЕНИ, 1$ 


умнохь на х--1, ВыдешЬ 5х--327х-7, 
вычти 5х, будешЬ 3 =2х-7, 
придай 7; выдетф то=2%, и слЬдл-5. 


$83, 

Иногда ВЪ уравмен попадаются 
также и коренные знаки ‚ но уравнене 
не смошря на шо надлежитЪ до первой 
степени какЬ напр. когда ищется число 
х меныше тоо такое, чтобЪ квадрашной 
корень изЬ гоо-х равень былЬ 8 , или 
чтобЪ У(100—л)-—8 ‚ то возми СЪ обБ- 
ихЬ сшоронЬ квадрашы , будетр то6-—х 
—64, придай х, выдешр 100 == 64 -Нх, 
вычши бд, останешся х—36 , или мо- 
жно бы было ВЪ семЬ случаВ поступить 
и таким образомЬ ‚ когда 100 — 2264. 
ню вычпи тоо, и сстанешся —х ==-—36, 
умнохжь на —т, произойдет х=36. 


$8 $. 
И ногда неизвбешное число Х нахо- 


длипся вЪ показателЬ, каве примбры мы 


уже выше сего видВли, м БЬ сем случа В 
должно 
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должно прибБжише имЁть кЪ логариф- 
мамЬ. 

ТакЬ когда найдется 2*—512 , 1 
берутся с обБихЬ сторонф логариемы, 
и будет х лог. 2 =лог.512 , раздБли 

лог. $12 
на лог. выдешь х=————— , чшо по’ 
лог. 2 
таблицамЬ найдется так: 
__ 29002700 __ 27092700 
—` о, 3010300 “` 3010300 
пусть будешь 5.3"— 100 —30$, шю при 
дай 100, и будет $.3"”—405, раздБли 
на 5, выдешЬ 3*— 81 , взявЬ логарифмы 
2х лог. 3 == лог. 81, раздБли на 2 лог. 3 


х слБд. 4-9 


лог. 81 лог. 81 

и выдетЬ х — или х — — 
2 лог. 3 лог. 9 

Г, 0084.850_ 


По таблицамЬ будешЬ х — 
10084.35 0 


9542425 


0,9542425 
‚ по чему х= 2. 


ГЛАВА 


= 


и ихь РЫПЕНШ т 


М, 42% \2 4. 58, 2 <> 4, > <> <> <> к м <> 4 М чм <> > > < 


Гиви Ш. 


*О р5шенш нБкоторыхЬ принадлежащихь 
сюда вопросовЬ. 


585. 


Вопрось : раздБли число 7 на 2 части 
пакЬ ‚ чпи®Ь болыпая часшь была 3мя 
болыпе нежели меныцая. 

Пусшь будсшЬ большая часть-—х, то 
®меншая =7-х, и по обстояшельству 
вопроса должно быть х= 7 —х-Е3, или 
дл =1о-—л, придай х, будешь 2х — 10, 
`зраздБли на 2, найдется х-5. 

ОтЕБиЪ: болыная часть =$, а меншая =2. 


- Тоже. 


общей вопроёЪ. раздблить а на двБ 
части шакЬ ‚ чпюбЪ болышая часть пре- 
вышала меныпую числомЬ В? 

Положи большую часть —х, по 6бу- 
дет меншая —а-х; чего ради х—а-х-ЕЬ; 
попдай <Ъ обоихЬ сторон х, и будетЬ 
21 №-1-Р, раздБли на 2, получится 
х—=а-Р® 

2 6 Тоже 
Том: П. 2 & 
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Гоже. 

Второе ршеню. Пуспь будешЪ боль- 
шая часть —х, и когда она меньшую 
часть превышаетЬ числомЬ $, шю мен- 
шая часть , числомЬ Ь будетЪ меньше 
болыцеи . и по сему меншая часпь = т 
—Р, обБ ст часши вмВсп должны со- 
ставишь число @, почему 2х-6—@, при 
дай р, м будешЬ 2х--а-НЬ, раздБли на 
--р 


2, выдетр х— 2 
и 


а а 2 —р 
меншая Яве или или ы 
2 


болыгая часть , а 


586. 


ВопросЬ. ПослБ оплза осталось 
три сына и 1боо рейхсталеровЪ денегЬЯ 
а по оставленной имЬ духовной <шар- | 
шей  сынЬ должен взяшь из сей 
суммы 209 талеровЬ больше средняго , 
средней тоо шалеровЬ болыше нежели 
меньшей сынЪ , спрашивается сколько 
каждой изЬ нихЬ возмешЬ? 

Положи наслВдсшвенную часть треть- 
ято сына = ‚ пю будет часть вто- 
раго 
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раго —х--1ю0 , перваго —х--300 . и 
всБ сш три части сложенныя вмбстшв 
должны „Блашь хбоо талеров , чего 
ради зх-- 4900—1600, вычии 4.00, м бу- 
дешф зх-=1200, разаВли на 3 выдешЬ 
х—400. 

ОВ. “Грешёй сынЪ возмешф 400 , 
второй 500 ‚ а первой 700 шалеровЬ, 


587. 

ВопробЬ, По смерти отца оста- 
лось 4 сына и 8600 талеров ‚, а по за- 
вБту покойнаго деньги см между сы- 
човьями должны бышь раздБлены шакЪ , 
чтобЪ первой сынЪ взалЬ вЬ двое больше 
сжели второй безЪ +00 шалеровЬ ; вию- 


’ рой вЬ трое больше нежели тшрешей безь 


А д 


200 налер; Зщей вЪ четверо больше не- 
жели чешвершой б6езр Зоо шалеровЬ , 
ищется сколько каждой взялЬ ? 


НаслВдошвенная часть чешвертаго 
будеш х, шретьяго 4х — 320 , втораго 
т2х—т100 , перваго 24х—2300 ‚› и ког- 
да сумма веБХЬ сихЬ часпей должна со- 

б 2 стшавлящь 
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ставлять 8600 талеров › шо получимЬ 
мы уравненг: 

41х—3700—8600 ‚ придай з90о0 , и 
вылет 41лх—12300 , разАБли на да, ча- 
сшное дастЬ х—300. 

ОтЕБиф. 4 пюй сынЬ возмешЬ 300 
талср., 3 пей 9оо шалер. ‚2 рой 2500 
талер., первой 49оо талеровЪ. 


588. 


ВопросЬ. НЪкпюо по смерти своей 
оставилЬ т10>‹ шалеровЬ , жену › двухЪ 
сыновей и шрехр дочерей ‚ ком оставше- 
еся имбые должны по силЬ духовной 
разаБлиишь шакЪ ‚› чшобЪЬ жена покойнаго 
Взяла вдвое болыше сына ‚ сынЪ вЬ двое 
больше нежели 40чь, спрашивается сколь- 
ко каждому изЬ нихЬ досшанешся ? 


НаслБаственную часть одной дочери 
положи—х, часть одного сына будешЬ=эл, 
и часть влдовы—4х ; слЬдовашельно все 
наслБдсшво будеш За--4х-рах, или их 
—11000; раздБли на 11, выдешь х—тооо. 
ОтЕБыЪ. Одна дочь получишЬ 1ооо талер. 

одинЬ 
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одинЬ сынЬ — — 2000 -— — 
а машь возмешЬ — 4000 - — 
слБд. 3 дочери возмут 3000 ` 
2 сына —————— 4000 
машь ———-——— 4000 


сумма — 110099 талер. 


530. 

ВопросЪ. ОдинЬ ошецф оставилЬ по 
смерти своей шрехЪ сыновей ‚ которые 
оставшееся послЬ него имБые доланы 
раздБлить между собою такЪ, чтобЬ пер- 
вой сынЬ взялЬ 1ооо талеров, меннше 
нежели половина всего наслБадсшва ‚, вто- 
рой 8оо шалеровЬ меныше нежели треть 
всего наслдсшва, третей боо шалеровЬ 
меньше чешвертой доли всего наслБадства, 
спрашивается сколь велико было наслБа 
ство ›, и сколько каждой сынЪ взялЬ $ 


Положи все наслБдешво—х 

пою первой сынЬ взялЬ зх—1009 
второй  —-— ——  з^— Зоо 
шрешей —————— боо 


63 слБдо- 
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СлБдовашельно вёБ три сына взяли 'х 
—--Н.д—2400 ‚ которая сумма должна 
бышь равна всему наслБдсшву х , и шакЬ 
уравненйе будешь их—2420—х 
вычши х и будетЬ их —2409=-09 
придай 2400-—Я— 2400 
помножь на 12, х—2$800. 
ОшвБшЬ. ВсБ наслБдсшво было 238009 
реихст. из чего 

первой сын взялЬ 13400 


второй — — — — %8оо 

третей — — — — ббоо 

р: 

ВеБ шри = 28800 шалеровЬ, 
500. 


Вопроеф. Оставшиеся по смерти 
отца 4 сыва наслБдство ихЪ между со- 
бою ВляшЪ пекЬ ‚ чшо первой взял 
3000 меныще половины всего наслЬдсшва, 
другой тооо меныце нежели # наслБа- 
сшва ‚ шрепий шочно # всего наслЬдсшва › 
четвертой 600 шалеровб и еще : на- 
слЬдотва, спрашивается, сколь велико бы- 
ло наслБдсшво › м сколько каждой сынЬ 
взялЬ * 


Положи 
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Положи все наслБдсшво —х 
шо взял первой +х—зооо 
второй +х—1ооо 
трешей;х 
четвер. зх--боо 
всБ 4 вмБешб возмушЬ хех 
—3400 › что должно бьипь-х ,‚ чего ра- 
ди уравненйе 
будешЬ #х-3400—х 
вычши х и будет их—3400—о 
придай 3400 —— 5% — 3400 
раздБли на 17 —- вх = 200 
умножь на бо ——х — 12000 
ОтЕБшЬ. Все наслЬдсшво было 12000 Пал. 
изЬ коего первой сынЬ возметЬ зооо пал. 
— — — второй = — => 39500 
——- шрепей — — — — 3000 
= — — зепвертой — — — 5505 


5 от. 

ВопросФ. Найши число, кБ которо- 
му ежели придастся его половина , сум- 
ма бы столько превышала бо ‚› сколько 
самое число не достаешВ до 65 


б 4 Пусть 
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Пусть будетЪ искомое число-л, шо будешь 
х--х-60—65—х 
придай, х выдешЬ 5х-60:—65 
придай бо -— - — 5—125 
раздБли на 5$ — 52—25 
умножь на 2 — х—5о 
ОшЕёБшЬ. Искомое число есшь 50. 
502. = 
БопроеР. РазаБлить число 32 на 
ББ часши шакЬ ‚ чпю ежели меншая 
часть раздБлишся на б›а болыная на 5, 
сумма бы частныхЬ равна была б 8 
Пусть меншая часшь будешЬ=х , що 
большая=32-х меныпая часть . 
раздБленная на 6 , даешЬ * ‚ а болылая 


52% 


раздБленная наб, вЬчасшномЬ даешь”, 
чего ради будеш #5 "== 6 

умножь на $ , выдешЬ 5х--32-х—30 
или —^---32—30, 

придай вх, будешЬ 32—3®е-х, 

вычим 30 - - — 25 

умножь на 6 - = х—12. 


ОшиБшь. Меншая часть будешь 12 ‚ а 
большая— 20. 


й 593. 
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ВопросЪ. Сыскашь число ‚ которое 
ежели умножишся на $ , произведен 
столькобЬ не доставало до до ‚ чЬмЬ 
самое число меньше 12 $ 


Положи искомое число-х , котораго 
недосташокЬ до 12 есть 12-х ‚, и числа 
самаго умноженнаго на 5, пю есть, 5х не 
мосшатокЪ до 40 есть 40—5х ‚ чию дол- 
жно бышь равно 12—хд; 
чего радм 40—515—12-х, 
придай 5х, по будеш 4о—12-Н 4х, 
выч М 12 == - - 
раздБли на4 -4=-- А 
ОшёЁтЬ: искомое число есшь 7. 


594- 
ВопросЪ. Число данное 25 раздБ- 
лить на двБ часши шакЪ ‚ чтоб боль- 


шая часть была вЬ 49 разЬ больше 
меныпей 2 


Пусть будеш менышая часть —% ,› 
о болышая —26 —х ; и аю большую 


э 


часть раздБлиБЬ на меньшую ‚ вБ част- 


65 номЬ 
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номЬ должно вышти 49 ; чего ради 
х 
Помножь нах и выдешь 25 —х — 49х, 
придай о = 25 5 
раздБли на бо м будетф х =. 
ОтшЕБшЪ. Менышая часшь будешь —1, а 
большая —24:, которую когда разёБ- 
лишь на; ‚ шо есшь, помножишь на 2, 
выдешь 49. у 
595- 

Вопрос. Данное число 48 , раз 
Влить на 9 часшей такЬ , чшобр ка- 
ждая часть послВдующая ‚ превышала 
свою предфидущую 3 


Пусть будетЪ первая м самая мень“ 
шая часть х, шо вторая будетЬ д-р, 
трешья х-|-х) дтая х-- 1: и такЬ да- 
Бе ‚ понеже части сш дБблаюшЬ про“ 
грессю ариемешическую, которой первой 
членЬ —х , разносшь $ ›, почему 9той 
член будет х-|-4., КЬ которому при“ 
ложивЬ первой членр х и сумму 2х--4 
умноживЬ на число членовЬ 9, произой- 
дешЬ 18х--36 двойная сумма прогресс! »› 

д, 
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`ЛВд. самая сумма будешЬ ох--т8, копюрая 
олжна быть равна 48, по чему ух+ 18—48 
вычти 38, и будетЬ 9х — 350, 
разёбли нэ - - Хх = 3+. 
ОшЕБтЬ, Первая часть будетЬ 31, 
р ь : 
а всБ 9 частей суть таке 3-3: -Н 4 
% 5 5 7 з 
-Не-ня-Н-Н 6! -6:--7: › коихЬ 
всБхЬ сумма — 48. 
596. 

ВопроёФ. Сыскать ариометическую 
прогресспо , которой первой аленЬ — 5 
послЬдней —1о, сумма = бо * ЗаБсь 
нс дано ни разности ни числа членовЬ 
прогресмм ‚ но поелику изЪ перваго 
послЬдняго членовЬ можно бы было 
найши сумму всБхЪ › ежели бы число 
членоБь  изЕБсшно было ‚ шо положи 
оное —х, “ сумма прогрессм будет 
2х —бо, раздВли на 1$, будет зх = 4 
умножь на 2 ‚ выдешь х — 8. Когда чи- 
сло членовЬ = $, то положи разноспть 
оныхЬ ==, по сему будеш порой членЬ 
5-5, третей =5--2< , осьмой —5 +75, 
кошорой должень бышь 19, 
' слБдо- 
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слБловашельно 5-75 — то, 

вычим 5 - - 785=5$5, 

раздБли ну — 5 —:. 
ОтЕБшЬ. разносшь прогрессвй есть $ ‚а 
число членовЬ 8, чего ради самая про- 
гресстя будеш: 


> 5 6 7 


5-5 67-7; 7-8 9 


-- 1о , коихЬ сумма — бо. 


59т. 

ВопросЬ. Сыскать число, которое 
ежели умножишся на 2, изЬ произве- 
деня вычшешся т, изЬ удвоеннаго осиа- 
ка вычтешся еще 2, и оспкинокр раздБ- 
лишся на 4, чшобЬ вЬ часшномЬ вышло 
число саиницею меныше искомаго ? 


Пусшь будешь искомое хлсло х, ум- 
ножь на2, выдешЬ 2х ‚ вычши изЪ сего 
:, останешся 2х—1 ‚ сей осташокЪ ум- 
ножь на2, будеш 4у—2 , вычши 2, ос- 
танешся 4х —4 , сей осшатокЬ раздБли 
НА 4, частное число —Х—1, чшо должно 
бышь 1 меньше нежели х. 


Цосему 
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Посему х-1=х-—1т , ©@е показываетЬ 
намЬ ‚ что х совсБмЬ опредБлить не 
льзя, но мЬсто его каждое число по из- 
волентю брашь можно. 


598. 

Вопрос. НБкто купиль сколько 
локтеи сукна давЬ за каждые 5 локтей 
7 шалеровЬ , продаетЬ опяшь и берет 
за каждые 9 локшей ге талеровЬ, ошЬ 
всего сукна барыша получаешЬ 100 та- 
лер. Спрашивается сколько было всего 
сукна * 

ПолохимЬ что сукна было х локтей, 
и сперва смотрёть должно, сколёко оно 
вр покупкБ сшюило ‚ чо по слБлдующей 
шройной посылкБ сыщешся: 


$ локшей стояшЬ +“ талер. ‚ что 
стояшЬ х локтей * ОшвбшЬ 1х шалера, 
сшолько денег выдалЬ онЪ за сукно. 
"Теперь посмотримЬ, сколько онЬ за него 
взялЬ ‚ по сему шройному правилу 7 
локтей сшояшЬ вЬ продажВ тг талер. 


что будушЬ стояшь х локшей ® ОшвбшЬ. 
и 
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"х талер.; и с1я будетЬ взятая за сукно 
сумма ‚ кошорая т.о шалерами болыше 
нежели выдапная ‚ чего ради уравнене 
будетЬ "х—7х- тоо, 

вычши 7х, останешся 5 х — тоо, 

умножь на 35, вызетВ бх — 3500, 
раздБли на 6, буетЪ х— 5831 
ОнвБтЪ. Бои, всего сукна бы- 
ло $53; локшя ‚ которые куплены за 
816: талера, и потом проданы за 916; 
талера ‚ почему барышь будеш 100 
талеров. 


599. о 

ВопросЪ. НЁкто купилЬ за тдо па- 
леровЬ 12 кусковЬ сукна, вЬ семЬ числб 
были 2 куска ОБлые ‚ 3 черные м 7 си- 
нихр ‚; кусокЬ чернаго сукна стоишЪ 2 
палера больше нежели бБлаго ‚ а синяго 
каждой кусокЬ стоит 3 талера больше 
нежели чернаго ‚, спрашиваешся сколь 40- 
рого каждое мзЬ нихЬ 2 


Положи, что кусокЪ 6Благо сукна 
спюипЪ х, ислБд. 2 куска благо сто“ 
яшь будут 2х шалер:. | 
Кусок 
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КусокЪ чернаго спюять будетЪ х-2, 
слБдов. 3 куска чернаго стояшЬ 35-56 
талеровЬ. & 

КусокЪ синяго сшоишЬ х--5 , слВд. 
7 кусковЬ синяго стояшЬ 7х--35$ талер. 

ВсЬ 12 кусковЬ стоят т2х--41; ВЬ 
самомЬ же ДВЛВ даны они 149 шалер. , 
чего ради получимЬ мы 

уравнене 12х41 — 140, 
вычти 4т, останется 125 — 99, 


раздВли на 12, будетЪ х = 8+. 
ОшьБыЪ. КусокЬ 6Благо сукна спюишЬ 
8: шалер. 
зернаво. — = - то; 
синяго - - - 13; 
боо. 


ВопросЪ. НЁБктою купилЬ мушкат- 
ныхЪ орБховЬ › и говорит , что Цна 
3>Ь орБховЬ столько же превосходить 
4. гроша ‚ сколько ина 4х орБховЬ 
превышаешЬ 10 грошей ‚ спрашивается 
сколь дороги они были [4 

Говори когда 3 орЬха спюяшЬ х-|Е4- 
гроша, шо 4 орБха сшоять будущЬ х--1© 

грошей 
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грошей ; по тройномужЬ правилу най- 
дешся ‚ сколько 4. орБха по первому по: 
ложенйо стоять будутВ, т. е. 3 орбха 
сшоянЪ х--4 грош. ==4 орБх. ОтЕБшЬ. 


сб РЯ пакЪ будетЬ Не Е 16 2х--1о 
Е 8 


или 4х 16 = Зх+- 30, 

вычтий, 3% останешся х-|{- 16 = 30, 
вычим 16 будеш х=к4, 

ОнифиЪ. 3 обБха стояш 18 грошей » 
а 4 стояп 24 гроша ; слЬд. одинь 
орБхЬ спомтЬ 6 грошей. 


бо!. 
ВопросЪ. НБкию имБешф 2 серебре 


ныхЪ стакана и одну крышку : первой 
стакан внбсипф 12 лотовЬ ‚ Но когда 
положится на него крышка ‚ то ЕРситЬ 
онЪ еЪ двое болыше противЬ другаго р 
естьли же наложитшся крышка на другой 
етаканЪ , шо иБситЬ очЪ вЪ хпрое боль” 
ше противр перваго, спрашивается сколь 
тяжелы крышка и другой сшаканЪ 2 
Положи чпю крышка вБсишЬ х лопювр 
шо первой сшаканЬ вмБсш <Ъ крышкою 
шяну 
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тянешь, хр 12 лошовЬ › м понеже сей 
БВеЬ вЬ двое больше прошивЬ другаго 
стакана ‚ шо другой стаканр вБсишЬ 
1х--6 лошовЬ ; и когда наложишся на 
сво крышка, пю вБсишЬ онЪ 1-6 ло, 
*ипо должно бышь 3.12 лошювЬ или 36; 
ошкуда получится уравненюе х-|-6—36 
мли х—30, и ‘ищю, с‘вд. А—20 
ОшеБтф. Крышка ЕБсишЪ 20 лошювЬ м 
другой стакан 16. 


бо2. 

ВопросЪ. ОданЬ обмЬнщикЪ имБбешЬ 
у себя двухЬ сортоБЬ монеты , перваго 
сорша на одинВ талерЬ пдешЬ а монеть, 
а другаго на пюшЪ же талерЬ идет В 
монешь. НФкто желастФ у нево взяшь 
на шалерЬс монешЬ, спрашиваешся сколь- 
ко обмБнщикЬ долженЬ сему дашь изр ка- 

ждаго сорша * 
ПоложимЬ ‘ипо перваго сорта дает 


ему обмёныщикЬ х монет , слБл аруга- 
го с-х ‚ но понеже оные х монсшр рав- 


и 
ны $ фалер. ибо 
|: 8 : 
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а: 1х :а за с-х монешЬ равны 
—* талер. ибо р: 1—с-х : —= слБа дол- 


.8а ь 
жно быть „-- т, или —-|-с-х—Ь, или 


Рх--ас-ах—фаф, попюмЬ х-ах— ар ас; 
слБаов. — х—6—ас ас) 
= 


Овес › 


к 


3 $ с 
ОштеБи?Ъ. Перваго сорша даешЪ обмБнщикЬ 


на талерЬ %—9 монешЬ ‚ а другаго “9, 


Примбчане. Слм оба числа легко мо- 
жно наЙйши по тройному правилу ; пер 


— ® К я ы 96—ас = 
вое ноходишся р-а: р с-а : ра» ЯРУ 


гое 6-а: с-а-р: И. При семЬ примб- 
чать надлежитр ,‚ что В болыше неже! 
а ис менше нежели-р, а больше нехже- 
ли а ‚ какЬ самое ДВло требуешЪ. 


= 


бо3. 


Вопрос Один обмБыщикЬ имБешВ 

У <ебя два сорша денегЬ ‚ перваго сорий 
илушЬ то монешЬ на тшалерЬ , другаго 
20, а шребуейф у нево’ нёкшо 19 ме 
нешр 
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нет на шалерф › спрашивастся сколько 


получить онЪ изЪ каждаго сорта 2 


БЬ семЬ случаБ ао , 20° › 
‹—19 ›, ошкуда выдуш сли тройныя пра- 
вила : 

1. :0:3=10:3, сЛВд. перваго сорта возметр 
3; И. то: 20:14, другаго возметЬ онЪ 14. 


604. 

ВопроеЪ. НЪкто оставилр по смер- 
ти своей нЫсколько дЬшей и имБы!се, ко- 
пюрое ДЬти АБлятф между собою пакЬ , 
что гервой мзЬ нихр берет зоо талер. 
м еще дбсятую часть остальнаго имбыя. 
Второй берешф 200 талер. 7? и сверьх того всег- 


тпрещей - -- 350 ь да 10 шую часть ос- 
метвертой- - 409 } тальнато имБн. 


п пакЪ далБе , и по сем ДлежЬ нахо- 
дишея, что все имые раздБлено было ра- 
вно между ими ; спрашивается сколь ве- 
лико было имБне ‚ сколько дЬшей было, 
м сколько каждой изЬ нихЬ взялЬ 2 


Сей вопросЬ совсВмЬ особливаго ро- 
ду › и для шого онЬ достойнЬ примВча- 
В 2 ня. 


-з 


36 ОбЪ АЛГЕбрАИЧЕСК. УРАВНЕНТЯХЬ 


ня. Дабы его удобнбе разрёшить мох- 
но было, шо положи все наслБдсшво-—% 


талерамЬ ; и понсже всБ 4Вм берушЬ по — 


ровну ‚ шо положи одного часпь-х, 
ошкуда видно что число дЁнней было* , и 
посему учредимЬ мы рёшен:е сАБлующимь 
образомЬ : 


дл. деньги дБши — каждато часшь разностаи 


< 


< —х || второй ||—200.1-.2-х-200 
&—2х || трепей|у—390---<-2х-300 
= — 3 А || четвер. &—400--5—3х-—400 
$ —4»5] пяшой 
Е - $ го 
5х | тлестпой. х—600-|--51-боо 
Е _— то 
® —> бх седьмой Х=оо- 2—6 х—7оо 


= —17х || осьмой |х—800-1-2-7л-800 


первой |х—тоо--5-тоо 
зо 


зо 


—ЩЫ—— 


1о 


10 
—500--5-4х-00 


— 


то 


—. 


то 


3 
| 
| 
| 
} 


о 
и шакЬ далБс 
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ВЬ послБднемЬ столбцб поставлены 
разности ‚ котюрыя происходяшЬ , ког- 
да каждаго часть вычшешь изЪ наслБд- 
сшвенной часши слБдующаго ; но поне- 
же всБ см части равны между собою , 
по каждая из сихБ разностей должна 
бышь—о ‚ им когда по щаспию нашлось, 
чию всБ помянушыя разности равны ме- 
жау собою, пю довольно одну изЬ нихЬ 
положишь — 0 ‚ ошкуда получимЬ мы с 
—х —100 __ 

5-——=0 , „Умновь 
на то, и будет 1000 —х —1©0 =0, или 
90о—х —о слБд. х —900. 


уравнене : 100 


Отсюда знаемЬ уже мы ‚, что каж- 
даго наслБасшвенная часть-—09о© талер.; 
возми пеперь одно когорое нибудь ура- 
вневе ВЬ 3 емЬ столбцЪ, шо первое бу- 
дешЬ ооо—тоо +=“, изЬ копюраго < 
найти надобно ; чего ради помножь его 
на 1о, и будет 9о0со—1т000--5—т00, 
или 9900—909--2 , слБа. 2—8100 из 


—0) 


ВЗ ОтЕБщьЬ, 
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ОпиБиф. Число Бей было 9, оставлен: 
ное имМБые Зтоо талер. изЪ коего каж» 
дой взял 9оо шалеровЪ. 


чо» 49 Ч а ЧУ ар чл Ч Ч Ч «ел Ач 


Ггля ви 1. 


О разрЬшенм двух или больше уравненй 
первой стелени. 


65;. 
Часто случается „ что 2 или больше 
неизвБстныхЬ чиселЬ, означенныхЬ бук- 
вами х,у, < и пропч. в выкладку 


входят ‚ и шогда по числу неизьВет- 
ныхЬ количеств ‚, вЪ задач предложен“ 


ныхЬ › столько же шребуешся и уравнс- | 


ны , по которымЬ каждое неизв6стное 
число опредБлить должно. ЗаБсь стша- 
немЬ разсматривать мы только шакя 
Уравнен:я ‚ вБ которых неизвбешное 
число не болыше ‚ какр первой степени 
находишся ; притомЬ гдБ также ни од- 
НО ны другое не помножено , такр чпю 
каждое уравнене имБшь будешЬ вид 
а Нед — А. 

боб. 
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боб. 


И шакЪ начнемЬ мы ошЬ двухЪ уря- 
внеый , изЪ коихЬ два неизвБотныя 
числа Хх иу опредВлять станемЬ у; и да- 
бы с1е вообще показать , то пусть 6бу- 
дуЬ данныя уравнен!я 1) ах-Ну=с Пух 
--27=Р, 
гдБ буквы #,р,с,ир,ё,Р положены 
мспю извВсшныхЪ количестшвЬ , м спра- 
шиваешся ‚ какимЬ образомЬ изЬ сихЬ 
авухЬ данныхЬ уравненй опредБлить не- 
извбешныя числа х и 7. 


бо9. 

Самой легкой кЬ шому способЬ , 
изЬ каждаго уравнен!я опредБлить вели- 
чину одного неизЕБсшнаго числа какЬ 
напр. х › потомЬ уравнивЬ обБ сш ве- 
личины между собою ‚ получишь одно 
уравнене ‚, вЪ которомЬ одно только 
неизвбсшное число 7 находится › копю- 
рое по вышепоказаннымЬ правиламЬ опрс- 
дБлишть можно, а нашедЬ у положи поль 
ко вмБешо сго самого найденную вели- 

В 4 й чину 
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‘чину БЬ которомЬ нибудь изЪ данныхЬ 
уравнении, и получишь х. 


бо8. 


ВЬ силу сего правила изЪ перваго 
уравнения найдешся х==® , а и3Ъ дру- 
гаго =, уравняй ве см величины 


числа х, и получишь 7—7, умноль 

на а и будешЬ с-ру=“—2 ; умножь на 

получится сг-Ду=фа-—аву, придай аБу про- 

изойдетф /е--ару-ДуфаЬ, вычии будешь 

дру уфа или (ав -)у—ар- 6, раздБла 
6-е. 


на 42—№, выдешЬ у— — р; ежели спо вс* 


личину количесшва положимЬ Е одну изЬ 
*7 
найденныхЬ для хмВешо узо получиктся =. 


Возми первую, м будет - Е 
ср с- тЫ, 
или СР „ © сре раз. 
бла на а, ибудешь 2-Е. 


659, 
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Что бы изФяснить с примБромЬ , 
то пусшь будеш задан сей вопросЬ : 
сыскать два числа, которыхЬ сумма —15, 
а разность —7 

Положи большее число —х, меньшее 7, 
по будешь г) х--у=15 , 111 ху 7. 


ИЗЬ нерваго уравненйя найдется х-15 
—7, а изЬ аругаго х—7-Ну, откуда 
происходишЬф се новое уравнен!с 


лы, -- 7, 
придай у и бужешЬ 15 —7--27 
вычши 9 — = —— 8—2} 


раздВли на >, будешь у—4 и х= 1. 
ОтЕРтрЬ. Меньшее число =4, а большее 11. 


бто. 


Сей вопрос можно развЁщить во- 
обще ‚ то есть найти два числа , ко- 
ихр сумма —@, а разность —Р: г 

Пусть будешь болышее число —х, а 
меньшее — у, пю будетЬ 1) х--у=а; 
Е) х—у— В. 


з 


В ‹ ИЗЬ 
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ИзЪ перваго уравненйя получится 10 
—7, а изЬ другаго х =Ь-Ну, откуда 
произходитЬ се уравненеа—7 —6 --у; 
придай у и будетЬ а=в--2у 
вычти р, выдешЬ @а-в=2у 


разаБли на 2, будешБу ня 
м по сему х — 4-Е В 
2 2 


ОшвБиЪЬ. СлБлдовашельно болышее число 
х— +8, а менышее у — “8, или х—:4 
-Н:В; у=:а -1#. Отсюда получаешся слБ- 
дующее правило : большее число равно 
половинНБ суммы сложенной сЪ половиной 
разности ; а меныцее равно разности 
между половиною суммы и половиною 


разности, 


биг. 


Сей вопроеЬ можно <ще разрЬшить 

п такЪ : когда оба уравненйя сушь х-Н7 
=аилх-у—6, шо сложи ихЬ вмБстб, 
и буде 2х —а-Р В, с^Вд. х—° +? по- 
шомЬ вычши изЪ перваго уравненйя втшо- 
рос 
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рое, получится 2у=а—в и у— °— какЬ 


п прежде. 
612. 

Вопрос Ъ. ЛошакЪ и оселЬ каждой 
несстф на хребыб своем по нБскольку 
мЬшковЬ, оседЬ на свою тяжесть жалу- 
ясь говоритЬ КБ лошаку › естьли бы ты 
изЬ своихЬ мЬшковЪ далЬ мнБ еше одинЪ, 
шоб у меня было вр двое болыше шво- 
сго ; начию лошакЪ опвБшствуетЬ ему 
говоря ‚, есшвли бы шы изЬ швоихр мБ- 
шковЬ далЬ мнВ еще одинЪ ‚ шобЬ было 
у меня вЬ шрое болыше твоего ‚ спра- 
шивается сколько мЬшковЬ имЬлЬ на се- 
6Б каждой изЬ нихЬ * 

ПоложимЬ что на лоша’В было х 
МВшковЬ ; а на ослБ у, м когда лошакЬ 
ослу дастф ОдинЪ мЬшокЬ ‚ пк» у осла 
будешЪ у-х мЫшокЬ, а у лошака осша- 
нешся х-г, и поелику вЬ семЪ случаБ 
на ослЬ будешЬ вЪ двое больше мВшковЬ 
нежели на лошакБ, по выдевр у+1— 25-2. 


Когда же оселЬ дасшЬ лошаку одинЬ 
изЪ своихЪ мёшковЪ ‚ шо у лошака бу- 
детр 
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дешЬ х--Е, ау осла у-х мбшковЬ , п 
поелику лошакЬ тогда имбешЪ вЪ трое 
больше , нежели оселЬ, по будешЬ х-я 
37-3. 

СлБдовашельно два уравненя наши 
будушь Г) УЕ 2х-2; П) х-! 
—37-3 › изЬ перваго найдется х—2+8 , 
изЪ вшораго Хх —37-4, ошкуда произ- 
ходит с1е новое уравнене 


2+ —37-4, которое умноживЬ на 2 
будеш у-3 —6у—8 
вычша у получипся $у- 8 —3 
придай 8 выдешр бу — 1т 
слБа. у = М или 21, опкуда х=.% 
ОшЕёБшЬ. ЛошакЬ имБешЬ 2* , а осел 
2: мышка. 

613. 

Ежели вЬ вопроеБ случашся 3 не 
извВсшныя количесшва и столькохжь ура- 
вненй , какЬ напр. Р) х-ну-==8 , 
П) х--=5—7—9; Ш)уу=—х— о, пю по: 
добнымЬ образомЬ изЬ каждаго уравненйя 
найдешся величина х как слБд.Т) х—8 
—7--3; И) х=9-Ну—; Ш) худо. 

Уравня 
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Уравни сперва первое знаменоване х 69 
вторымЬ ‚ а попюмЬ <Ъ кшретьимЬ , 
отчего произойлутЬ ст два уравнейя 
Г) 82-7 оу ; П)8-=-7у3-10, 
ИЗЬ перваго будешЬ 25-2у—1, а изЬ дру- 
гаго 27—16 ‘ хпочему 7—9 ; котюрую 
величину постшавя ЕР предЬидущей мВеию 
у даешЪ 25—18—1 , 25—19 и слБдд29; 
отсюда наЙдешся также х— 8. 


ЗаБсь случилось ‚ что вЬ послВд- 
иемЬ уравненм буква = пропала ‚ м для 
того можно было легко опредлить изЬ 
него букву 7. Но ежели бы < вЬ немЬ 
еще остался, пю было бы два уравненя 
между = иу ‚ которыя бы по прежнимЬ 
правиламЬ РЬшишь должно было. 


614. 

Пусть найдено будеш 3 слБдую- 

ния уравнен!я : О 3<--57-45=95; п) 
5Х- 27-3246 ; Ш) 37455—2—62 ; 
ищи изЪ каждаго величину х, и будет 
зе; п) — =“, 
—37--55—62 ; сравняй шеперь сиа шри 
величи- 
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величины между собою, по ГиШ 

дастр 2-7 3у--55—62, или помнохжа 

на 3 25$-57+42—9у-{-155-—186 

придай 186, и будетЬ 211-57--48= 9у--193 

придай <у — — — 2114-45 14-153, 

слБд. изЬ 1 и ИТ будешЬ 211—147 112. 

Пи Ш даме 5-—3у|-52-62 им 

46--27-35—157-252—310 , а изЬ сего 

найдется 386 — 137-282. 

ИзЬ каждаго сихР лвухЪ уравненй иши 

величину у. Т) 211—147--112 , ВЫТИЮ 

тт-. останется 

тДу—2 к т-т1а м уе 
1 3$6—13у---282; вычти 282, останется 
137— 355-285 „м у ; 

Си два знаменованя буквы 7 уравнивЬ 

между собою дадут тв 

‘умножь на 13.14 будетЬ 2743-1432=4984 
—3925 

придаи 3922, будепф 2743--249=—4984_ 

вычши 2745 - - 2495—2241 › И . 

отсюда найдушся у—$ и Хх. 


бт5. 
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Гжели бы вр задачБ было больше 
3хЬ неизвБешныхЬ чиселЬ › и аполько 
же уравненй , то р6шене можно бы 
учинить подобнымЬ прежнему образом , 
но <1е бы ввело внабЬ вЪ скучнБйше 
выкладки. 


Однако во всВХЪ сиХЬ случаях ока- 
зывающся средства , помопую кошо- 
рыхЬ се рЬшене  облегчаешся : сте 
аБлаешся вводя БЬ выкладку сверьхЬ гла- 
вныхЬ неизвбсшныхЬ чиселЬ еше нБко- 
тшорыя произвольныя ,› какЪ напр. сумму 
ихЬ веБхЬ › чню легко усмошрть мо- 
жешЬ шошЪф, которой БЬ такихр выклад- 
кахЬ уже довольно упражнялся; на сей ко- 
нецЪ предложимЬ мы нБсколькопримБровЬ. 


616. 


ВопросЪ. Грое играют вмрст В , 
вЪ первую игру проигралЬ первой изЬ 
нихЬ обоимЬ другим › столько сколько 
каждой изр нихЬ имЬлЬ; вЬ другую игру 
проигралЬ впюрой первому и треиь-\У › 

сколько 
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сколько каждой изЪ нихЬ имБетЬ , в 
третью игру проигралЬ кпрешей первому 
м второму ‚ столько сколько каждой изЬ 
нихЪ имБлЬ , и по окончанм игры на- 
шлось ‚ что веБ они по ровному числу 
имБюн о, а имянно 24 флорена, спраши- 
васпся сколько каждой изЪЬ нихЬ имЬЛЬ 
<Ь начала * 

Положи чшо первой имблЬ х флоре- 
нов , 2 рой у Флор. з ней = флор 
сверхЬ сего положи сумму вебхЬ х-у-а 
=. И когда вЬ первую игру первой 
столько проигрываешЬ ‚ сколько прошч 
два имбютЬ , первой же имбешЬ х, пю 
оба друме 5-х , м шакое число теряешь 
первой ‚ слБдовашельно осшанешся у него 
еще 2х-7 ‚ впоюрой имбть будешЬ 2уа 
третей 25. 

Чего ради по окончанйл первой игры каж- 
даго сумма будетЬ 1)2х-5. П)2у; Ш)2% 


Во вторую игру проигрываетЬ дру» 
гой, которой пеперь имбештЬ 2у ‚ с6Б- 
имЬ другимЬ столько сколько они имр- 
ютЬ .но они имбющЬ 5-27, слБд. у дру 

гаго 


ПР 
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гаго шце останется 4у-х;х ‚, друМе же 
оба будушЪ шсперь имть в авое боль- 
ше прежняго , слВи. по окончант другой 
игры суммы ихЬ Г 45—26; 11) 47-5; И 43; 
в шренью игру шрётей ‚ кошюрой имБ- 
стф 42, проигрывает обоим’ другимЬз 
столько ‚ сколько они имбюш ‚ шо 
есть 57—43 ‚ слБд, у третвяго останеше 
ся 82-х, прошчие же два получатЬ шеперв 
вЬ двое больше, недели они имБли, слЬдь 
по окончаытм претей игры суммы ихВ 
будутшЬ Г) 8х4; $ ИП) 9—8; 18-я 
Поелику теперь каждой изр них имБ- 
ст 24 Флорена, по будушЬ у насЬ три 
уравненгя такого собтоянйя ‚ Что изЬ 
перваго тшотчасеЬ найпм можно % , изЬ 
другаго ‚у, а изЬ третьяго < , особливо 
когда $ также намЬ известно , ибо при 
концВ огры веб вмВсшБ имбюшЬ 92 
Флорена ‚, что само по себБ найдется , 
а выкладка будеш слБлдующая: 


Г) 8—4 оамли Вар 4 Ил 
п) 3—25—24 пли 87—24--25 и у 3-9 
ПЛ 8=-7—24уили 88—24 Ну и &— 3-5; 

Тож: № г слои 
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сложи всБ ста величины вмЬсшВ , шо по- 
лучишся х--у-- 8—9 , 


м“ понеже х-Ну- 3х , по будетЬ 579 
—-:7, вычти 5, останется 15729 и 5—9, 
Ошв6щЪ. СЪ начала игры первой имБлЬ 
39 флор. вшорой 21 Флор. шрепей 12 
Флор. 

ИЗЬ сего Р%Ешен!я видно ‚ что помо- 
пию суммы шрехЪ неизвбешныхЬ чиселЬ, 
веб выше упомянутыя шрудносши изЬ 
выжладки вышли. 


Отт: 


Сколь ни шруденЪ сей вопро быт 
кажешся , однакодр модно его рБ- 
шить м безЪ алгебры. Начни пюлько его 
сЬ конца, ибо когда три игрока по окон- 
чанйи третей игры равное число денегЬ 
имбюшЬ › шо есшь 24 Флорена каждой 
пришюмЪ вЬ третью игру первой и вшо- 
Рой денги свои удвоили › пю предЪ тре* 
тшьею игрою имБли они суммы слВдую- 
Ш 1) 12; П) 12; Ш 48. 


Во 
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Во вторую игру первой и третей сум- 
мы свои удвоили ‚ слБдовашельно предЬ 
второю игрою имБли они. 

Тб; 1) 42 , И 24. 

ВЬ первую игру удвоили свой деньги 
второй им пшрешей , слБл. предЬ червою 
игрою имБли они 

Г 39; 1) 21; Ш 12, 

столько же какЬ и прежде мы нашли. 


618. 


Вопрос. Два человВбка должны 29 
талеров , у каждаго изЬ нихЬ есть де- 
нги ‚ однако не спюлько › чтобЬ одинЬ 
которой нибудь могЪ заплатить сей 
долгЬ ; чего ради первой другому гово- 
ришф › естли ты мнЪБ дашь *# твоихЬ 
ленегЬ › то я вр ‹соспюянйя буду запла- 
шишь одинЬ весь долг. Другой ему гО- 
воритЬ , ежели ты мнБ дашь $ швоихЬ 
денегЪ ‚ шо я заплачу одинЬ весь долгЬ, 
спраннивается сколько у каждаго изЬ нихЬ 
было денегЪ * 


Г > Поло> 
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Положи что первой имрлЬ х шалер, 
другой у 


шо вопервыхЬ будеш х--9=29 
и вовтюрыхЬ = — - -— 7-29) 


из перваго найдется х—29-!.а и3Ъ 


втораго х— 9. 


ИЗЪ обоихЪ сихЪ изображешй х, вы- 


5_ 
ходит уравнеше з9- 5—2 


ОтКУду 7—14; и х—191 
ОтЕБоЪ. Первой имБЛЬ 19}, аругой 14 
шалер. 

610. 


ВопросЪ. Трое купили домЬ за ход 
талеровЬ ‚ первой просит у другаго . 
его денегЬ, и шогда бы онЪ могЬ одинЬ 
заплапиать за весь долгЬ ; другой про 
сишр у третьяго + его денегЬ., шобы 
сму одному можно было Заплапиать 34 
весь домь : шрешей просит у перваго 
* его денегЬ, и шогда онЬ вЪ состояний 
будеш заплатиизь 32 весь домЬ, спраши- 
вается сколько денсгЬ у каждаго изЬ 
нихЬ было * Положи 
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положи что первой имблЬ х , аругойу, 
а третей < ‚ шо получашся слБауюция 
уравнен1и: 
рх--у—тоо; Пу-Еза=109; ПОе-нтоо 
и величина х найдется №) Х=100-—у; ЦП) 
х—400-45, 
изЪ впюраго уравненйя х опредБлить не 
льзя ‚ ДЕЬ же найденныя сго величины 
даюшЬ уравнене 
10о-‘у= 400-45, Или 48- 1у— 300, которое 
сослинить надлежищЬ со вшорымЪ уравне- 
ыемЬ ‚ чтобы найти опипуда у ия; а 
второе уравнене было 7-Е 2—Т00, изЬ 
коего у=1т00—#, а изЬ уравненйя 48—7 
2300 получится у—88—600 ; ошкуда 
выходит се послБднее уравнене 
100-18—85-б00 ; слБд. 835—700, ила = 
—ч00 и 3=84. 3 ошеюда получится у 
—1:00-28=-72 $ Х—64» 
ОтвБюЪ. Первой имБлЬ 64 шалер. ёру- 
той 72 и шрешей $4 шалера. 


г. 620, 
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б2о. 


Понеже вЪ семь примБрЬ вЬ каж- 
домЬ уравнент болыине двухЬ неизвБош- 
ныхЬ чиселЬ не находится ‚ шо рЬше- 
ве его способнВе можешЪ учинишься шакЁ: 


Ищи изЬ перваго уравнен!я у—200 
—2х , которой чрезЬ х опредБлигтся, и 
стю найденную величину поставь во вШо- 
ромЬ уравнении Место у; м будетЪ 200 
—2х-Н:2—й100 , вычши тос , останется 
#00-2х-|-:5—0 ‚, илм 32х10; и& 
—6х-300 ‚ слБд. и < опредБленЪ шакже 
чрезЬ х ; сю величину поставь вЬ шре- 
тштьсмЬ уравнени мбсшо =, и будетЬ 64 
—з00-'л—тоо , гАБ одни шолько х со- 
держашся, умнохь на 4. 


м будетЬ 25х—боо-—о ; слВд. х—64 
7— 200—128 — 92 
384—300 — 84. 


бот. 
равным образомЬ поступать на- 
длежишЪ им вЬ шБхЬ случаяхЬ , когда 
такихЬ уравнсый много будет, 


ТакЬ 
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ТакЬ вовобще 

Рип , П)х=—т ; Шут; 1У) 
&-Н"—и или изключивЬ дроби 
Г) аи мт; Пур; Шу 
--а—сй; 1ЛУМЕ-Н и =. ВЬ семЪ случаБ 
изЬ первой будешВ х=ап—чви ‚ чшо по- 
сшавя МБето х во второмЬ уравнения 
получится арп-афи-Бу—т, слВл. у—фи-афт 
р ари; се поставивЬ мБешо у вЬ треть 
емЬ уравнены будетЬ ст-абпт--аси-- 
—ет, слбд. а—еп-бп-найсп аси ›, нако- 
нецф положивЬ вЬ четвершомЬ уравнений 
Сю для $ оЗначенную величину › прои- 
зойдеть 
сп иат--арсат-абсйи- и-ав, с^Бд. будешь 
Яп—ст-- беда абсаи-ри, или 
(абе4-1 ди—айсат—еаи--сап- ат 

и— абс _беап--сап—т 

и о 

—#иагЯ-—ка--са-4) 

яр —а 

Опкюда найдутся уже проплйе величины 
злакЬ : 


Г4 х—а 
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х—яы4п-—аст-- айл-оп— п ифс@ьасд--ай-а) 
РЕ о 


д - 44-Е 
ао арт авт Бин аа --аЪ- 1) 
а41—1 841— 
2—абаи-афсп- 5Нфет-ст — пабс4-ае--е-0) 
ас4—а1 а'с4—1 
У асек с п-=@в = п(абее фей са-1,. 
а в о 
622. 


Вопросг. Олин капитанЪ имРепЪ 
$ Готы салдатф ; первая соскпомш мзр 
ЧШвевца ов , другая изЬ ИШвабовЬ, 4 
трения изЬ СаксонцовЬ ; <Ъ сими намЁ- 
рен онЪ осалить городЪ , и вр нагрз- 
ждене за шо оббщаетЬ имЬ дать 9ох 
малерь , кошорые онЬ между ими 
шакЪ разАБлишь намбренЬ : 


Каждой саллатЪь изаЪ той рогпы » 
которая осаду вачнеть , получишЬ 1 
талерЬ ‚, а остальные деньги раздать 
между прошчими поровну. Но ЕЬ семь 
случа нашлось ‚ чшо сстьли бы Швей- 
парцы осаду начали, шобЪ каждой изЬ 


обБихЬ 
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оббиахЬ другихЬ рошЬ получилЬ талера. 
Когда же бы осаду начали Швабы, побЬ 
каждой изЪ прошчихЬ получилЬ : пталера; 
и наконецф екели бы Саксонцьо ной 
нгпурмЬ начали , побЪЬ каждой салдашЪ 
изЬ прошчихЬ двухЬ ротЬ получалЬ + 
палера , спрашивается сколько было 
салдашЬ вЪ каждой рош В 
Положи что число ШвейцаровЬ было 
х, ШвабовЬ у, а СаксонцовЬ = 
ПонюмЬ положи сумму всБхЬ х-ну- а 
=). 106 наперед видБть можно › что 
сею суммою выкладка облегчится. Когда 
осаду начнушр дБлашь Швейцары ‚ ко- 
ихЪ число х, то число обБихЬ осталь- 
ныхЬ =/—х ‚и когда каждой изЬ пер- 
выхЪ возмешЬ 1 шалерЬ ‚, ся напрошивЬ 
того : шалер., то будешь хх 
> оог, или х-Н:/—9о 
РавнымЬ образом , когда осаду нач- 
нупр Швабы ‚ шо будеш у-Нз/-з7 
= дог, мли зу---:/— 90}; когда же оса- 
ждашь станупф Саксонцы ‚, по 6у детЬ 
Г 5 8+ 
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5:5 —9от; ила; 901 , 
изр сй®Ь шрехЬ уравненй каждую букву 
х.з, 3, опредблить можно, 
ибо изЬ перваго получится х = 1802 —; 

изЪ вшораго — — -— = 27 = 2793 -} 
из шретьяго — - - 32=3694 —% 
напиши ихЬ теперь другЪ подЪ другомЬ ‚сь- 
скавЬ напередЪ величины 6х, бу, 55 
шакЬ бх — 10812 —бу 
бу — 8109 —3+5 
бя = 4268 —29 


до —«АЗАС—————А—А—- 


сложи вмбсешБ будешь 6х — 26129 - 115, 
или 175 —26129, Откуда 5 — 1537, чо 
показываетЪ сумму всБхр людей вЬ 3хЪ 
ротахЬ находящихся. 

Отсюда найдутся 

х = 1302 — 1537 = 265 
зу — 2703 — 1537 1206 и у— 583 
3=— 3604 — 1537 —2067 из-- 689. 
ОширщьЬ. ВЬ рошБ Швейцаровр было 26$ 

з чела> 
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челоЕВкКЪ, БЬ рош ШвабовЬ 583 , а вЬ 
рот СаксонцовЬ было 689 человБкЕ. 


2, м м>. <> <> <> <> «> «> > < <> <> < <> м, «^ < «> <> < ч^ 


глива У. 


О рЬшен!и чисшыхЪ квадрашныхь 
уравненйй, 


623. 
Еладрашное уравнеше называется , вБ 
кошоромЪ квадрат или вторая степень 
неизьБсшнаго количества находится ‚ и 
сверьхЬ того никакой вышией степени 
нЫшЬ ; ибо есшьли бы вЬ шомЬ же ура- 
вненм находилась и третья сшепень не- 
изьЬстнаго числа ‚ шо бы оно уже над- 
лежало кЪ кубичному уравненмо ‚, кон'о- 
раго рБвеню особливыхр правилЬ шре- 
буетЬ, " 

624. 

БЬ квадрашномЬ уравнены три 
вещи примБчать надлежит : вопервыхЬ 
таке члены, вЬ которыхЬ неизвбетнаго 
числа нЁ , или которые изЬ извБст- 


ныхЬ шолько количеств сосшояш. 
з В о 
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Во вторыхЬ п члены , вЬ которыхЬ 
неизвВсшное число первой сшепени нахо: 
дишся, 

и вЬ шретьихь иЪ члены , вЬ ко 


торыхЬ содержится квадрашФ неизеБсиь 
наго количесшва. ‘ 


'ТакЬ когда х означает неизЕЁси“ 
нсё число, а буквы а, В. с, 4 предстпавля- 
ют ф извбешныя , шо члены перваго ро“ 
дд имбюшЬ форму а, впюраго роза 0х, 
и тпретьаго рода члены имбюшЬ форму: 
лу хх. 

55. 

Выше сего показуно было, что два 
или больше члена одного роду могушВ 
соединены быть вЪ оланЪ, или почесть- 
ся за один членЬ ; шакЬ формула ах 
-—Рхх-схх можешЪ почтена быть 34 
одинЬ членЪ , и представляется (а-р-+6) 


хх, потому что а-Ь--с вЬ самомь 46- 
лБ извБешное число означаешЪ. 


Когда таке члены находиться бу- 
дУШЬ по обБимЬ сторонамЬ знака —, 
цю видБли мы как они на одну сшоро“ 


Е 
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ну переносятся и БЬ один членЬ со- 
единяюшся. 


ТакЪ когда случится уравнеше 2лх 
—Зх--4—ухх—8А-1т, 
по вычши сперва 2х5, и получится = 3% 
4 3х8 -Е ТЕ, 
придай 8х, и будеш ух 4 —зхх-тт, 
вычши 11 останешся Зхх = 5—7 


656. 


Можно также всБ члены перенесть 
на одну сторону знака —, шакЬ что на 
другой сторонБ останется © $ при чемЬ 
примЬчать надлежит ‚, что когда члены 
сЬ одной сшюроны знака =, на другую 
переносятся › шо знаки ихЬ перемБнять 
надлежитЬ. 

ТакЬ прежнее уравнене получить 
такой видЬ зЗхх -5х--7—0; вообще 
каждос квадрашное уравненйе вЬ сей фор- 
му/лБ заключаться будешф какр: ахх | 2х 
-Нс—о, г4Б знакЬ + плюсЬ и минусЬ 


изБявляюшея , дабы зрезЬ то показать, 
что 
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что сй члены могушЬ быть иногда по» 
ложишельные ‚ а иногда отрицательные, 


624. 

Какой бы видЬ <Ь начала ни имВло 
Квадратное уравненге, пю всегда можно его 
привесть вЬ формулу ‚, которая имреть 
только 3 члена; шакЬ когда бы кшо {= 
начала дошелЬ до сего уравненйя , как 
ах-нь __ ех--Ё 
сх-4  ЕХ-НЬ? 
жить изЪ него изключить дробь, м для по* 
го умнохь насх -- Я и получится ах -Н 6 
сех кии —/4 ‚ по сему умножь еще 
на хр и будетЬ 
арх вех арх рр—сехх--ере-едх-Н Л. 
Се есть квадратное уравнен!е и может 
быть приведено вЫ слЬлуюцие три члена, 
сжели они веБ перенесутся на одну сто- 
рону и напашушся другЬ поль другом? 
впакЬ : о — аехх -- фех-- ВВ 

—вехх арх — Га 
— с/х 


—ех 


по прежде всего надлС- 


или 
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мли что бы еще ясняе представить, то 
напиши ©о- (42—66) хх-- (ре Нас 
—с4) НЕ РЬ— А. 
628 

Такое квадратное урлвнене ‚ вв 
которомЪ всБхЬ трех родовр члены 
находятся , называется полное квадрат- 
ное уравнен!е , и рЫшене его болыпимЬ 
прудностямЪ подвержено; для сей приш- 
чины станем мы ©перва разсматривать 
шактя уравнемя ‚ вЪ коихР одного изЬ 
сихр шрехЬ членовЬ не достаешЬ. Правда 
ежели вЬ уравнен!м не будешЪЬ члена хх, 
то сго не можно причесть кЪ квадрат 
ному уравненю ‚, но кЪ уравненямЬ 
перваго рода ‚ или ежели бы небыло вЬ 
нем члена изЪ извбстныхЬ количесшвь 
еосшоящаго , то оно былобы ахх 8х 
— 0, которое раздВливЬ на х выдешь ах 
--Ь=о, которое опяшь принадлежишЬ 
УЬ роду простыхЬ уравнений. 


629. 
Но когда вЪ уравненй не достает 
ередняго члена ‚, содержащаго первую 
спс- 
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степень х, то оно имРешЬ видЬ ахх-Ее 
—0 или ахх= с, какей бы знакЪ при 
ни быль -|- или — , шакое уравнене на- 
зывается чистое квадратное уравненю , 
для того что (Фшен его никакой труд 
ности не имБешь ; ибо раз„Бли его 
только на @, о получится их -. и 
взявЬ <Ь обБихЬ сторонЪ квадратные 
корни будешь х=у $ ‚ чрезЬ чаю ура 
внене разрЬшишся. 


630. 
ЗАБсь надлежит разсмотрЫшть три 
случая: 
Когда “ Ъ 
т, Когда „ будетЬ квадрашное число, 


коего корень дБисшвишельно изЪфявипь 
можно ‚ и величина х опредБлитшся 
шогда рашональнымЬ числомЬ ‚ какое 
бы оно нибыло, цБлое или ломаное, 
"ТакЬ изЪ уравненя хх —= 144 полу- 
чится х—12, а из хх = будешу 


и. 
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[= 
2, Ежели > будешЬ не квадрашное число 
о тогда довольствоваться должно 
кореннымЬ закономЬ ". 


"ТакЪ когда хх—т2, то будетЬ х=Ут2, 
коего величину можно опредВлить при- 
ближенемЬ ‚ как уже выше сего по- 
казано было. 


6 
3. Ежели - будетЬ отрицательное число, 


шо величина х будетЪ совеБмЬ невоз- 
можная или мнимая ‚ и показываещЬ, 
что вопросЪ, приведшей нас кЬ сему 


уравнению, самЬ по себЪ не возможенЪ, 


631. 

Прежде нежели мы далВе пойдемЬ 
надлежитф примбтишь › что какЬ скоро 
изЬ какого нибудь числа квадратной ко- 
рень извлекать должно будетЬ, то всегда 
имбешр оной двоякое знаменован!е , шо 
есть, какЪ положительное, такЬ и отрица- 


птельное, какЬ уже прежде упомянупю было. 
Томь ЦП. р. ТакЬ 
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"ТакЬ ежели дойдеш до уравнен!я дя 
—49 ‚ шо величина х будет не шоль 
ко --7 , но шакже и —7 ; и для шого 
оная всегда означается х—-Н7 , опку- 
ца явствустф ‚ что в6Б сш вопросы 
имбютЬ двоякое рЬшене ; но во мно: 
гихЬ случаяхЬ ‚ гдБ напр. спрашивается 
о нЬкоемЬ числ людей ‚ отрицашеле 
ная величина мБсша уже не имБетЬ, 


632. 

бавнымЬ образомЬ и ЁЪ прежнем? 
случа 5 ‚ г4Б только не достаешЪ од- 
нихЬ извретныхЪЬ чиселЬ › какЬ ахх— вл, 
х всегда двоякое имбешф знаменованг у 
не смотря на то что одно шолько ос 
шаешся, ежели уравнеые на х раздБлипе 
ся. Ибо ежели будет уравнеме хл=3л, 
ГдБ такое х сыскать надлежин $; чпюбЬ 
хх равенЬ былЬ 3х; пю учинишся сте по- 
ложивЬ х—3 , копюрая величина выхо- 
дит ежели данное уравнеше раз 6- 
лится на х. Но сверьхЬ сего вопробВ 
Р6шится также , когда положишь 1-0 
ибо шогда будеш хх-о м зд—0. Вооб- 
ше 
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ще при вебхЬ квадратныхЬ уравнен!яхЪ 
примБчать надлежимВ , что они всегда 
имБюшЪ два рЫшеёя ‚ напрошивЬ то- 
го простыя не болыце одного. 
изЪяснимЬ шеперь сйй чисптыя квад> 
рашныя уравнения нБсколькими п римБрами. 


633. 
ВогросЪ. (Сыскашь такое число , 


котораго половина умноженнля на $ его 
самаго, вЬ произведен дает 24 : 


Пусть будет се число —Х, Шо 
произведен 1х на зх должно дашь 24 $ 
слБдовашельно будешЬ ёхх = 24. 


Умножь на 6 выдешЬ хх — 144, № 
извлекши квадратной корень получится 
х —-Е 12; ибо ежели х —-|-12 , НЮ зх 
—6б и :х=4., коихЪ произведене =24. 
РавнымЪ образомЬ когда х ==—12 › ШО 
1х ——б и 1х =—4 , сихЪ чиселЬ произ- 
веденйе будешЬ также -|- 24. 


д> 634 
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634. 

Вопрос. Ищешся число ‚, кЬ ко- 
торому естьли приложишся 5 и то же 
ЧИСЛО изЬ него вычтется, пою сумма пер- 
вая умноженная на спо разность произ: 


всдетЬ 96. 


Пусть будешЬ оное число —х,; по 
х--5 умноженное на х—$ вЬ произве- 
ден должно дашь 9б, по чему уравнс- 
ню будешь х—25 96. 

Придай 25$, пю будетЬ 1"— тт, 
извлеки квадрашн. корень, выдетф х—1т, 
ибо х --$ — 16, их —5$ —6 и 6.16 — 96. 


635. 

ВопросЬ. Сыскать число › которое 
когда придастася кЬ 10, и потомЬ изЬ 
10 вычтешся ›, сумма бы умноженная на 
разность произвела число 512 ‘ 

Искомое число положи —х ‚ пою 
--х на 1о-—х умноженное должно вЬ 
произведенти дашь 51; по чему уравнен@ 
будешЬ 100 — хх — 51, придай хх и вы- 

чи 
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чтим 51, пю выдет хх — 49, и извлек- 
ши квадрашной корень найдется х — 9. 


636. 

Вопрос. Трое имбютЪ у себя 
деньги , сколько разЬ первой имБеш 7 
палеровЬ , столько разЬ имБетЬ другой 
3 палера , и сколько разЬ другой имбетЬ 
17 шалеровЬ , сшолько разЬ шрешей 5 
талеровЬ ; а когда я сумму денегЬ пер- 
ваго ‚, на сумму виюраго, сумму денегЬ 
втораго на сумму ш, етьяго, и наконецЬ 
сумму денегЪ и шретвяго на сумму пер- 
ваго помножу ‚ и потшомЬ всБ сш шри 
преизведен!я сложу вЬ одну сумму ‚ вБ 
суммб выдешф 3830$ ‚ спрашивается 
сколько у каждаго изЪ нихЬ денег было $ 


Положи, что у перваго было х та- 
леровЪ , м когда сказано ‚ что сколько 
разЪ первой имБеш 7 шалеровЬ, сшолеко 
разЬ другой 3 шалера ‚, то се значитЪ 
тоже ‚ что деньги перваго кЬ деньгамЬ 
втораго содержашся какЬ 7:3, и пакЬ 
полохи 7:3 —х кЬ деньгамЬ другаго 5; 

43 потом 
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пошомЬ деньги втораго к леньгамЬ 
трешьяго какЬ 17:5, що будеш 17:5 
— 3% 5х 
= кЬ деньгамЬ шретшьяго +1. 
Теперь умножь деньги перваге х, на 
зх у = 
сумму денегВ виюраго +, вЬ произведе 
нш будеш =*. ПотомЬ деньги вшораго 
” Умножь на деньги третьяго —5®  в5 
произведен! м *5”", наконецЪ деньги шрешь- 
яго их умножь на деньги перваго х вы- 
дешь хх. от шри произведентя зхх 
ЭБозхх-ртьхх приведенные К одноми 
знаменашелю › дадутБ злх, что должно 
быть равно числу 3830:. | 
м 597 = 
Чего ради положивЬ ви — 38302, 
` 1521 Е и 
Умнодь на 3 и выдешЬ :52 %^-—11492, 
умножь еше на $33 15215х — 9572836, 
раздВли на 1$2 Г, выдешЬ ХХ 9572856 


—__ 
4525 3 


извлеки квадрашной корень и — 3094 
м рапи рень и будетЪ х—5”, 
кБ разаБливЬ числителя и знаменателя 
—_ 238 Е 
На 13, ВЫдетр х—** или: 
= — 
$5 —34 › авх— 10. 


зи слБд» 


Ото» 
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ОтЕБиф первой имбетЪ 79: тшалера , 
второй 34, шрешей 1о шалеровЬ. 
ПримЬчане. Со выкладку можно 346- 
лать еще легче, разрошивЬ находяцуяся 
вЬ оной числа на ихЬ множителей , и 
замЬшивЪ особенно ихЪ квадраты. ‘ТакЬ 
$07— 3.169, гАБ г6б9 есшь квадрат 19 
пошомЬ 833 —7 119, ат19 9.19 сЛБд. 
$33 = 49.17. Но найдено #"? хх—3830, 
то умножь на 3 и выдетр 2-х 11492; 
с число разрБии на множишелей ‚ изЬ 
коих первой 4 шошчасЬ найдется, шакЬ 
ЧО 11492 — 4.2873, число 2873 можно 
разёБлать еще на 17 и будет 25873 
17.169; по чему уравненйе наше полу- 
чит видЬ 5% лх —4.17.169, которое 
аздБлизЬ на 169 выдешЬ ,лх=4.17, в 
потомр умноживЬ на 17.49 и раздБливЬ 
на 9 выде хх, гдБ всБ мно- 
жители суть квадрашныя числа, и корень 
ихЬ будеш д== "==, шо же чшо и 
прежде, 


44 637. 
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637. 


Вопрос. НЁсколько купцовЬ вме 
наняли фактора м послали его ББ Ан- 
дорфЬ торговаизь ‚ КЬ чему каждой поло- 
жилЬ вЬ то разЬ болыше тшалеровЬ , не- 
жели сколько ихЬ вЬ компани было; ша- 
кимЬ образомЬ ошправленной факшорв 
получиль барыша на 1оо шалеровЬ вр 
двое болыпе числа людей компанйо с0’ 
спавляющихЬ ; ежели же „, всего вый 
грыша умножишь на 2*, пою в произ 
ведении выдетЬ число купцовь , спраши" 
ваешся сколько ихЬ всёхЬ было ? 


Положи число купцовЬ было —х,и 
когда каждой положил &Ь компанно тол, 
шо весь капишалЬ былЬ тохх талеоовЬ. 
ФакторЬ выигрываешЪ на 100 шалеровЬ 
2х талера ‚ слБдовашельно на весь ка- 
питалЬ тохх выиграл он 11%, ш сошая 
часть сего выигрыша, шо есть ;5 я” ум- 
ноженная на 2*, шо есшь на < вЬ про 
изведенм — даст ый ИЛИ м число 
равное числу купцовЬ х, 

И 
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И так ураввене будет «их = 
или Я 2258 что кажется быть кубич- 
ное уравнене ; но поелику сго раздБ- 
лишь можно на х, пю выдешЬ изЬ него 
ес квадрашнос хх = 225 ИХ — 15. 

ОтЕБщЬ. Число всБхЬ купцовЬ было 
15 и каждой положилЬ 150 шалеровЬ. 


м чт чл Ч м а чл чл м ЧР чм чм 42% 


Ги вВа УТ 


О рЬшенм смБшенныхЪ квадрап- 
ныхЬ уравнений. 


638. 
(СмВшенное квадратное уравнене назы- 
ваешся ‚ БЬ кошоромЬ находятся члены 
трехЬ родовЬ : первое таке ‚ которые 
содержашЪ вЬ ссебБ квадрат неизвЬст- 
наго количества , каКЬ ахх: второе › 
шаке вр которыхЬ неизвБсшное первой 
степени находится , какКЬ фх: и напослВ- 
докЬ паке › кои сосшавлены изЬ извБспт- 
ныхЬ чиселЬ. Ежели два или больше чле- 
на одного роду соединятся вЬ один , 


45$ а 
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и перенесутся на одну сторону знака =, 


по форма такого уравнен1я будешЬ ах 
Вх ео 


КакимЬ образомЬ изЪ шакихЬ уравне: 
нЙ величина Х находится ‚ ВЬ сей глаЕЁ 
изряснено быть должно ‚и кЬ чему имВ» 
емЬ мы два способа, 


630. 

Такое уравнене помощю  дЬленя 
можно разпорядить такЬ, что первой 
сго членр состоять будешь только из 
квадраша неизвЬсищаго количества лх , 
второй членЪ осшавь на шой же сторо- 
56, гдБ и хх, а извБошное число перене- 
си на другую сторону , ошчего фор: 
мула наша перемБнипся нНЪ стою ах 
—-Н9,г46 риа означаюшьЬ извЁсшныя 
какЬ положительныя › МакЬ и ошрица- 
исльныя числа. “Реперь ДВЛЬОВАНЫ Г], 
ЕЬ помЬ , чнюбЬ сыскать величину х; 
эАБсь прежде всего примБчать надлежишЪ, 


9 


} 
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ни малой трудности, ибо шогдабЪ ничего 
больше не шребовалось, как только СЪ 
обБихЪ споронф взашь квадрашные корни, 


640, 

Но видно что хх--рх не пючной 
квадрашр ; ибо прежде сего видБли мы , 
чпю ежели корень состоишф изр двухЬ 
членовЬ ‚ какр хп, шо квадрашф его 
будетЬ имБшь 3 часши, шо есть сверьхЪ 
квадратовЬ каждой часши еще двойное 
произведене обВихЬ частей , шакЪ что 
квадрашЬ изЪЬ х--п будешЪ хх--2пх- ии; 
когда же мы на одной сторонБ имВемЬ 
хх--рх, шо хх почесться можеш какЬ 
квадрашф первой части корня, арх двой- 
ное произведение первой части х на вто- 
рую » слБдов. другая часть должна быть 
1р, какЬ и вЬ самомЬ дБлБ квадрат изЬ 
х--:р находишся хх--рх--: р’. 


641. 

Поелику хх--рх-|- 1:9’ есть АБйстви- 
кпельной квадрашЬ , коего корень х--:р , 
во вЬ нашемЬ уравненш хх--рх—9 при- 

бавимЬ 
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бавимЬ мы только <Ь обБахЬ сторонь 
р. и получится ух--рх---рр— р-н, 
гдВ на одной сторонБ сшоишЬ дБисолви- 
тельной квадратр , а на другой шолько 
извфешныя числа: и шакЬ ежели мы © 
обБихЬ сшоронЬ возмемЬ квадратные кор- 
ни ›, шо получится х-|- }— (1-4 9), вы- 
чити теперь 2, и будет ——1фр-НУ (1-1; 
а поелику каждой квадратной корень мо- 
жетьЬ быть как положительной ‚ так 
и отоицашельной , того ради для х най* 
душся двБ величины содержапияся БЬ фор” 
мулЬ НУ р-н9. 


64.2. 


ВЬ сей формулБ содержится прави“ 
ло ›, по которому всЬ квадрашныя ура- 
внены решатся, и что бы не всегда 
нужно было повторять прежнее дБистшве, 
ПО ДОВОЛЬНО ОДНО Шолько со 
формулы имЫть вЬ памяти ; а уравнене 
можно разпорядить такЪ , 


что на одной 
его сторонБ находиться будетЬ шолько 
% , 


чего ради прежнее Уравнеше будешь 


имоть 


держанте сей 
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имБть такой видЬ лх—=-рх--9 , изЬ ко- 
его величина х означишся шакЬ х=-:р 
- У(р-НО. 
64.3. 
Отсюда выводится общее правило 
4ля разрЬшеня уравнешя хх—-рх-на. 


А имянно ‚ здБсь видно что не изьБ- 
спное число х равно будет половинБ 
числа ‚ которымЬ х помножено на дру- 
гой сторонБ и сверьхЪ шого еще --- или 
— квадрашной корень изЬ квадрата числа 
теперь обЪявленнаго, и изЬ простаго чи- 
сла шрешей член уравненёя составляю- 
щаго, 

ТакЬ когдабф случилось уравнеше хх 
=бх--у шобр было х—3 + (9-7) 
—3-Н 4 }; слбд. обБ величины х будушЬ 
Е, Пап. 


А когда уравненйе будетЪ хх—тох-- 
9, шо Х5-РУ (25-9) 54, и два 
Знаменованя Хх сушь я их 1. 


644 
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644- 

КЬ лучшему уразум6нйо сего пра- 
вила можно различать слБлуюцие случай: 
Т) когда р будеш чсшное число П) ко- 
тда р не чешное ; ИН) когда р ломанноё 
зисло: ь 

Пусть будетЪ Т) р четное число, 
и уравненте: шакое хх—2рх--9 , по 6у* 
детр х=р-Е У (0+9). И) ежели р не чет- 
ное число и уравненте такое хх рх- 9 
откуда х— р У(ф-Н 9) и когда 3 
+9 — 2+9 , м изЪ знаменашеля 4 мод” 
но извлечь корень квадрашной , шо 6у- 


деть : 
В _ \(ФР--:9) — РРКУФЬ-Н за) 
МОЕ РЕ — Ах ) 


64.5. 

Ежели же Ш) р будешЬ дробь, то 
рЬшене учинится такЬ : пусть будет 
квадрашное уравнене ахх —вх--с, шли ах 
= --*, пю по обрявленному правилу Х 
В ыы ны 


28 —— 


И ИХЬ РЕШЕБР!И. 5 


И знаменатель кКвадрашное число , шо х 


—_ В--У(Е-Н+ав) 
Е =. 
20 


6+6. 
Другой путь, которой наёЪ ведешь 
КЬ сему же рЬшению, состоит вЪ том, 
что бы шакое смЫшенное квадратное 
уравнене какЬ ххгрх--4 ‚ преобразить 
вЬ аругое чиспюе ; что задБлается гведя 
ВЪ выкладку мБсию неизнстнаго числе 
х аругое у ‚ тшакЪ чпоёБ х=у-Н!:р у 
ибо когда найдешь у ; пю изЗЬ него по- 
лучишся м величина х. 


ТакЪ ежели у--:р поставишь мБетшо 
& ‚ шо будешЬ хх = У+р-Е Пр и рх 
—Ру-:р и по сему уравнеме будешЬ 
ЛУ-+р-- р-р "+, вычниа зАБсь сперва 
ру, и будетЬ у--:;рр—=:рр-+4, вычти еще 
*рр, останется уу—:рр--9 , и «с есть 
чистое уравнеше ‚ ошкуда = (4-4) 


Но понеже х—у-р: р, пою х = 
НУ -9; что уже и прежде Найдено 


было. М шакЬ здбсь болБе ничего не 
осшаешся 
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остается , какр шолько се правило из. 
яснишь примБрами, 


64-7. 
ВопросЪ. Найти два числа ‚ изЬ ко- 
ихЬ одно другое превышаешЬ 6 шью , 
произведенйе же ихЬ равно 9г * 
Пусть будетЪ меншее число х , по 
большее 
х--б , и произведене ихЬ хх--бх—91 
вычши бх, и выдетЬ хх—-бх-- 91, 
и ао правилу показанному х—— 3 +7 
(9-Н9т)=Ь—3 Е то; слВд. х-Т,или х=-13. 
ОшЕБиЪ. Сей вопросЬ имБешЪ два р8ише- 
н1я , по первому находишся меншее чи 
сло х—7 , а большее х--б—=13. По! 
второму меншее число х—— 13, а боль 
шее х--6-2-—7. 
648. 
ВепросЪ. Найти число › иЗЪ квадра” 


ша коего сжели вычшу 9, осшашокЪ шм8 
же бы превышалЬ тоо, Ч6мЬ искомое +7 
сло не досшаешЬ до 23 ? 


Искомое | 


и ихь р5ЬшЕНТИ. Зт 


Искомое число пусшь будет х , пю 
хх —9 превышаешЬ 1оо числом хх -—то9, 
и искомое число до 23 не достает чи- 
слом 23-х ‚ откуда происходишЬ ура- 
внене хх-1099—23—х 


придай то9 , будет хх—=—х-Н 132 ; и 
по правилу данному Х——#-НУС-Н132) 
В ой и: ВА слВд. х=1 или 
хо. 


ОтЕвбшЪ. Ежели шребуешся отвБтЪ 
положишельной , пю искомое число = тт, 
коего квадрашЬ уменыпенной 9 тью даетЬ 
г:2 , что превьишаешЬ 190 т2 Шью , 
м найденное число ЕЕ СЩОЛЬКО же не до- 
стаешЬ до 23. 

6..0. 

ВопросЪ. Найши число ‚ котораго 
ежели си ; между собою умножашся , и 
кЬ произведеню  придаатся : искомаге 
висла, шобЪ вышло 3$ 


Пусть будетр сте число х,› шо а 
умноженная на: сго даешЬ хх, кЬ чему 
Тоже И. Е прило- 
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приложивЬ : х получипкя 5 мх--. Я } 
чшо должно бышь— 30, 

умножь на б ‚ получится хх 4 3х = 180 
или лх—-4х-|-180 , ошкУдЯ найдешся 
ХЕ-ЕУ 180) =-1-Ф 

слБд. #—=14, или х—-— 15 


бус. 

ВопробЪ. Найти два числа ‚ вЪ у 
военной пропорция ‚ коихЬ сумму ежелй 
сложишь СЪ ихЬ произведетемЬ , плобб 
вышло 90 ® 

Искомое число положа х, болышее 6у* 
дешф 2х, произведеве ихЬ 2хх, кЬ сему 
приложи сумму 3х, выдеть оо. 


СлБдовательно 2хх-| 3х — 90, вычий | 


зх. останется эхлх—-3х--90 , раздВли 
на 2 ‚ будешЬ хх = 1х -р 45, 
откуда х——- У (=-- 45) —- +=, 
По сему х будешЬ или 6, или— 9: 


бег. 


Вопрос. Н6Екшо купилЬ лошадь 3 
не извБстное число шалеровЬ , а прода“ 
с 


ых 
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етЪ ес опять за г19 талеровЬ, при чемЬ 
получаешь на тоо талеровЬ столько 
выигрыша , чего вся лошадь сиюила , 
спрашивается, сколько он за нее даль? 

Положи чпю лошадь ему стоила х 
талер. , м понеже онЬ на нее выигралЬ 
х процентювЬ ‚ по положим чшо на тео 
талеров выигрываетЬ он х ‚ сколько 
на х барыша получишся * Ошвбшф = ; 
и когда онЪ барыша получилЬ * › а за- 
платилЪ самЪ х талер., то долженЬ онЬ 


взять за нее х-|-”“ , и по шому будешЬ 


Хе — 19, 

вычти х, и будеш = —-х--19, 
умножь на 1оо, получишся , хх=—тоох 
-|-11000, 
ошкуда х=—50 Е У (2600 -{- 11900)=-50 
-НУ14400 ——50 -Е 120. 
ОшвБшЬ. Лошадь стюила ему ‘0 
талеровЬ , и поелику он выигралЬ на 
оные 70 проценшовр , слЬБд. барышь его 
буджешф 49 талеровБ. По чему дол- 
женЬ онф ее продать за 70-{-49 , шо 


есть за х19 шалеровЬ. 
Е > 652 
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ВопросЪ. НЁкшо покупаешф себ. 


"сколько суконЬ › одно за 2 шалера , 
другос за 4 талер. шрепие за б талер 
увеличивая всегда двумя Шалерами иВну 
каждаго слБдующаго сукна ‚ аза всБ сук- 
на заплатилЬ онф 110 талероЕЪ, спраши- 
вастшся сколько веБхЬ суконЪ было ? 


Пусшь число суконЬ было х . 1 


сколько онЬ заплатилф за каждое ‚ пока 


жешЬ слБдующее представлен: 


За т ,2,3, 4, — — Ш х 

плашитЬ 2,4, 6, 8, 10О,...(х-х)2--22=2% 
М что бы найти ЦБну веБхЬ суконВ, 
но должно ариометическую прогресстю 2, 
4, 6, 8, то --—2х сосшоящую изЪ хх чле- 
новЬ сложить вЬ одну сумму ‚ чего ра- 
ди по вышеобЬявленному правилу сложй 
первой членЬ с послБднимь ‚м буде 
2х--2 › сумму умножь на число чле“ 
новЬ х, БЬ произведени хх -Н 2х произ“ 
педшую двойную сумму прогресси раз 
4Бли на 2, и получится искомая сумма 
про 


; 


у 
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прогресс хх-ф-х, которая должна быть 
равна тто. 

Вычши х ›, шо будешь хх——х +-11о 
САБ. х—-ё-н У -- 1714 или х— 
НИ = го. й 
ОтЕБшЪ. ВеБхЬ суконЬ куплено было хо 
кусковЬ. 

653. 

ВопросЪ. НВкию покупаетЪ нВсколько 
суконЬ за т8о шалер. , и ежели бы за 
п же деньги можно было взять еще 
шри куска ‚ тобЬ каждой кусокЬ при- 
шелЬ ему дешевлб 3 мя талерами › спра- 
шивастся сколько веБхЬ суконф онЬ ку- 
пилЬ * 


Число суконЬ пусть будет х ‚, то 
каждой кусокЪ дБйствительно сшоилЬ *** 
палеровЬ ‚ а ежели бы онЪ получилЬ 
х-Н 3 куска за 18о талер. побЪ каждой 
кусокЬ обошелся вЫ ие. шалер. » Кото- 
рая цВна 3 мя шалерами меньше, нежели 
самая настоящая ; чего ради получимЬ 
мы уравнене 12,—“;—3, 

ЕЗз умножь 
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умножь нах и будешЪ 13ох — 180—341 
ХЗ 
раздБли на 3, выдешф бох — бо - м 
ХЗ 

Умножь на х-р-3 ‚ получится бох — 60% 

== 180 — хх -— 34, 
придай хх, будет хх-}- бох— 180-571 
вычши бох, выдешь хх -— — 3х 180; 


откуда Хх = —:4У(-- 18о) или 7—1. 


ОтЕеБтЪЬ. За 180 шалеровЪ куплено 
суконЪЬ ‚, по чему каждое стоило 15 1" 
леровЬ ; ссшли же бы онЪ взялЬ 3 куска 
больше ‚ шо есть т5 за 180 шалеровЬ 1 
пооЬ каждое спюило 12 талеров › по 


<сть шремя меньше , нежели в самом 
ХБлБ. 


654. 
ВопросЪ. Двое положили БЪ поргВ 


со талеровЬ , первой оставляет ден- 


ги свои на 3 мбсяца › а другой пюлько 
на > вЬ компани , и каждой изЬ нихр 


ваялЬ 99 тшалеровЬ вмБсшф СЪ капипа- 


лом 


и ихь рБШЕНИ. 87 


домр и барышемЬ ‚ спрашивается сколь- 
ко каждой изЬ нихЬ положил! ? 


Ежели первой положилЬ х шалеровЬ 5 
пю другой гоо-х , и когда первой бе- 
решЬ 99 палеров> ‚ то барышь его 
-=90-х ‚ которой онЪ получилЬ вЬ 3 
мБсяца на капиталЬ х ; другой берешЬ 
также 99 талеров ‚ и выигрьшЪ ево 
= 99 -1ю0о-Нх=хЬ-—г, которой онЬ 
приобрЬлЬ вр > мБсляга на капитал 160 
—х › на сей же самой капиталь 1 о-х 
вЬ три мБсяца можно бы получить 2 
слБд сти выигрыши капиталамЬ провор- 
шональны, шо есть, перваго капиталЬ со- 
держится кЬ его. вынгрышу , такЪ какЬ 
капитал вшораго кЬ своему выйгрышу, 
такЪ: 

х: 99-х— 1000-х:  положивЬ 
произведение крайнихЬ и среднихЬ членовЬ 
равными будеш 8 990о-кодх- Хх, 
умножь на 2, будешЪ злхх — 3х = 19860 

— зу8х--адх, 

вычти эхх, остан. хх—3х-- 19850 -3954, 
придай 3х ——— 44=- 395х -- 10500; 
Е 4 по 
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по чему с => 50: нев аа 28 


5-е 4—4 4. 

ОтЕБшЬ. По сему первой положилЬ 45 
тпалеровЬ ‚ а другой 55; 45 тью шалер 
ми ВБ 3 мБсзца выигралЪ первой 54 та” 
лера , и слБл. вЬ оданЬ бы мЬсяцЬ по- 
лучилЬ прибыли 18 шалеровр. 


Другой сЪ 55 тью талерами БЬ 2 м" 
сяца получаетЬ прибыли 44 шалера , 
слБл. вЬ одинЬ бы мЬсяцЬ достшалЬ 22 
шалера › чшо сЪ борыщемЬ перваго пак 
же сходно ; ибо когда на 45 талер. 8 
+ МБсяцЪ выигрываешЬ 18 шалер. ‚ №0 
на 55 вЬ шо же время получится 22 
пталера, 


655. 


ВопросЬ. ДеБ крестьянки несут 
на рынокЬ 100 яицЬ , у одной больш 
нежели у другой ; денегЪ же выручаютр 
поровну. Первая говоришЬ другой сх“ 
ли бы пвои яицы были у меня , пю бы 
выручила я 1$ крейперовЬ , на чию дру“ 
гая ошебшсшвуешЬ , а сжели бы вой 


арцы 
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яицы имБла я, шобы я за нихр взяла 61 
крейцера ; спрашивается сколько у каж- 
дой было ® 


ПоложимЬ чтю первая имВла х яиЦЪ , 
то другая 100—^ ,› чего ради ежели бы 
первая 1оо—х продала за 15 крейцеровЬ, 
по поставь проиное правило 


15 
160—х 
добнымЬ образомь надлежит поступать 
и БЬ другомЬ случаВ , шо веть › когда 
другая х яицЪ продать хошфла за б: 
крейцера ‚ найши можно ,› сколько она 
за свои 100—х яиЦЪ выручила, а имянно; 


20со-20% ИИ 
__^_ крейцер.; 
Е реицер-; 


100—Х : 15=Х : крейцеровЬ : по- 


д: 2—2 100-4: 


п поелику обб крестьянки выручили по” 
ровну ‚ пю будетЬ у нас уравневе 
т15х — 2000—20х, которое умножь на 3$ 
300« ^  зк будеш 455х=2000-20% 
хоо-х 

умножь еще на тос ея получится 45 4х 
— гоосоо —4600%-+ 20^х, 

ВЫЧШ, гохх останешся 2554=2900990-4000% 
Е 5 раз 
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раздВли на25, выдешЬ хх =—тбох- $000, 
и слБаователено л—Ь— 80 У (6400-8000) 
или /— —80-|- 120— 40. 


ОтеБиЪ. У первой было до яииЪ ‚а 
У другой бо, и каждая изЬ нихЬ выручил 
10 крейцеровЬ. 

656. 

ВопросЪ. Двое продали нБсколько 
локтей бархашу ‚ второй 3 локтя боль- 
ис перваго ‚ а выручаютф вмБсшф 35 
палеровЬ ; первой другому говори › 
за твой бархатшЬ могЪ бы я взять 24 12" 
лгр*, другой ему отЕБтсшвуен7 5, а ябы 
За ивой взялЬ Те талера ; сирашиваенся 
сколъхо локией каждой изЬ нихЬ имЬЛЬ: 

‚ Положи чо у перваго было х ЛСК 
ей › шо у аругаго х--- 3 локшя; ико- 
Глда бы первой за х-}-3 локтя взялЬ 24 
палсра, слРд. свом х локшей п родалЬ онВ 
за ее талера, и когда другой х локией 
хочеш продать за Еж талера ‚› шо свой 
%--з локтя продалЬ онЪ за 25-15 1 


2х 
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и 06а вмбашб выручили они 24% 
х+3 
= 29%-Е 75 —35, 
2х 

или 48хх -- 255-75 — чо, 

Хх 
или 48 1х — 455 — 75, 

хз = 


умножь на х--3 › 4Зхх = 49 хх 6Сх-225} 
вычши 45 ХХ › Злл = бох— 225, 
или хх —20х — 75; 

откуда х — 10 -- У @о°о— 759) 10-5. 
ОтЕБшЪ. Сей вопрос имВешЬ два рЁше- 
ня ‚ по первому первой имБешь 15 
локтей , а другой 18 ; и понеже первой 
18 аршинЬ хошблЬ продать за 24. ал. , 
то за свси 15 взялЬ онЬ2о шалер. дру- 
гой за 15 локшей хошБлЬ взять 12 ; тал., 
то за свом 18 взялЬ онЬ 15 шалер.; и 
оба взяли 35 шал. 


По впюрому р8шенйо › первой имб- 
сшЪ 5 локшей , а другой 8 ‚ первой про- 
далЬ 
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далЬ бы 8 локшей за 24 шалера ‚ по 
свои $ продалЬ за 15 талер. другой 5 
локтей перваго продалЬ бы за 12: шалер. 
слЬд. за свои 8 выручилЬ он 20 шале 
ров, и оба вмсшБ 35 шалеровЪ. 


Ч <> < м 9 Ч 4 4 чл Ч 4 > < © > > чо м < < + № 


Г Вл УП. 


ОбЬ извлеченм корней изЪ многоугольны 
чисел}. 


6:7. 
Выше сей уже мы показали, как 
многоугольныя числа находящся , и чо 
мы тамо бокомЪ называли, шо называеп” 
ся также и корнемЬ. Ежели корни 03 


начашся буквою х ‚ пю многоугольный 
числа найдутся слБдуюция : 


Зугольное будеш хх-х 
2 


Фтим лена 
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5 угольное будет злх—х 
—- 
би иМим 2-х 


ом" М 5Ах—3х 
2 
8имМим ЗА 


Эли у мм "АХ-5х 


2 
32 иМим 44—3х 


при Ини (2х (а-ч)х 
2 


6$8. 


Помошю сей формулы не трудно 
аля каждаго бока или корня сыскашь 
многоуголеное число ‚ сколь бы велико 
число угловЬ ни было ‚ о чемЪ уже и 
выше сего упомянуто. Есшли же обрат- 
но дано будеш многоугольное число нб- 
сколькихЬ сторон ‚ шо корень его или 
бокЪ находить гораздо труднБе ; ибо для 
сего шребуещся рЫшене квадратнаго ура- 

вненя 


* 
9+ ОбЪ АЛГЕбрлическ. УрАвНЕНТЯХЬ 


внентя. По чему матер!я с1я особливаго 
разсмотрентя досшойна. 

НачнемЬ сперва сЬ треугольныхЬ , а 
пошомр присшупимЬ и кЬ многоуголь- 
нымЬ числамЬ. 

650. 
Данное шреугольное число пусть 
будетЬ ог, сыскать его бокЪ или корень" 


Положи искомой корень— х, шо дол 
жно бышь = -9т , умножь на 2, 
выдешь хх-- х— 182, вычти хх, останеп- 

—_ а р 
ся ХХ-Х-- 182 и слБдоваш. х—- 


—- 


НИС -- 18) 1-7 — 13 ; слВд : 


искомой треугольника корень == 13 , по- 
шому чшо треугольникЬ изЪ 13 — от. 


ббо. 


Пусть будеш вообще данное тре 
угольное число а , кошораго корень най- 
пи должно. 

Искомой корень пусть будешь = х , 
по = — а, или хх —2а, и хх 
-Н2а, откуда х—-:-НУ.:-- 24) или # 
Уса). 

Г 


Отстод8 


ий ихь РЕШЕНИИ. (1 


Отсюда получасмЬ мы с1е правило : 
умножь данное треугольное число на 8, 
КЬ произведению придай 1 , изЬ суммы 
извлеки квадрашной корень ‚ м изр сего 
вычиий единицу ; осташокф разёБли на 2, 
часное даст искомой  шрсугольника 
корень. 


ббг. 


Отсюда явсшвуешЬ ‚ что веБ ш,се- 
угольники имрюшЬ се свойство ‚ шо 
есть ; когда они На 8 умножашся и кЬ 
произведению придасшся 1, ББ суммВ все- 
гда выходишФ квадрашное число , какЬ 
ИЗЪ слБдующей шаблички видно: 


3 уголн. | 1335 610515 $ 21 $ 28 ; 36 ипр. 


$ разЪ-н1 | 2525549; 81; 121; 169; 225; 289 и пр. 


Естли же данное треугольное число 
@ сего свойства не имБешЬ, пю сте зна- 
чит , чшо оно не АБисшвишельное шре- 
угольное число ‚ или чию корня его вЬ 
ращюнальныхЬ зислахЬ показать не Льзя. 


662. 
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662. 


По сему правилу что бы сыскать 
корень 3 угольнаго числа 210 , будет 
а — 210 ‚, 8а-1-— 1681 , коего квадра“ 
шпной корень 41 ; ошсюда видно , что 
число 2то есть дБйствишельное треуголе- 
ное число, коего корень = #—— 20. 


Ежели бы число 4 взято было как 
ЗуУгольное число ‚ коего бы корень най“ 
ни должно было, шо оной былЪ бы 
УН- , слВд. неизвлекомой ‚ какр и дбй- 


сшвишельной изЬ сего корня 3 угольник 
найдется слбдующимЬ образомф. 


Понеже х— ак ‚ по валы ; 


в 
КЬ сему приложи х , будетЪ ххх 
— 9» и с26а4. шреугольное число 2+4, 


663. 


Поелику четыреуголеныя числа го 
же самое суть чшо и квадрашныя , с/Б- 
Яовательно ‘не имБютшф они ни малой 
юрудности ; ибо положивЬ 


четыреуголь” 
ное число —а, и слБд. х 


—Уа › по сему 
ква- 


и ихь РЕШЕНИИ. от 


му квадратные ий четыреугольные корна 
одно значашЬ, ь 
604: 

Приступим шепсрь КЬ пятиуголь- 
нымЬ числамЬ. Пусть будетЪ 22 пяши= 
угольное число ‚, и корень его—х , пю 
иолжно бышв **—* — 22 или ЗлХ—х— 44, 
йли хх: и--т , откуда найдется хз 
НУ (зе -- ^^), шо есть: ХНУ = 
==4 слВд. 4 есть искомой пятиугольной 
корень числа 22, 

665: 

Пусть предложен будешЕ вонробЬ : 
йаннаго пятшиугольнаго числа а сыскать 
корень? 

Искомой корень положи —х , и най- 


зхх—х — 


ается уравнен = а, или ЗЛХ—х= 24» 
пли лх— 1 Н“, откуда —:-Н УСН) 
то есть х— УС , и вакЬ ежели @ 
будеш дБйствительной пяпиугольникЪ у 
по 244-|-1 должно быть всегда квадрапя* 
ное число. 


Том: Ш Ж Пусть 
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Пусть будеш напр. 330 данной пя- 
тиугольникЬ , по корень его х= 
=—-1--9 — 

— 6 — 15. 
666. 
Даннаго шесииугольнаго числа @ 
сыскать его корень $ 


Положи его-х , шо будеиф 2дх-* 
— а, или хи. х-р:а, ошкуда х=:4 ИЯ 
=Н:а) = + и шакЬ когда @ есь 
дБисшвительной шесшиугольникКь , 10 
За-- т долженЬ быть квадрашф. Ошкюй 
видно, чпю всБ шестиугольныя числа ©0- 
держашся вЪ треугольных, корни 2 
ихЬ отмёЁннаго свойства. 


Пусть будешЪ напр. бишугольное 9" 
308 
сло 122$ ‚ пю корень его х— 12 


=— 1-99 — 


661. 


Даннаго семиугольнаго числа @› 
найшй его бокЪ или корень ? 


Положи искомой корень—х , пю 6У° 
деть 3 —@ ‚ или 514х—3—2а , им 
— = 2а ры 2 
хх -- =, ошкуда ХЕЕ-НУ-ЕЯ 
зы 
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— +56. И шакЬ всБ семиугольныя 
числа суть такого состояня ‚ что езе- 
ли они на 4> умножашся м кЬ произве“ 
денйю придасшся 9 ›‚ сумма всегда дол” 
жна быщшь квадратное число. 

Пусть будетф напр. семпугольникЬ 
2059, шо корень его найдегися Але 


—_ 54-287 —_ 
[= 29. 


66$. 


Даннаго осьмиугольнаго числа @ 
сыскать корень х* 

ВЬ семЬ случаБ будетЪ зхх—2х—а, 

или ххх -- 1, откуда АНУ (;-) 

= #-НИ( за--т) 


——=— о —= 


3 
По сему всБ осьмиугольныя числа, имБ- 


ют свойство такое ‚ что когда они 
умножашся на 3 , м кЬ произведеню при- 
дасшся :, сумма вссгда быть должна 
квадратное число. 

Пусть будешЪ наприм. Зугольное 
число 3316, шо корень его х=1--У 11449 


—1-107=36. 


? м2 669. 
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669. 

Наконецф пусшь будешЪ дано # 
угольное число а , сыскать его корень м 
ВЬ семЬ случаБ будешь (и—: 2) лх- — (и-4* 

тр 
—а ‚или (по )хх — (п-4)х—2а ‚ им 
д (п-дх- = 


в—2 й—2 
ошкуда х == И + 21] 
2—2) 4(#—2) в-2 
—(и—4-НУ (#4) 84(-2)) 
2("—2) (8-2 


п- У(8, (п 2 а 
сАВдов: х=774-Е (8, (и 2)а-- (и 4) 
2("—2) 

Ся формула содержишЪ вЪ себБ об- 
щее правило ‚ изЬ данныхЬ чиселЬ нахо- 
дать всБ возможные многоугольные корн?. 

А дабы се изЪяснить примБромь › 
шо пусшь дано будетЬ 24 угельное ЧИ" 
сло 3009, и понеже з4Бсь а— Зос9, #24» 


й#й—2— 22 , о Е 20, Шо будешьЬ корен® 
— 20--\\(529584 4400} — 20-4724 
= зы = И 19. 


ГЛАВА 


* > 3 
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э^ ч^ чм <> м <> > м м < «< мМ^ << фЩОСЦЩбФх-ЩЩ\щм 


Г вл УШ. 


О извлечены квздратныхЬ корней из би- 
номя ‚, или двучленнаго числа, 


б-о. 
Биномй вЪ АлгебрЬ называется число изЪ 
двухЬ частей состоящее ‚, изЪ коихЪ одна, 
илт обБ коренной знакЬ при себ имбютЬ. 
КакБ 3-1 У5 есть биномм ‚ также Уз 
РУЗ. припомЬ все равно, какимЬ бы 
знаБомЬ сми дЕБ части ни соединены бы- 
ли ‚ шо есть: или знасомЬ 4-, или — , 
слБд. 3-Ух будеш шакже блном назы- 
вапься, как и 3-- У$. 


бт. 

См бином!и особливо для того при- 
мБчан1я достойны › что при разршенйя 
квадратныхЬ уравнента шакя формулы 
попадаются ‚ сжели рЬшене не можеш 
бьишь рацюнально. 


ТакЪ когда случишся уравненте хх =6бх 
— 4› шо будеш х—3 --У5. Для сей припе- 
м зЗ чины 
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чины, тая Формулы весьма часто попа- 
длаюшся вЬ Алгебраическихр выкладкахЬ , 
и мы уже выше сего показали , какимЬ 
образом обыкновенныя ДЬисшвыя сложе 
ня ‚ вычитаня ‚ умноженя и дБленя 
ср пакими числами дБлаюшся ; а теперь 
покажемЬ каким образомЬ из такихь 
формулЬ и квадратной корень извлекать 
надлежит , ежели шакое извлечение учи 
нишся можешь ; вЬ прошивномЬ случав 
приставляется кЬ ней еще коренной знак, 
пю есть квадрашной корень изЪ 3-2 
есть У(3--У2). 
бу. 


При семЬ примбчать надлежишЬ »› 
что  квадрашы таких биномевЬ супь 


также биномш ‚ вЪ коихЬ одна часть ра" 
цональна. 


Ибо когда ищешся квадрат изЬ @ 
НУР, шо будеть оной (аа--Ь) + 24", 
шакр что ежели изЬ формулы (ва-НЙ 
—--24Ур потребуется опять квадратной К0- 
Рень, по будетЪ оной а--УБ, которой 63° 
спорно лучше уразумбщь можно › нежеля 

когдабЬ | 
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когдабЪ предЬ прежнею формулою еше 
знакр У поставился. равнымЬ образомЬ 
сжели формулы Уа-НУР возмешся ква- 
дратЬ ‚ комюрой будешЬ (а-+-Ь) -+- 2 Уаё, 
то обрашно изр формулы (а-НР)--2Уаф 
корень будетЬ Уа--УБ ‚ которая фор- 
мула также простяе , какЪ когда предЬ 
прежнею знакЬ У поставленЬ будеш. 


673. 

Чего ради вЬ семь случаё8 нужно 
только сыскать карактерЬ, по которому 
бы всегда узнавать можно было, имБбешЬ 
ли пакой квадратной корень мбсшо или 
нЬтЪ На сей конецЪ возмемЬ мы какую 
нибудь легкую формулу и разсмотримЬ, 
можноли изЪ биномя 5---2Уб симЬ об- 
разом найти квадратной корень. 


Положи что сей корень =Ух-- У , 
ксего квадрашр —(х--7)--2Улу и копю- 
рой должен быть равен 5-26 ; 
слБд. ращюнальная часть Х--у должна 
быть —5 , а неизвлекомая 27 лу—276, 
ошкуда произходитф Улу—Уб ‚, и взявЬ 

Ж 4 сЬ 
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<Ь обБахр спюронЪ квадраты , будешь 
Яу—6 ; и когда ХЧу=5 ‚шо у 9-х: 
которую величину положа вЬ уравненю 
27—06, выдешр 5х-хх—6б ‚ или Хх 5% 
-б с^Ба. АНИ (13. 


И шакЬ когда х—-3, пе у=2, 1 
корень квадратной изЪ 5-:-2У6б будеть 
Уз; --У2. 

674- 
ИмБя здБсь см два уравнения 1.) +7 
= 5; П.) ху—=6 покажемЬ особливой путь , 
какЪ ‚ и опипуда находить х и из кошорой 
состоишЬ вЪ слЬдующемЬ : 


Понеже х---7—$ , по возми квадраты 
т 247---)7—25 ‚, и замБщь, чшю 29 
—2ху-}-уу есть квадран > изЬ #-—7, из 
уравненйя хх-- 27 77—25 вычши 47-6 
4 ЖА взянюе, или 47—24, по получит- 
СЯ Ах — 2ду-РУу -- 1, коего корень хвадра- 
ной уфу—гь,и поелику х-у—6 , по 
будешь х—3 , 7—2 ; во сему искомой 
корень изЬ 5--2У6 сешь Уз-ЕУ2. 


675. 


и ихь рЫпеЕНИ, 10; 
675. 


РазсмотримЬ теперь сей общей би. 
номй а-- УР. Положа квадратной сего 
корень Уя-[- Уу получить уравнеше (ху) 
=-2Узу—а-- Ув , гдБ х-ру—а им 2"лу 
= УР, или 4Я7=Р квадратЬ изЬ х--у—а 
сесть хх4-24у--уу—аа , вычни ызЬ него 
АУЬ , и будетЬ хх— злу уу аа-Ё, 
коего квадратной корень х-7= У(аа-— 5), 
и понеже х--урб—а , шо найдеаюая х— 
и 9 

СлБлдовашельно искомой квадратной 
корень изЬ а -- УВ будешь У --, 
уч. 

$ 

676, 

Сля формула гораздо связняе , не- 
жели какЬ когдабЪ предЪ даннымЪ бино- 
мемЬ а-НУР поставлен былЪ дросшо 
коренной знакЪ ТУ, шо есть. У(а-- Уд). 
Но оная облегчишся, ежели нисла а м 
будушЬ шакого состряня ‚ что @а—В 
будешь шочной квадрашЬ ; ибо шюгаа У 
нозади кореннаго знака У пропадешЪ. 
Отсюда видно чше шелько вЬ ихЬ слу- 

Ж 5 чаяхВ 
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чаяхЬ изЪ бином!я а-|- УВ квадратной ко- 
рень извлечь можно ‚ когда аа—в— с; и 
погда искомой квадратной корень будет 
+9 4-19, когда же да-р нс квадрате 
ное число ‚ шо квадратнаго корня сио- 
собнБе означишь не льзя, какЬ коренным 
знакомЬ 7. 
6-7. 

Отсюда получаем мы правило 
для способнВитаго означен1я квадратнага 
корня изЪ биномя а-{-Ур. КЪ сему пре- 
буешся чтобЬ аа-р было квадратное чи- 
сло, и ежели оно = сс, шо искомой ква- 
дратной корень будетф у УС; 
причемЬ еще примбчать надлежишЪ › 
чи квадрашной корень изЪЬ в—7р еси 
УЕЕЕ — Уч 5, ибо ежели сей формулы во3- 
мется квадрашЪ ‚ пю оной будеш а? 
У ха поелику сс —аа-р ‚ шо аа-& 
=, слБд. сей квадрашь6 —а—272—4 
— 2% — а-УЁ. 


678. 


И так когда изЪ бином!я а-НУЬ 
должно будешЬ извлечь корень квадрап- 
ной 
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ной ‚ шо вычши кваздрашЬ рацтональной 
часши аа изр квадраша иррашональной 
Ь ‚ изЬ осшашка извлеки корень квадраш- 
ной , которой пусть будешЬ с ; по сему 
требуемой ‘квадрашной корень —У“+9 
уе9. 

699. 

Ежели должно будет найти квад- 
ратной корень изЬ 2--У3 ‚ то будешЬ 
а—2 ‚ В-3зи ва-Ё—1 , коего корень 
с—: ‚, слРдовап. искомой квадрашной ко- 


рень —УЁ-- У}. 


Пусшь будеш еще биномй 11+6У2, 
то вЬ немр а— 11, УР бУ2, ир— 36.2 
=72 и ва-6=49 ‚, слБд. с—-7 ‚, и ква- 
драшной корень изр т1-|-бУ2 будешЬ 
У9--У2= 3-НУ.2. 


Найти квадрашной корень изЬ 11-2 
Узо : здбсь а—1и, Ур=2Узо ‚ = 120 
и аа-р—1—с слбд. искомой корень — 


Уб-—У.. ре 


ы 
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б8о. 


С1е правило имБешЪ также мфето, 
когда вЬ задачЬ случашся мнимыя или нс- 
возможныя числа. 


ТакЬ езели данЪ будетЬ сей биномй 
1--4У-3, поа—=1, Ур—дУ-зир= „6.-3 
=—43 , о@а-ё =49 ь РАБ. &—7 ‚и 
искомой квадраной корень будешь 74 
-НУ-ЗЕЗУ-З. 


Пусть дано будетЪ еще = *У-3, 
пЮ @2—; РУЗ, и 3—4 
ошкуда ва-—1 = т;мегт, с^вА 
искомой квадрашной корень =У:-- 7 
=, или з--:И-3. | 


СлБдующей примЁрЬ ‚ кЬ которомВ 
ищсв:ся квадратной корень изЬ 27-1, 
примБъан1я доспюинЪ. Цо слику здБсь ра 
ц’ональн Й части не находится, по а29, 
Ур 2У-кь и 4 ›а аа-7—* 
слБд. с—2 $ ИСЧему искомой корень 6у- 
деть Уз -1— аут ‚ коего КВ 
драшЬ 1--2У-х-1—2у_ т. 

687 
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Ежели бы надлежало разрЬшинть ура- 
внен:: такое , какЬ хх—а-- УЁ, и было 
бы аа-БЫ— вс, пю величина х нашлася бы 
х= У@-+9 4 У@-9, чшо во многихЪ слу- 
чаяхр имБетЬ немалую пользу. 


Пуешь будетф напр. хх— 1 *--12 У», 
то будеш х—3 + У8 = 3 -Н2У2. 


632. 


Се имбешЬ мБешо оссбливо при 
разрЬшен уравнешй четвертой степе- 
ни , какЪ х’— захх-- Я; ибо когда заБсь 
положишся хх=у, пю д’, слБд. дан- 
ное урлвнеше перембнится вЬ уу — 2ау 
-- 4, ошкуда найдется у=а-Е У(а+4); 
чего ради мБето перваго уравненя бу- 
дет хх =а+"(@а--4); откуда надлее 
житЪ извлечь еще квадратной корень ; 
понеже здВсь Ур — У аа-++- 4) и —ва-4, 
то будетр ва-—Р——4, и ежели —4 6у- 
дет к`адрашЬ, ито есть: сё или 4 =, 
шо можно будетЬ изявить и корень. Пс- 
чему пусшь будешЬ 4——66 › или дано 

се 
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сте уравнене 4той степени ж-2амх-сс, 
то величина х изЬ него найдешся х = 
/(а-нс (а) 
Г 2 )-- у рый" 


683. 
ИзЬяснимЬ пеперь се нБсколькими 
примБрами. 


Сыскать два числа, коихЬ произведен 
равно 105, а сумма ихЬ квадрашовр 
равна 274? 

Положи искомыя числа хиу , 10 
получатся шошчасЬ два уравнения Г) ХУ 
=105;И) 2-7 —274 , изЬ перваго на- 
ходишся У=^>”, что положи мЬстоу, в 
второмЬ уравнен будешЪ ла — 274 
умножь на хх, ибудешЬ х*--105“-—274 
хх ‚ или х’—274хх—105.; и естьли @@ 
сравнимЪ сЪ прежнимЬ уравнешемЬ , по 
будетЬ 2а—274 , а 139 —сс—- 05°, 
слБдов. с—105, ошкуда найдешся = 
еее + У 11 4, слБдова- 
шельно х равно или 15, или 9, вр пер“ 
вомЬ случаБ у — 7, а во вшоромЬ — 15 
по чему оба искомыя числа сушь 15 и 7. 

684. 


И ихь р5БШЕНИИ. тт 
684. 


ЗаБсь примБчать надлежишЬ , что 
выкладка ся еще легче здБлана быть 
мохеп/> ; ибо когда дх-е2ху-нуу и хх 
—2лъу-уу сушь квадраты , притомЬ какЪ 
ху-руу, шакЬ и ху изеЕБсшны ‚ шо пос- 
\Банее надлежит только удвоить, и 
какЪ кЬ первому приложить ‚ тако изЬ 
него и вычесть ›, какб здБсь видно: 
хл-Нуу -- 274. приложи сперва 2ху и 
будетЬ лх-- 2ду-- 77-484 их 22, 
потомЬ вычши 2х7, и будетЬ хх-2ху 
НЕ — 64 и х-у—8; отсюда будетЬ 
21—30, их - 1$; 27— 14 иу— 7. По- 
добнымЬ сему образомЬ можетф разрБ- 
шенЪ быть и сей общей вопросЪ. Сыскашь 
два числа ‚ коихЬ произведее — 1, и 
сумма ихЬ квадратовь — ий * 


Искомыя числа пусть будутЬ хиу, 
то найдушся два слБдуюция уравненйя: 
1) ху—ш; ИП) ху = и2ху2т, 
чего ради придавЬ 2ху выдетшЬ хх--2ху 
=нУ—и-ыат, их У(п-Н2м), 
пошомЬ вычши 2ху, и будеш хх— 2лу 

= 
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Ну —й-2т ‚ по ху Ип-вм), 
опкуду х = ЗИи-нат + Ут - 2 
и уг. Ия-нат) -:Уи-2м), 


685. 
Пусть предложенЬ будет еще сей 
вопрос : сыскамь два числа, коихЬ про- 


изведен{е — 35, и разность ква дратови 
ихЬ — 24? 


Положи большее искомое число х ‚4 
меньшееу, и выдешЪ два уравненгя; р 27 
о: 11) ху 24. и поелику БР пре 
жнемЬ  случаБ употребленная выгода 
ЗАБсь мБста не имбепЪ , то поступай 
обыкновеннымЬ образомЪ, и найдется изб 
перваго урзвнен!я у—°, что положивб 
во второмЬ уравнены МЬспю у дасшЬ % 

= —24., умножь на хх и будет ^ 
— 1225 24 хх или д’ — 24хх -| 1225. 
Поелику здБсь послЬдней член имБейФ 
знакЬ плюс , пю прежняго уравнен 
здБсь употребить не льзя , потому что’ 


6 —- 1225, и слЬд. с было бы не во3- 
можно. 


Дл 
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Аля сей пришчины кладешся хх -— $ 

и выходишр 24—24 &--1:225 ‚ откуда 
&—12-- У(144--1225) или 2— 12 - 37, 
слБдов. хх — 12 -- 37 ‚, пю есь хх= 49 
или дх-———25 ; ПО первому ЗНаменовантю 
будешЪ 1—7 и у; а по другому х=У 
=: —*., мли =У-49. 


—29, и— у или И) 


656. 


ВЪЬ заключене сей главы привавимЬ 
<ще сей вопросЬ : 


Найти два числа ‚ коихВ сумма ‚ прбз 
изведене м разность квадрапювФ равны 
между собою ? 


большее число пусть будет х, а 
меньшее у, по сш три формулы должны 
бышвь равны между собою Г) х--у; П)х уз 
Прах -уу; и ежели первая сравняется 
со второю ‚, пю будешь х-Ну=ху ,» ощ- 
сюда ищи их; ибо уху-л=(7-1)» 

у И 
У: сАБд тяну» и ху 
г. слЬд. сумма равная произве» 
Томь ИП, 3 аенйо 


рю 
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денпо должна бышь шакже равна разно- 


сши квадратовЬ , и пришомЬ будетЪ 4х 


я- -У-АУ. , вв 
- у-2у-т > ууу 1 
прежней величин 7” равно ; ого 
ут 


4 $ 
ради будешЬ кл м ы раздВля 
у 5—2 


— -2 
на ууи будетЬ т 2 У ‚о по- 
у—1 уу — 27-1 

семр умножь на у — 1, выетф 1 = 
“УЕ. 

ур бмнохьсеванаяй т, будешь 

У-Е—2Фж-Е2у, слблов, уу — ут, 

отсюда найдется У—+-- У(;-- 1) 

-- У$ р: -НУ$ т1--У$ 

—— = —$; чего ради х=- =; 

2 ру и" У; — 


а что бы зАБсь вывесть коренной знак 


изр знаменашеля ‚ шо умножь сверьху И 


снизу на Уб--х, и будеш реет? 
—3-- "$ 
В. 


отшЕБщ р. 
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ОтЕББтЪ. болышее искомое число х 


У 
вы УЗ аменынее у; и 


== 


2 
сумма х--у=2-Н Уз, произведене ху 


—2--- Уф, и повлику хх ЕР и 
= В то разность квадратювЬ 


ххфу=а-Н "5. 
687. 


Поелику показанное решен!е нБ- 
сколько трудновато ‚ то легче можно 
сего здЬлать симЬ образомЪ: положи спе- 
рва х--у равно разноспия квадратовЬ хх 
— уу, то есть: х-ЕУ = АА -ХУ ; и понеже 
здБсь можно раздВлить на х--.), потому 
что хх — ху = (х-НУ) (х-у), пю полу- 
чится 1 — х-у, откуда х=т-+у, и слБ- 
довашельно ху — ®7-т, илх -77=27 
--Е, что должно бышь еще равно про- 
изведенио ху — 77-7; почему 37 7 
—=2у--:, опкуда такЬ какЬ и прежде 


найдется у = 


32 688. 
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688. 


Се ведет Ъ насЪ еще кЪ слБлующем 
вопроссу: сыскашь два числа, коихЬ сумма, 
произведене и сумма ихЬ квадрапювЬ рав- 
ны между собою * 


Искомыя числа пусть будушЪ хиу, 
шо слБдующе три формулы равны ме- 
жду собою ‚ то есшь: |1) х-ру; Ц)хл; 
11) хх -- уу. 

Ежели первая изЬ нихЪ уравнястся 
со второй ‚ шо есть, положишся х--7 


= у, шо найдешся =: ‚иж- 
Е 


ке 


У 
—т—-» ЧИо равно шакже ху, и отсюда 


у—* 
дх уу а --7У, что положи 
Равно =>. Умножь на (у- т)’, п 0У- 
460 у’ 2775 У'- уу, или у*=3 
—327; разаБли на уу, произойдет Й 
— 37-3 иу=: = 7(2-3) ыы 


опЮ* 
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аа 
‚ слБд. о 
умножь сверьху и снизу на т-У-3 , то 


б-21- _ З-У- 
(23, пли х Е 8 Ут$. 


у- 
ошсюда 7-1 В 


будетЬ х= 


ОпеБшЪ. Оба искомыя числа будущЬ 


РР 7 У 
Г ыы пу ; сумма ихЬ 


ху =, произведеме ху—3; и когда 
о: СА 
2 


зх и = —^ , ш® 


р 
будешр хх -|-77= 3. 


680. 

С1я выкладка не мало облегчигться 
можешь особливымЬ к пюму средствомЬ, 
что шакожде и ЕЬ другихЪ случаяхЬ упо- 
птреблять можно; асостоит оно вЬ шомЬ, 
чтобЪ искомыя числа не двумя разными 
буквами , но суммою и разносцию авухр 
другихЬ изЬявлено было. | 


ТакЬ вр первой зада4В положи одно 
искомое число р--9 , а другое р-4 , сум 
ма их ==2р, произведеые —}р-41 › а 

3 сумма 
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сумма ихЬ квадратов 2фр--244; вс 
см три части должны быть между собою 
равны. Положи первую равну випорой , 
ше. 2р —[р-94, ошсюда 99 — рр — 2Ё. 
Се знаменоване положи в шретьей 
формулБ мБсто 494, пю будеш 4рр-4, 
что уравнивЬ сЬ первой будетЬ 2р—44 
—4р ‚ придай 4р и выдетф бр—4рр ра 
Абли на р, выдешЬ 6—4р слБдов. р=* 


Отсюда 44 =—* и 9 —"-*, слБлов 
3-НУ-3 
2. какЬ и преж 


искомыя числа будутЬ р--9 — 


п другое р—9 — зн 


Чо ча чо ча» чл 4 4 чом < ла 9 
Гм Вл [Х. 
О свойствБ квадрашныхь уравнений. 


боо. 
И преждепоказаннаго видно было, 90 
каждое квадрашное уравнене двояки 
образом р6шишься можешь ‚ копюро 
свойство заслуживаешЬ особливое прим 
чан, 


и ихь рЫшЕН!И. 19 


“ан; ибо чрезЬ пю и вышшихЬ степе- 
ней уравнен?!и не мало облегчаюшся Чего 
ради разсмошримЬ теперь, для чего ка- 
ждос квадрашное уравненте двоякое р6ше- 
н1е имБбешь ; поелику вЬсемЬ важное 
свойство сихЪ уравненй заключается, 


бот. 


Хошя уже извБетно , что се двой- 
ное р6шеве начало свое имБешЬ оту- 
да ‚ чшо из каждаго числа квадратной 
корень , как положительной , такр и 
отрицательной взятЬ бьть можешр. Но 
поелику притчины сей при вышшихЬ ура- 
внешяхЪ употребить не льзя ‚ шо не из- 
лишно будетф, основан е онаго показать , 
еще инымЬ образомЬ , пю есть: 346сь 
иаряснить надобно, для чего квадратное 
уравнеше , какЬ наприм. хх = 12х —35 
двоякимЬ образомЬ оБшено бьшь можешЪЬ, 
или что для х дБ величины опредблены 
быть могуф, из коихЬ каждая рашитЬ 
данной вопро. “акЬ вЬ семЬ примБрБ 


“сто х можно взять какЬ 5, шакЬ и 7; 
84 ибо 


Е20 ОбЪ АЛГЕбрАИЧЕСК. УРАВНЕНГЯХ. 


ибо вЬ обоихь случаяхЬ будеш хх 
— 425-35. 
-б92. 


Аля лучшаго изфяснентя сего осно” 
ванйя ‚ перенеси всБ члены уравненя на 
одну сторону ‚ шакЪЬ чтобЪ на другой 
сторонВ былЬ о; почему прежнее урав” 
нене персмЬымтся вЪ хх -тох-- 35—00: 
Причем требуется найти шолько такое 
число ‚ которое естьли поставитшся вмб- 
то х, формула лх-12х -- 35 была бы 
адБиствительно равна о, а попомЬ уже 
показать должно причину, для чего © 
дволкимр образом учиниться можеш. 


693- 

Вся сила состоит» вЪ томЪ , что бы 
показать , чо формула хх-12х-- 35 
мотешь поч стться за произведене #3 
двух множителей ; какЬ и дЬисшвитель- 
но формула с’я состоипь иаЬ двух 
множителей (х-5)(х-7); чего ради ко“ 
гда оная формула должна быть о; ИЮ 
и произведен (5-5) х-7) должно бы 

слако- 
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акожае —0; а произведене изр сколь- 
кихХЬбы мнокителей оно ни состояло , 
всегда будет о, естьли шолько одинЬ 
множитель —о ; ибо сколько бы велико 
произведее из прошчихЬ множишелей 
нибыло ›‚ когда оно на о помножишся , 
всегда выдетф вЬ произведенш ©; кошо- 
рую исшинну и при вышшихЬ уравнен!яхЬ 
Наблюдать надобно. 


604. 

Опкюда видно, чпю произведеню 
(х-5)‹х-7) вр двухЬ случаяхЬ будешь =0: 
первое, когда первой множитель х-5 =© 
будешЬ ‚ и второе, когда второй х-7=0, 
первое учинишся положивр х==5, а впо- 
рое положивЬ х=7. ИЗЬ сего видна под- 
линная пришчина , для чего уравнеме 
хх-т2х--35 —0 двумя образами рб- 
шиться можешф , или для х двБ величи- 
ны опредЬлишь можно, кои обВ р8шатЬ 
уравненте. —Оная притчина состоитЬ 
вЬ июмЬ , что формула ах -12х -- 35 
представлена быть можеш Ъ, какЪ произве- 
денйе изЬ двухЪ множителей. 


35 69$. 
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Сле обстоятельство имбетЪ м6ето 
при веБхЬ квадратных  уравненяхЬ; 
ибо когда всБ члены перенесутшся на одну 
спюрону ‚ Ю всегда получится такая 


формула, хх-ах ро, которая рав- 


нымр образомЬ почшена быть можеть 
за произиедене изЪ двухЪ множителей , 
кои мы изобразимЬ такЪ: (х-р) (х-1) 
не имБя нужды знать , чшо значашф р 
и 9; и когда уравнеше наше требуешв 1 
япюбЪ <1е произведене было ©, пю #8 
вБешно, чпю се двоякимЬ образомЬ учй“ 
нено бышь можешь : первое когда х = р 
а второе когда Х = 9, чшо значитЬ об 
величины ‚ по кошорымЬ уравнеше ра 
БЬшаепкся. 
696. 


ПосмотримЬ какЮе с множители 
бышь должны , чшобы ихЪ произведен 
точно нашу формулу хх-ах-Ь ф здБлалоь 
Умножь ихЬ самымЬ дДВломЬ ‚ и полу“ 
чамся хх-(р--)х--: чшо когда 
формулою хх-ах-1-Р шоже бышь должно, 

рю 
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по видно чшо р--9 должно бынь равно 
аи 0 =, откуда познасмЬ мы се 
знашное свойство , что такого уравне- 
н!я ‚ какЬ хх -ах--В—о обБ величины 
суть такого состоян!я , чию сумма ихЬ 
равна числу @, а произвеленте —Р ‚, по- 
чему какЪ скоро иззБстна будешф одна 
величина , Найдется и другая. 


657. 


ВЪ семЬ случаБ обБ величины х 
и\ВютЬ знакЪ положительной , и ВЬ 
у. авненйл второй членЬ имБлЬ знакЪ -,. 
а "ретей --. РазсмотримЬ теперь м ШБ 
случаи ‚ когда одна или обЪ величины х 
знакЬ отрицательной имрютф ; первое 
учинишся , когда оба множишеля уравне- 
ня будут шакя (х-р)(х--9) ‚ откуда 
произходяшЬ для х дв величины х = р 
их =-4, и самое уравнеше будетЬ лх 
—Н (9-р) х-9 =© ‚ гдБ второй членЪ 
знакЬ -}+ имБешр ‚ шо есть когда 9 
болыше нежели р, ежели же бы 9 меньше 
было нежели р, пю бы при втором чле- 


нБ 
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НБ стоялЬ знакЪ - , трешей же члень 
имБешЬ здБсь всегда знакЬ =. 


А когда оба множишеля будуть 
(х--р)‘х--9), шо обБ величины х 6у 
душЬ’ отрицательныя , ш.е. х = - ри 
х—-949; а самое уравнене было бы д 
=. р-9)х-= ра — о, гдБ какЬ вто- 
рой, так м шрешей члены знакЬ -Р 
имБюшф. 


658. ‹ 


Опкюда позваемЬ мы состояли 
корней каждаго уравнешя по знакам 
впораго и шреиьяго членовЪ. Пусть 6У* 
дет уравнеше лх---ах---р— о,» 
когда второй м третей члены имбюшЬ 
знакЬ --, шо обЪ величины х будут 
отрицашельныя ; когда же второй член 
знакр -, а шрешей -- имбюшЪ, пр 068 
величины будут положительныя; а еже 
ли и третей членЬ будепф имбшь знак 
отрецательной › шо одна величина 6У“ 
дел положительная, а другая ошрица“ 
цельная , м всегда вшорой членЬ содер> 

жир 


х 
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жишЪ сумму обошхЬ корней ; а третей 
ихЬ произведенге. 
699. 

Теперь не трудно зАБлать такое 
квадратное уравнение, копюрое бы по мз- 
волен!ю двБ данныя величины содержало ; 
спрашивается напр. такое уравнене, гдБ 
одна величина Хх былабЬ 7 ‚, а другая-3: 
заБлай изЪ сего простое уравнеые х—7 
и х—-3, пошомЬ х—Я=—о и х-Н зо, 
которые суть множители пребуемаго ура- 
вне я , шакЪ что самое уравнене есть 
дх-4х—21—0 , ошкуда по прежнему 
правилу шБ же самыя величины для х 
найдутся ; ибо когда хх—дщх--2х , шо 
будеш х=2-НУ25 ‚ илих—2 5, и 
пакЬ х-=7 или х=—3. 


7оо. 


Статься можешЪ , что обБ величи- 
ны х будуть равны между собою ; шо 
есть ‚ сыщи такое уравнент, гАБ обБ 
величины х—5 , слЬд оба множителя 
будутЪ (х-5)(1—5`, и равненте хх-тох 


--- 25=® › которое одну виличину длях 
имБетЬ; 
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имбетЬ; ибо вЬ обоихЬ случаяхЬ будеш 
Х—5 ‚ что покажешф обыкновенное рб: 
шен1е такого уравнентя. Когда хх —=10% 
—25 ‚ по будет ху - Жо, ила д—5 
=- о, слБд. х=5их = 6. 

от. 


Особливо забсь примбчашь надлс- 
жишЬ ‚ что иногда оба знаменован Я #1 
будуш мнимые или невозможные , ВВ 
которыхЬ случаяхЬ совсбмЬ  означииь 
не можно шакой величины для Хх, КОМО" 
рая бы данной вопрос рЬшила. Напр 
сжели число 10 должно будешЬ раздб- 
лить на двБ части , коихЬ бы произвел 
нс было 30, шопусть будет одна час 
4х ‚ другая —то—х, а слБд. ихЬ про" 
изведен!е тох— хх 30, шо есть, хх 10% 
-30 их5НУ-$5, которое есть мни^ 
мос или невозможное число ‚ и даст 
знать ‚ чню заданной вопросЬ нево3- 
моженЬ. 

“702. 
И такЬ не ошм6нно нужно зд 


чайнта знакЬ , мзЪ косго бы узнашь м0 
но 
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жно было ‚, возможно ли квадрашное ура- 
вненю или Нбиф. На сей конець пусть 
будетЬ дано сс общее уравнснк: 


хх-ах-- Бо ‚ шо есть хх2ах-в , их 
—'а4+"(4-5) ‚ опкуда явсшвуетЬ , 
что когда число В больше нежели {аа , 
или 4 больше нежели аа, пю обБ вели- 
чины булушЬ не возможны : ибо тогда 
должно бы извлекать квадрашнсй корень 
изЬ отрицательнаго числа; но когда В 
меншее нежели :аа ‚ или еще менше о, 
шо сесть отрицательное, шо обЪ величи- 
ны Хх будутЬ всегда возможныя; и хошя 
бы они были возможны или н5шЬ ‚ пою 
всегда можно ихЬ изЬявить по сему спо- 
собу : пришомЬ имбютшЪ они всегда с1е 
свойство ‚ что сумма ихЬ равна а, а 
произвелее-=р ‚ какЪ вЪ семЬ примБрБ 
видно лх-—рфх--то—о ‚ гдБ сумма обБ- 
ихЬ знаменованй х должно быть р, а 
произведене = 10. 06Б величины бу- 
дут: Г) х=з-НУ-1; Ш) 4=3-"-: , 
коихЬ сумма —=6 ‚ а произведеше — то. 


7°3- 
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го 

Сей характерЬ можно изря 
обще , припюмЬ может Ъ быт 

шребленЪ п ВЬ так Ъ урав 


или х— РЕ 22—45; ; ошкуда вил 


но, что обВ величи 
мнимыя ‚, и уравнене не возможно ,› 
когда 4/№ будет больше нежели 22 › илй 
когда вЬ сем уравнений /хх ххх -Н 0 
учетверенное произведене изр  перваго 
и послБаняго члена будетЬ больше, 
нежели квадрат втораго члена ; ибо че> 
тверное произведене изЬ перзаго и пос 
лБаняго членовЬ есть 4/рхх , квадратВ 
средняго члена есть 22х, и когда д/ВАЛ, 
больше нежели 2рхх ‚ шо буден также 
4/> болыне нежели ре МслЬд, и уравнен® 
не возможно. Во веБхЬ другихЬ случа“ 
яхЬ уравненае возможно ‚ и обБ величи- 
НЫ для х  дБиствишельно опре лит» 


можно; 
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можно, хошя оные часто бывают и неиз- 
влекомы , однако БЬ ШЬхЬ случаяхЬ кЬ 
истинной величин всегда приближиться 
можно ‚, какЬ уже выше его упомянуто. 
Напроншвф шого вр мнимыхЬ  выраже- 
вяхЬ какБ Ур—5 ни какое приближене 
мЬспа не имБешЪ ‚ ибо шогда и 1со ош 
него сшоль же далеко ошсшоишЪ как х, 
или другое какое число. 


704. 


При семЪЬ еще примбчать надле- 
житр › чию каждая такая формула вто- 
рой степени какКЬ хх ах-ЕР непремБн- 
но раздБлиться можешЬ на два таке мно- 
жишеля , какЬ (Хх р)(х-Е9)- ибо ежели 
бы кшо хот ФлЬ взять 3 такихЬ множи- 
теля ‚ шо нашелЬ бы уравнене третей 
степени ‚ на прошивЪ того изЬ одного 
иакого множителя не дошелЬ бы и до 
второй сиспени ; по чему безспорно 
должно быть справедливо ‚ что каждос 
уравнеые второй степени содержит вЬ 
себ дЕБ величины для х, и что шакихЬ 

Тожб Ц. и вели- 
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величинЬ вЪ немЬ ни болыце, ни мень 
ше бышь не можешЪ. 


зов. 

Уже показано было ‚, что когда 062 
сш множителя найдушся, то опипуда и об 
величины для х опредлить можно 6у- 
детЬ ; ибо каждаго множителя положивр 
равна о , найдется величина х. С1е имБ- 
етЪ мВето и вЬ оборошномЪ смыслБ, по 
есть ‚, какЬ скоро одна величина х опре" 
АБлена будешЪ , познаешся опилуда 
множишель квадратнаго уравнентя ; ибо 
когда х—р есть одна величина для х В 
квадрашномЬ уравненш , шо будеш пи- 
кожде х-р одинЬ множишель онаго ‚ илй 
когда всБ члены перенесущся на одну 
сшорону, уравнене раздБлиться может 


на х-р, и часшное дасшф другаго мно” 
жителя. 


7об. 


Аля изЪясненя сего пусть буде 
данное уравнене хх--4х-2:—о ‚ о ко" 
торомЬ мы знасмЬ , члю х=3 есшь в6- 

лиячина 


К 5 В и 


м 
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личина количесшва х, ибо 3.3-- 4. 3-23 
—о ‚ аотштуда заключить можемЬ, что 
х-3 есть множишель сего уравненйя ‚, или 
что хх-р- 4х-21 разаБлиться можешЬ на 
х-3, какЬ изЬ слБдующаго дВленя видно : 


лхах-21х--7 

хх — 3х 

— Нух-аЕ 
=-х-21 


я-3 


И шакЬ другой множитель есть х-- 7, 
и уравнене наше может изБявлено быть 
симЬ произведемемЬ (х-3)(х-+-7)=о › 
ошкуда обЪ величины количесшва х ясно 
видБть можно ; ибо изЪ перваго множи- 
шеля будешЬ—х—3, аизЬ другаго х—-7, 


из ГЛАВА 
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Ч «2 че «> 4 < < < > > м д мдм що мм 


Гл ВЯ Х. 


О разршенйя чистыхЪ кубичных уравненй, 


чоч, 

Чьстое кубичное — уравнеше — назы- 
вается ‚ вЬ кошоромЬ куб неизиБсшнаго 
количества полагается равен изиБстно- 
му числу › пак чшо вр немЬ ни квал- 
ратф неизнбстнаго числа, ни оно само нё 
попадается, 


Такое уравнен1е есть л?—то5 . ил 
вообще х°—а, или до" 


мБ 


то 8. 
Каким образомР из такого урав“ 
Неншя величина х находипкя ‚ явно само 


по себб : ибо нужно пюлько < оббихР 
сшоронр извлечь кубичной корень. 

ТакЬ изЬ уравнения х*’— 125 найдется 
х=5, › изЬ уравнешя х° — д будет 


Х— 4 ;а изЬ ®Е5 найдется ав. 20 


Е: 
У И шакЬ ссшьли кию знасшЪ, какЪ и* 
8 влекаей” 


| 


| 


| 
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влекаешся кубичной корень изЬ какого ни- 
будь числа ‚ пюшр можеш разршить м 
такое уравнен. 

909. 

Но сим образомЬ получишся одна 
только величина х ; между шЬмЬ когда 
каждое квадратное уравнение иметь лдвБ 
величины Аля Х., ОЮ можно думать . шо 
также и кубичное уравнене должно имЫшь 
болыше нежели одну величину ; слБд. не 
безнужно будеш разсмотрть с1е обсто- 
янельнБе, и вр случаБ , естьли шакое 
уравнене болыше одной величины для х 
имБть должно , какКЬ ихВ сыскать надлс- 
жишЬ. 

7то. 

Для примБра разсмотримЬ уравне- 
н1е х?— 8, изЪ коего всБ числа найпи 
должно , коихЬ кубЬ —8 , и поелику 
безЪ всякаго сомнБн1я шакое число х—2, 
по по прежней глаЕБ х—8—0 должно 
дБлишься на х—2 , чего ради з4БласмЬ 
се аБленге: 


И 3 д—2 
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х— 28° --ах--4 
№ — 25" 
247 —8 
р 
+4х—8 
44х—8 


слБдовательно уравнене наше лх'-8—0 
изЬявить можно множителями (х—=) 
хаха. 
тт. 

Понеже здБсь спранавается , какое“ 
бы число взяшь подлежало мБешо х,у 
чтобЬ х'—8 или х:—8—0 было , 0 
видно , что <1е учинится , когда вЬ пре 
жнемЬ пункшф найденное произведен 
положится о ; пришомЬ оно не шолько 
пюгадя будешЬ о ‚ когда х—2-—о ; ое 
куда получаепкя х—2; но шакже и 10 
гда ‚ какЬ другой множитель хх-1-21+4 
будет о : чего ради положи ево 20 › 
шо есть дх--2х--4—0о ‚, по будет 
= —21-4 и САБд, х=-1 1 У-3 


752, 


и ихь рЬшШЕН!И. 135 


712. 


И так сверьхЬ х=2 , вЬ кошо” 
ромЬ случаБ уравнене 2—8 разрЬшает” 
ся, имБемЬ мы еше двБ друг1я величины 
для х ‚ коихЬ кубы равнымЬ образомЬ 
дБлающЬ 8, и которые суть такого со- 
спояшя 1) х—-1{У-3; Ш х=-1 
—У—3 » а взявЬ ихЬ кубы сомнБы:е на- 
ше кончится. 


—1-НУ-3 —1—У-3 
—1-НУИ-3 —1—У-3 
1—У-3 --У-3 
РИО? ве 
-2—2У-3 в -2-2и-3 3 
--НУ-3 = -\-3 
2+2"-3 22-3 
вЕи 32-3 --2У-3-2-3 
2--6—8 кубЪ. 26-8. 


06 см величины суть хотя и невозмо- 
жные или мнимыя ; однако не смошря на 
шо примБчан:я достойны, 


и + 71:3- 
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“СЗ. 
С1е имбешЬ мЬсто вр каждомЬ па- 
комЬ кубичномЪ уравненш , какЬ л°—а, 
гАБ сверьхр х—0 еще двб друг1я вели- 
чины содержашся; положи для краткости 
уа—6 ‚ шакЬ чпю а—с', и уравнене 
наше получитЬ спо формулу л:— с", или 
“ФСО , которое послБднее дЁлится 
на х—с ,‚ какЬ изЬ предложеннаго дБле- 
н1я видно: 


и" <] о 
х*- сх" 
с" 
НН ст" - сх 
сх-я 
= сх -с* 


По чему предписанное уравненте изБявитР- 
ся можешь симЬ произведенемЬ (х-4) 
(НН) =о , чаю вЬ самомЬ ДВлВ 
будет равно ©, не только пюгда, когда 
Х с— О ‚ ими ХС , но пакже и когда 
ях-Нсх--— о , а изЪ сего будеш 4% 
=-сх-6°; и слБд. &—-16 + У(1"-е) = 
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ое ЕЕ ЫИЯЕ =), с; ВБ сей 
формулБ содержашся еще дБВ величины 
для х. 

714. 

Понеже с вмбето 53а написано былс, 
то отсюда выводимЬ мы слБдств!е : что 
вр каждой кубичной формулБ какЬ л*—а 
три величины для х содержатся ‚ кошо- 
рые изЪявляющся шакЬ: 

и. ‚Ша, ША 
4. 
Олкуда явсшвуешЬ, что каждой кубичной 
корень шри величины имБешЬ, изЬ коихЬ 
хотя первая только возможна ,› прошче 
же двЬ не возможны ‚ кошорые однако 
здбсь примбчать надлежит , для того 
что мы выше сего видБли , что каждой 
квадрашной корень двБ величины имБешЬ; 
а вЬ слБдующихЬ покажется , чпю каж- 
дой корень четвертой сшепени имрешь 4. 
разныя величины › пятой пяшь и такЬ 
далБе. 
ВЬ простыхЬ выкладкахЬ употребляет- 
ся шолько первой изЬ сихЬ шрехЬ вели- 
И $ чинЬ 
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чинЪ „ потому что оба друше не возмо- 
жны ;$ чему намбрены мы еще дашь 
здбсь нБбсколько примБровЬ. 


т5. 

ВопросЪ. Сыскать число ‚ котюораго 
квадрашф ежели умножится на $ числа 
искомаго ‚ произошло бы 432 ? 

Пусть се число будешь х , то 
умноженное на;х должно быть равно чи- 
слу 432 ; слВдов. будешЪ 
#—432, умноживЬ на 4, будет х?=1728, 
и извлекши кубичной корень найдется х=12 

ОшЕВшЬ. Искомое число есть 12: ибо 
квадрат его 144 умноженной на: ш, 
е. на 3 даешЬ 432. 

716. 

ВопросЬ. Сыскашь число ‚ коего бы 
четвертая степень раздЬленная на его 
половину › и КЬ сему частному естли 
придастся 14; чтоб вышло 100 * 

Искомое число положи х, шо четвер” 
тая его сшепень дл* раздБленная на: 4 
даетЬ 2х’ ; кЬ сему придавЬ 14.: дол- 

жно 


з 
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жно вытши тоо., и такЬ будешь 2х” 
=. 141—100 , ВЫЧИМ 14$, выдетЬ 2х 
2 разаБли на 2, выдешь д, и 


извлекши кубичной корень получится ха 


19. 

ВопроеЪ. Н6сколько офицеровЬ сто- 
атЪ вЬ полБ ‚ каждой вЬ командВ своей 
имБешЪ вЬ шрое сшолько конницы ‚, и 
БР 2о раз столько ирхошы , нежели 
сколько веБХЬ офицеровЪ вЬ полБ нахо- 
дишся ; каждой конной получаетЪ вЬ 
мБсяцЪ сшолько тулденовЬ жалованья, 
сколько веБХЬ офицеровЬ ; а каждой пБ- 
шей ВЪ половину столько › вся жс ВБ 
мРЬсяцахЬ выдаваемая на жалованье сумма 
денегЪ  дВлаешр` 13000 гулаен. спраши- 


васшся сколько всБХЬ офицеров было $ 


Положи число офицеровЬ х › пю ка- 
ждой ЕБ команд своей имБешЬ зх кон- 
ницы и 20 х пБхоты, слБд. число всБхЬ 
конныхЪ было зхх ‚ а пВшихЬ 2о2х ; 
м когда каждой конной вЬ мЬсяцЪ полу- 
чаещЬ х гулаеновЬ › и каждой пБшей 1х 

гулА. 
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гулл- то МБсячнос жалованье всеБхЪ кон- 
ныхр будешЬ 31° гулденовЬ ‚ а пБхошы 
тол" гулд. и всБ вообще получашЬ сни 
т3л° гулаеновЬ , чшю должно бьышь равно 
числу 13000 гулд. 
И шакЬ когда 134'—13000 , шо бу- 
-детЪ х=100о и Хто. Сшолько было 
офицеров. 
718. 
Вопрос. НЪсколько купцовЪ з4Вла- 
ли компаню. Положив каждой вЬ 100 
разЬ болыне , нежели ихЬ число  компа- 
нйо сосшавляющее ‚ с сею суммою по- 
сылаюшр они фактора вЪ Венецо : 
которой на каждые 100 флореновЬ вы 
гралЬ вЬ двое болыше, нежели число их; 
а возвратившись назадЬ привезЬ барыша 


2662 Флор. спрашивается сколько куй“ 
цовЬ было * 


Пусть будешЬ х число купцовЬ ‚ 0 
каждой изБ нихЬ положилЬ ‘тоо\х Флор: 
и весь капишалЬ быль тоохх Флор; и Кб" 
гла на каждые 192 флор. получено 
барыпа 2х Флор. ‚, шо весь выиг- 

рышЬ 
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рышЬ былЬ 25" флор., что должно быть 
равно 2662 Флор. слВд. 21=2662 их'—13 
зЕ, откуда хтт. Сшолько было купповЬ. 
710. . 

ВопроеЪ. Одна крестьянка промВ- 
ниваешЪ сырЬ на курицЪ ‚ давая 2 сыра 
закаждые 3 курицы: куры несущЬ яица, 
каждая : прошиву числа веБхЬ курЬь. СЬ 
сими яицами пошла она на рынокЬ , и 
продаешф каждые 9 яиЦЬ за столько пфе- 
нингоБЬ сколько курица снесла яицЪ , а 
выручила всБхЬ денегЬ 72 ифенинга ; 
спрапшаваешся сколько сыроБЪ у нее было 

Положи число сыровЬ было х ‚, що 
промВняла она ихЬ за:х курицы: когда 
каждая курица кладет зх яицЬ , шо 
число всБХЬ яиц было +хх: пеперь аро- 
даешЬ она каждые 9 яицЬ за зх пфенин- 
говф; слБд. всего навсе выручила она 2:28 
пфен., что 72 равно бышь долженсшву> 
етЪ. И шакЬ 5." =492, и х=72.24=8. 
8.3.9 —8.8.27, почему х—12. Столвко 
сыровЬ у крестьянки было, кои она про- 


мЬняла за 18 куриЦЬ. 
и ГЛАВА 
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О 
Гаваи Х1. 


О разр5шен1и полныхЪ кубичныхЬ 
уравнени. 


720. 

Полное кубичное уравнеше называется, 
вЪ которомЬ сверьхЬ куба неизвБстнаго 
числа , еще его квадрат и самое неи?- 
БЪетное число находипся, Общая фор“ 
мула шакого уравненя есть ах’ Рх 
сх 4—о ‚ шо есть когда всБ члены 
перенесутся на одну сторону. А какимЬ 
образомЪ изЪ шакого уравненуя величины # 
находятся, которые также и корни у. 
внен1я именуются, показано будеш вЬ сей 
главб ; ибо здАБсь можно уже знать Нд“ 
передЬ ‚ что шакое уравнене всегда 3 
корня имБетЬ, по причин вЬ прежней 
главБ о чистыхЪ уравнентахЬ сея сис“ 

пени показанной. 

921. 

СЬ самаго начала разсмотримЬ © 
Уравненс лх"— блх-|- 11х— б—о; когда 
квадрапе 
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квадратное уравнене почитается за про- 
изведене иё5Ъ двухЪ множишелей, пю се 
кубичное можно почесшь за произведене 
изЬ шрехЪ множишелей, кошорые вЬ семЬ 
случаБ будущЬ: 

(х-1(х-2)(х-3)=©, кой умножены 
будучи между собою производят преж- 
нес уравнене; ибо (х-т)(х—2) хх 
--2, и се умножа еще на (х—3), вЪ 
произведенм даст х— блх-ратх—б 
прежнее заданное уравнеше ‚ кошорое 
равно о быть должно ; что учиниися 
когда произведене (х-т)(х--2) (м--3) 
— о будеш ; а «йе зэ4Блается ежели 
только один изЬ зхЬ множителей бу- 
дет о; м слВд. БЬ трехЬ случаяхЪ; пе- 
рвое, когда х—1—0; или х— 1, второе, 
когда Х—2.-—0, или Х—2 5 шрее, когда 
Х—3 — 0, или Х— 3. СверьхЬ сего видно, 
что какое бы другое число мБено х по- 
ложено ни было ‚, ни одинЬ изЬ сихЬ 
трехЪ множителей не будешЬ о, слБ. 


также ий произведен, откуда видно, это 
уравне- 
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уравненйе наше никакихЬ другихЬ корней 
не имбешЬ кромБ сихЬ птрсхЬ. 


922. 


Ествли бы можно было КЬ каждом 
другомЬ случаБ опредБлить сихЬ трехЬ 
множителей уравненя ‚ то бы из их 
нашлись тотшчасЬ шри корня онаго. На) 
сей конецф разсмошримЬ мы шри таке 
множителя вообще ‚ кои пусть будутЬ 
х—р,х—9, х— г: найди ихЬ произведен, 
и поелику первой умноженной на втюраго 
дает хх —(р--9)х--9. ню се произ 
ведсеие умноженное на х—х произведет 
слБдующую формулу : 
х—(р-не-ни)хх -| (29 -- реа" )* 
—2Р9*", кошорая ежели должна бьпь ©› 
пою << учивится только ЕЬ трехЬ слу- 
чаяхЬ; 1) х—р—о или х-:р, 1) 2429 
или х—9; ИП х-—7-о ила =. 


72}. 


Пусть се уравнение теперь кзобр”_ 
шакЪ: х’-- хлор -с=о, и сте 


корня 


Зишся 
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корни онаго будушЬ Г) х==р, П)х=а; 
Пух=р, по должно бышь а—=р-+а+!, 
2) Р—ра-ери-а!; из) е—=рах, от- 
куда видно ‚ чпю второй членЬ содер- 
жит сумму всБхЬ трехЬ корней , шре- 
лей членЬ сумму произведенй каждыхЬ 
двухЬ корней помноженныхр между собою, 
и послБдней член произведеше всБхЬ 
трех корней умноженныхЬ между собою. 
С!с послБднее свойство показываешЬ намЪ, 
что кубичнос уравнеье подлинно ника- 
кого другаго рацюнальнаго корня имЁть 
не можеш ‚, как пюлько пюго , на ко- 
пюраго послБдней член дБлишся ; ибо 
когда онЬ есть произведене изЪ веБхЬ 
шрехЬ корней ‚ пою долженЬ онЬ непре- 
мЬнно 4Блиться на каждаго изр нихр. И 
такЪ тотчасЬ узнать можно ‚ какими 
числами помянушое дБлене пробовать 
должно ‚ ежели пожелаешь узнашь одинЬ 
шолько корень, 


Для изряснентя сего разсмотримЬ 
мы уравнеше х’—х-Нб или х—х—6-0, 
когда оно никакого другаго ращюналь- 

Толо НП. 1 наго 
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наго корня не имВетф ‚ кромБ пого , на 
кошорой послБадней членЬ 6 4Блишся , 
по пробу чинишь надлежишЬ © сими 
только числами 1, 2,3, б 


которые пробы сшояпф БЪ такомЬ 
порялкБ 


Т) когда х—т, шо будещЬ 1—1 —6—-6 
И) когда х—2, шо будеш 8--2--6 — 0 
ПШ когда х—3, шо будешЬ 27-3--б — 18 
ТУ) когда 4—6, по будет 216-66 5204 


Отсюда усматриваемЬ мы, что х=2 
сеть корень предложеннаго уравненй › 
изЬ коего уже оба друше легко найти 
можно; ибо когда х—2 есть корень, то 
Х--2 будеш множитель уравнения ; чего 
ради надлежитЬ шюлько сыскать другаго 
множипеля ‚ чпю учинишел слБ дующемЬ 


дБленемЬ : 


3—2 
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д—2| х—х-—6б]х --2х--3 
8—2 , 
2х —$ 
25° - 4х 


3-6 
+ з;-6б 


Понеже формула наша изЪявлена 
быть можеш сим произведенемЬ (х—2) 
(п--2х-- 3). во оная будешЬ о ‚ не- 
знолько когда х--2—0; но и когда хх 
-Н2х--3—о, а олеюда имВемЬ мы хх 
——2х—3 ‚ ию есть ФУ 
оба друге корня нашего уравненйя › кой 
какЬ видно сушь не возможные › или 
мнимые. 

724. 

Но <: имБешЪ пюгда только мВ- 
сто ‚ когда первой членЪ уравненйя х* 
на 1, а протче члены на ЦБлыя числа 
помножены ; естьли же вЬ данномЬ ура- 
вненм случашся дроби ‚ то имфемьЬ мы 
средство превращать ©е уравненс вр 


другое ‚ вЪ коемЬ а не находишся, 
? |. 
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и тогда проба учинена <ЪЬ нимЬ быть 
можешь какЬ и прежде. 


Пусшь будешЪ дано уравнеше х’-32% 
=-\х-;—0, понеже заБсь четверти на- 
ходятся , пю положи х—7, и получите 
ся 29—12 7:2, чИЮ помноживЬ 
на 8 будешЬ у-бууфтту-—б—0, коего | 
корни суть, какБ мы прежде уже видбли 
=, у=32, у=3З; слБд. вЬ нашем 
уравнены р х=;; П)х—1; Прх=> 


725. 


Когда первой членЬ вЬ уравнен 
умноженЬ будетЬ на какое нибудь число» 
а послЬдней будеш 1, как вЬ сем 
уравнент б х— тлх--бх-1—0 ,, оу 
чрезЬ дБлеше на 6 произходитЬ 
иж -нх-!—о › которое по прежнему 
правилу ошЬ дробей освобождается, ПОЛО” 
живЬ х—7; ибо пюгда выдешЪ >: 5044 


215 пб 
>: — о, чпю умноживЬ на ВН выде 
У — зтуу-Е 3бу—36—0; но зФсь шрум 
но бы было дБлать пробу со веБми дм 
шелями числа 36 , а понсле вЪ перво 


уе 
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уравнении послБдней членЪ — т, то по- 
ложи х —* ибудешЬ я—в -1=о0, 
что умноживЬ на 5‘ произойдетЬ 6 — 115 
+ 62" 2°—о и перенеся всБ чаены на 
другую сторону будешЪ =- б=-+112-6 
=о , коего корни суть = 2-3 
слБд. вЬ нашемЬ уравнения будеш хбт, 
Яя 


7об. 


ИЗЬ вышепоказаннаго явстшвуешЬ › 
что, когда всБ корни будутЬ положи- 
шельные ‚ знаки -- и — в уравненй 
перембняются, м тогда имБбетЪ оно ша- 
кой видБ х—фалх-- фо, гАБ три 
перемВны знаковЬ находятся ‚ шо есть , 
столько же сколько оно имбешЬ положи- 
шельныхЪ корней. Естьли же бы были всБ 
шри корня отригательные ‚ и помножены 
были между собою сш шри множителя 
хр, х-+9, г, шо при всБхЬ бы 
членахЬ находился знакЪ -{-; а уравнене 
такую бы формулу имБло х-нахх--Рх 
-Нс—о, гадБ 3 раза 2 одинак1е Знака 
друг за другомЬ с^БдующЬ ‚ што есть 

1 столь- 
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стпольк6 же , сколько уравнене имБешЬ 
отрицашельныхЬ корней, 


ИЗ сего выведено сте слБдстые , 
сколь часпю вр уравневм знаки пе- 
рембняются ‚ столько положенпельный® 
корней оно имбетЪ, и сколь часто оди- 
накс знаки другЬ за другомр слЬдующЬ, 
столько оно отрицательныхЬ корней 
имБешЬ. Се примБчане здБсь весьма ва- 
жно ‚ дабы познашь ‚ положительные или 
ошрицательные  дВлители  послБдвяго 
члена ‚ <Ь которыми проба дЬлаешся , 
брать должно, , 

999. 


Для изЪясненя сего разсмотримЬ 
се уравненг ; 


хх зах 56—© , вЬ которомЬ 
дБ перембны знаковЬ , и одно шюлько 
слБдстшвте того же знака находишся, оп 
куда мы заключаемЬ ‚ чпо с1е уравнене 
имбет два положительные ‚ и один 
отрицательный корень ‚ ком должны 
бышь Флишели послЬдняго ылена И и 
д. 


} 
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слБд. содержатся между числами -Н 1,2, 
4,7, 8,14, 28, 56. 


Ежели положится Х:—2, ию будетЬ 
$+4—68-56= о, откуда видимЬ, что 
Х=2 есшь корень положишельной ‚ м 
слБд. х—2 дБлишель нашего уравнен!я , 
откуда оба пропч1е корня легко найм 
можно , ежели только уравнение раздБ- 
лишся на х—2, как слБдуешЁ: 


х—2| ххх з4х-| 56| -- зх—28 
ж-2хх 


3х -34х 
хх-бх 
—28х-- 56 
—28х-- 56 


И так се часшное хх--зх-28=0 
положив , найдутся оттуда оба друге 
корня, кои будушЪ х=—:--", слВд. 
оба послВане корня будушь х—4 и 
х—-7, кЬ чему еще надлежитЪ взять 
прежней х—2. 


14 Отсюда 
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Отсюда явствуешЬ , что вЪ задан: 
номЬ уравненм дБиствительно два поло- 
жипельные и один отприцашельной кор- 
ни содержатся ‚ что слБдующими при“ 
мБрами изЪяснишь мы намБрены, 


928. 

ВопросЪ. Сыскать два числа , коих 
разность 12, и слели произведене ихЬ 
помножишся на ихЬ сумму, шобЬ вышло 
34565. 

ПоложивЬ менышее число х, боль» 
шее будешБ х-р-12 ‚ произведене ихЬ д% 
--12х , кошорое умножено будучи на 2% 
-Нт2 даешЬ 2х’-|- збхх -- 144х— 14560, 
раздВливЬ на 2, будет х--18хх-721 
— 280. 


Понеже послБдней членЬ 9280 так 
великЪ ‚ что пробы &Ъ нимЬ мы ‘учинить 
не можемЬ , пю видя чшю он дЬлишся 
на 8, положи х=2у и выдешф 87° 72 
29-1447 = 7280; се уравненс раздВливр 
на 8 выдешЬ у’ 9у--18у— 910, и 16” 
псрь можно учинить пробу <Ъ дли“ 

ЛЯМИ 
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лями числа 910 ‚ которые суть 1,2, 5, 
710,13 и прошч. числа 1,2,5$ суть 
_ дБиствишельно малы › для шого возми 

у=7 и получится 343-441-126 пюч- 
но — 910 , слБд. одинЪЬ корень у —7 и 
и х— 1:4 , а естли кто хочеш знать в 
оба протчйе корня ‚ то раздВли у°-- 9у* 
= 18у— 910 нау —7, какЬ слВдуешЪ: 


ыы 
И 
-- тбу* 4 18у 
{+ :бу?-112у 
—  1397-910 
1307 - ТО 


——? 


Ежели положишся с!е частное у* -|- тбу 
-тзо—о ‚, ПО будетЬ у— -1бу-т3о, 
ошкуда 7=-8- У-66 ‚ то есщь оба 
прошчие корня суть невозможны. 


ОтЕБшЪ. Оба искомыя числа будут 
14 и 26 , коихр произведен 364 умно- 
женное на ихЬ сумму 40 даешЬ 14560. 


15 729. 
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ВопросЬ. Найти два числа , коихЬ 
разность 18 и разность ихЬ кубовЬ ум- 
ноженная на сумму чиселЬ производит 
ЧИСЛО 275184 $ 


Меншее число пусть будеш х, а боль* 
шее х--18 , кубЪ меншаго х*, болышаго 
хе 54хх--972х-4-5832 разносшь ихЬ 
= 54хх -- 972х -Н 5832 — $4(хх -[ 18% 
-- 108) которая умножена будучи на сум- 
му чиселЬ 2х-|-18 —2 (х--9) вЬ произ 
веденм дает 108(1°-4-29хх -+ 270х-+972) 
— 275184 , раздбБли на 108 получится 
х-а7лх -- 24ох-- 972 =2548 , или #' 
+ 27хх-- 270х— 1576. ДБлишели числа 
1576 суть т, 2, 4, 8 и прошч. изЪ ко- 
ихЬ ги 2 малы ‚› когда же положиякя 4 
мБсто х ‚ пю уравнене разрёшишся › ^ 
для снискамя обБихЬ прошчихЬ корней 


должно уравнен!е раздБлить на х-4 как 
слВдуешЁ: 


х—4 
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Е ачхх--290х-1576]х"+-3 154-394 
д 
з1лх4 2705 
зтлх — 124 
: 394х- 1576 
394х— 1576 


ИЗЪЬ ссго часшнаго получится луг 
— 312-394 ‚а отсюда х=- "У, 
которые оба сушь невозможны. 


ОшвЬшЪ. Искомыя числа сушь 4. и 22. 


730, 


ВопроеБ. Найши два числа, коихЬ 
разность 720 ‚ и ежели квадратной ко- 
рень изЪ большаго числа умножится на 
меньшее › мою бы вышло 20736 2 


Меныпее число пусшь будешь х, а 
большее х-+720 и ХУ(х-Н 720) 20736 
—8 8.4.8: ; возми теперь <Ь обБихЬ 
<сторонЬ квадраты, по будет хх+720) 
—ж- 92охх— 8.8.4.81 › ПОЛОЖИ х 
— 87, шо выдешЬ 857 -- 8’, 720. У=8°. г 

4..8 1 
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4.81”, разаБли на 8', будешЬ у-Н 9оу 
= 8.4.81’ ‚ положи 7—25, выдетЬ 83' 
-- 4.9055 — 8.4281, разаБли на 8, 6у- 
дешЪ 5’-- 4555 —4° 812 ‚ Положи 5—9, 
выдешф 9и-|- 45-9. ии 4*9° 

раздВли на 9’ будешЬ и’--5ии—4*'9 или 
ин'и--5)—16. 9 —144. ЗдБсь видно, чию 
и—4; ибо шогда 44—16, иц-- 5-9, 
откуда = 36, 7—72 , их 676, копю- 
рое есть меншее число ‚, болышее же 
=1296, коего квадратной корень 36 умно- 
женной на 576 даетЪ число 20936. 


7Зт. 

ПримБчане. Сей вопрос Ъ способе 
разрВишаться можешЪ симЪ образомЪ. По- 
неже болыьиее число должно быть ква гра, 
вЬ противномЬ случаф корень его умно- 
женной на меншее число ис произвелЬ 6ы 
Заданнаго числа. 

Пусшь будет большее число хх, 4 
меншее хх—920 ‚ кошорое на квадраи“ 
ной корень большаго числа, ше. на Я 

умно“ 
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умноженное даешЬ х’—920х-— 20936-64. 
27.12, положи х—=4у, пю будешЬ 64у’ 
—720. 4у=64. 27. 12 , раздБли на 64., вы- 
детЪ 7—4$у=27. 12 , положи еще у3, 
м будешЪ 272'—1352=27.12, раздБли на 
27, выдешЬ =2'—55—12 , или 3'—55—12 
=о. ДБлишели 12 пил суть т, 2, 3, 4, 6, 
12 , изЬ коихЬ ги 2 очень малы, а 
когда положишся #—3 , шо выдешЬ 29 
—15—12=0, слБд. ==3,.729 и х=36, 
и такЪ большее число хх=1296, а мен- 
шее хх—720-$76, какр и прежде. 


732. 


ВопросЬ. Найши два числа , кото- 
рыхЬ разность = 12 , и когда разность 
с1я помножишся на сумму ихЬ кубовЬ , 
об вышло 102144 


Положивр меншее число х , болышнее 
будешь х-Н!2 , кубЬ перваго =*, а 
другаго х-- збхх-- 432х- 1728 ‚, сум- 
ма ихЪ умноженная на 12 даст 12 
(2ж-н збхх- 432х 1728) = 102144, 
раздБли на 12 , выдешЬ 25-Е зблх 

--432% 
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-+432х-- 1728—8512 раздБли на 2 вы. 
детф х*- 18хх-- 216х-[- 864.—4256 , 


или д-р 18 хх -- 216х- 3392=8.8. 
53. Положи Х—?у м раздВли на 8, 
будешь › у’-Н уу -+- 547=8.53—424. ДБ: 
лителя послБдняго члена суть 1,2, 4. $, 
$3 и прошз. изБ коихЪЬ т и 2 очнь 
малы ‚ есшли же положится у—4 , по 
будеш 64-- 144-216-424, слБд.724 
м х-— 8, по чему оба искомыя числа сушь 
8 м 20. 

733. 

ВопросЪ. ВЪ нВкоторой купеческой 
компанм кладет каждой вЪ зо раз 
столько флореновЬ , сколько людей вЬ 
компан ; получаюшЪ на каждые 1009 
Флор. барыша б флор. больше , нежели 
ихЬ число ‚ напослЬдокЪ нашлось ‚ что 
весь барышф быль 392 Флор. спрашивает” 
ся сколько таварищей было ? 

Положи число товарищей был & я 
зво каждой вЬ компанто положилЬ 19% 
ФлореновЬ, а всБ вмЁснф положили 102% 
Флор. ; ма каждые зоо флореновЬ из 
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сей суммы выигрывают они 6 флорс- 
новЬ больше ‚ нежели сколько ихЬ вЬ 
компани находится; слЬд- на тоо флор. 
получашЬ барыша х--6б Флор. и на весь 
пхЬ капишалЬ получаюшЬ они ==“ — 392 


Умножь на то, и выдетр 1*--бхх 
— 3920, положи х==2у ‚ то получится 
37:- 2477= 3920 раздбливЬ на $ выдешр 
у=-- 377—490. АБлишели послБдняго чле- 
на суть 1,2, 5.7, 10 и протч. изЬ коихЬ 
ху ди 5 очень малы ‚, когда же поло- 
житшся у—9, шо выде 343--:47=490, 
слБд. у—7 и х= 14. 


ОтЕёБтф. Число шоваришей было 14, в 
каждой положилЬ 140 флореноЕЬ. 


734 

Вопрос. НЪсколько купцоЬ имВ- 
юшЬ вмЕсшБ капиталЬ изЪ 8240 тале- 
ровЬ соснюящей , вЬ кошорую сумму ка- 
ждой положилЬ еще вЬ 40 разЬ больше 
юалеровЪ ‚ нежели число ззоварищей › 
<сю суммою выигрывающЬ они спюлько 
процен- 
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процентовЬ сколько шоварищей было: 
потом раздБливЪ сей выигрыш взялЬ 
каждой то разЬ столько талеров, сколь 
велико ихЬ число было, и наконецЪ оста- 
лось еще 224 талера, спрашиваешся сколь 
ко всБхЬ купцовЬ было г 


Положи число ихЬ —х ‚ шо каждой 
изЬ нихЪ кладешЬ 4ох шалеровЬ кЬ об- 
щему капиталу 8240 шал. слВд. всБ вмБ- 
сп положашф дохх талер. ; по чему вся 
сумма была дохх-- 8240, которою вый“ 
грываюшЬ они на каждые тоо талер. й 
талер. слЬд. весь выигрыш будешЬ “и 
ны ==; изЬ сего чи 
сла берешЬ каждой тох палер. слБд. вер 
вмбсп $ возмупф толхх талер. и останей* 
ся еще 224 талер.» опкуда явствует 
‘по весь выигрышф былЬ тохх-{ 224, 
чего ради получимЬ мы уравнение Е 
=“ юхх--224 , которое раздБливЬ +8 
2 и помноживЬ на 5$ вызешЬ д-р 2064 
=2$лх-- $60 или д*-25хх-р 2обх— 56020, 
ЧтожЬ касаепся до пробы , пю первая 
формула гораздо кЬ тому способнЁе. 

Понеже 
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Понеже 4Блишели послБадняго члена суть 
1,2, 4,5, 7, 8, 10, 14, 16, и пр., которые 
должны бышь положитшельныя числа ‚, по- 
тому, что БЬ послБднемЬ уравнени на- 
ходится 3 перемВны знаковр ; а опипуда 
заключить можно что всБ шри корня дол- 
жны быть положительные. 


Ежели проба учинишся сЪ числами х=1 
и х—2, шо явно , чию первая часшь бу- 
деть гораздо меныше ‚ нежели впюорая : 
чего ради станемЬ пробовать сАБдуюция 
числа: 
когда х=4 , по будешь 64--824— 400 
---$60 несходно; 
когда л=5 , Шо будешЬ 125--то3о—= 625 
—-56бо несходно; 
когда х=-7, шо будеш 343 -- 1442=1225 
-Е56о сходно, слБа. х—7 есть корень 
нашего уравнен1я ; а что бы сыскащь в 
друге два, шо раздБли послБанюю фор- 
мулу на х-9 какЬ слБдуешь: 


Том: П. К х— 
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х— лоб хх-Е 206х-560) "184-80 
х— 7лхх 
—18лх-| 20бх 
—18 хх --- 126х 
—  --80х-‹бо 
8ох—540 


С1е найденное частное — положи 
—о , и будешЬ хх—18х-- 0—0, или 
Хх — 18—80, ошкуда х—о-Е т , по чем] 
друге оба корня суть х— 8 и х— 10, 


ОтвБшЬ. На сей вопроеЬ найдены 3 ©“ 
вБта ; по первому рЫшенйю число ку 
цовЬ было 9 ; по впюрому $ ; а10 
третьему 10, какЬ всБхЬ ихЬ прехЬ при- 
совокупленная з4Бсь проба показывает 


число 
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число купцовф Ц? НЗ 


каждой кладешЬ 4ох| 280 320 


всБ вмБсшБ кладу 
дохк — [19609 2560 


старой капизпалЪ 8240 8240 


весь капиталЪ? 

$ |1020ю |з080°9 
4хх-+8245 
<имЪ выиграно 7 
| 

столько проценпювЬ ь 714 864. 
| 
сколько товарищей } 
изЗЬ сего каждой 6е-}7 
7о 8© 

решь 1ех —) 


жБ взяли взохх — |490 640 


и так еше осшанеш.' 224. 224 


К > ГЛАВА 
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Ча < < 3 м < > < © > <> > < м о чм < < млм 


Гм В.4 ХИ. 
О правил Кардана, или Сцишона Феррея, 


733» 


Ежели какое нибудь кубичное уравне- 
не приведено будеш вЪ цБлыя числа, 
какКБ уже выше ссго показано, и ни 


один дБлитель послЬдняго члена кор-. 


немЬ уравнения быть не можеш , шо се 


значишф , чшо уравнене не имбешф на. 


какого корня ни вЬ цБлыхЬ числахЬ, ни 


вЬ дробяхЬ ‚ что можеш бышь показано 
такЬ : 


Пусть будешЪ уравнене х’-ахх-НИ 
20; г4Б а, Би г суть цЬлыя числа, 
м гдБ ни одна дробь величиною х быть 
ме може ; ибо естьлибЪ положено бы 
ло х=:, шо вышлобЬ "0-Е ру 
зАБсь имБешЪ только первой членЪ зна 
менашеля 8, прошще же разаБлены тол! 
ко на 4 и >, или сушь цЬлыя числа › 
ко слБа. <Ь первымЬ не могушЬ быть 


2—9 
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— 0, что должно думать мо всБХЬ прот. 
чихЬ дробяхЬ. 
736. 

По елику БЪ сихЬ случаяхЬ корни 
уравненля ни цБлыя числа, ни дроби быть 
не могушЬ › шо должны они бьшь неиз- 
влекомые › Шакже и невозмохные. Ка- 
кимЬ образомЬ ихЬ изЪявлять надлежишЬ 
и что за знаки коренные вЬ такомЬ ура- 
вненш случающся ‚ есть 4Вло великой 
важносши , коихЬ изобрЫтене уже за нБ- 
сколько сошф ЛЬшЬ прилисано было Кар- 
дану › или наипаче Сцишону Феррею › 
по здБсь обсшояшельно изБяснишь надо» 
бно. 

те 

На сей конец надлежит здЬсь об- 
стояшельнВе разсмотрЫть нашуру куба » 
коего корень состоит из3Ъ двухЬ частей. 
ТакЬ пусть будет корень а--В , то 
кубЬ его &“-- заар-- за--- ‚ кото- 

ой состоишЪ изЬ кубовЬ каждой части , 
и сверьхЬ шого имБетф еще два средые 
илена ‚ шо есшь, 34а -+ зай? › которые 

К $ оба 
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оба имбюшф множишелемЪ зар › другой 
же множитель есть а-Н р; ибо зар умно- 
женные на а--ф ‚ дающЪ заар--- за, 
по чему сш два члена содержаш утро- 
енное произведене обфихЬ часшей а и? 
на сумму ихЬ помноженное. 


738. 

Положи Х—о-НЬ, и возми СЪ обБ- 
ихЬ сторон кубы , будет = 
--2’--Зав а --), и когдаа--Ь—х, шо по- 
учится се кубичное уравнение 9 
= 2" зайх, или л— забх-на'-- в, 9 
копоромЬ мы знаемЬ › что одинЪ его 
корень есть х—а---р; слБд. когда бы 
такое уравненте ни случилось ‚ корень 
сго означить мы, можемЬ. 

Пусть будетЪ напр. а-2 и 2—3, 
то выходишЬ уравнене д? — 18х- 35 
вЬ коемЬ мы заподлинно знаемЬ › чп 
&—5 ссшь сго корень, 


739. 
Положи еще @—ри 2—9, 10 
будешь вр ш 224 ‚ слЬд. ар 04 1 
и 
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и тпакЪ когда случится уравненех” = 3х;:29 
--р--9 ‚ коего оденЪ корень есть ур 
у —х ; но ри 4 всегда можно опре- 
аБлить такф, что как 3 раза *р, пакЪ 
и р--а будуШЬ всегда равны даеннымЬ 
числамЪ, и чрезЬ пою мы притодимЬ вЬ 
состоян!е разр6шать каждое шакого роду 
кубичное уравненте. 
4. 

Чего ради пусть дано будетЬ с1е 
общее кубичное уравневе 4°—Ух-Н& ; 
вЬ семЬ случаБ [ должно сравнивать сЬ 
3:29 ‚ арб «Бра, иля ри 9, такЬ 
опредБлить надлежит чтюбр 3:79 числу 
} ‚а р--4 числу & равны были, и шогда 
узнаемЬ мы , что корень уравнен!я на- 
шего будеш х= р у4. 

74-Е. 

СлВдовательно надлежит разрБ- 
шить са два уравневя Г) 3:р9—=/; И) 
Р-Н 9—2. ИЗЪ перваго получится = 
214=5 = э/ в 49 ; иЗЬ другаго 
уравнентя взявЬ его квадрашЪ выдсиЪ 


1р-= 29 9 = ЕЁ, ошкуда вычита 
К 4 44 
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409= =/‘, выдетЪ рр-2р9 -Н 49 = 28-/ , 


извлеки квадратной корень , и будеть 
2-1=У(#22-„Р) и понеже р-- 9—5 , по 
будет 2р=Е--У(вс- 2), 24 =2-У(вЕ-) 
ошсюда получаемЬ мы р= в 
и 9= 5 У(ее-& №) 

|" 


742, 
Й такЬ естьли случится кубичное 
уравнене х = --2 , кая бы числа } 
и 5 ни были , шо корень его всегда 6у- 


дет уе УЕ Ну) 
2 2 


опкуда явствует , чпю стя неизвлеко“ 
мость содержит вЪ себБ не шолько 
знакЬ квадрашнаго корня ‚ но шакже Й 
кубичнаго ; и ся формула есшь самое 


пю, что обыкновенно КардановымЬ пра“ 
виломЬ называешся, 


74.3. 
‚ Со формулу изЪяснимЬ нБсколь 
ками примБрами, 


Пуси 
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Пусть будешЪ ж—бх-Но , то вид- 
но что {—6 ‚5—9, 22—81, Р— 216, 
2—32 ›, слБд. #—пГ=49 ‚ и квад- 
рашной корень изЪ 22-2 = ; м пакЬ 
предложеннаго уравненйя корень х— ке 4 
5 пю‘есть, уу, 
или х—2-1—3. 


74-4 
Пусть еще дано будетЪ уравнению 
№ —9л- 2. по бл 0. 
22—4, №—27, „Р=4 слБд. квадратной 
корень м3Ъ 22—2Р=о , по чему корень 
будет х— 5 -ру ХЕ 2. 


2 


"74-5. 

Но шакое уравнене имВет хотя 
 рацюнальной корень ‚ однакожр ча- 
спю случаешся ‚ чпю его по сему прави- 
лу найши не можно › хотя помянушой 
корень вБ немЬ и содержится. 


Пусть дано будешЬ уравненше х—бх 
= 40 › гдВ корень х=4- ЗаБсь /—6 
&—40 ‚› 2221600 и #7—32 ; слБя 

К ЕЕ 
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25-я 1568 иУ(12-1р)—У1568 24. 
4. 49- 25—28У2 ; по чему корень х= 
$(4о-2*4?) 3 (4090—2842 я 

ме (>), или х= (20-142) 
-9(20-14У2) которая формула дБРсшви- 
тельно равна 4, хотя сего и не видно; ибо 
когда кубЬ 2 -{- У2 есть 20 -{-14У2, шо об- 
ратно корень кубичной изЬ 20-|-14У2 есть 
2--У2 ; и такимЬ же точно образом 
4(20 — 14У2)=2—У2 , опшкуда корень 
нашЬ х—2--У2 -{-2-У2.—4. 


746. 


Можно сказать прошиву сего пра- 
вила ‚ что его не Во всБхЬ кубичныхЬ 
уравнешяхЬ употреблять можно , пошо- 
му что в немЬ квадрата х не находит- 
ся ‚ или для пюго, что вр немЬ не до- 
стаетЬ втораго члена. ВЪ семЬ случаВ 
знать надлежишЬ ‚ что каждое полное 
уравнение всегда можно превратить вр 
другое ‚ вЬ которомЬ втораго члена не 
находится ‚ и слБдовашельно шогда с 
правило упо'пребипть можно будеш. Для 
изБяснешя сего пусшь дано будеш пол” | 

но 
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ное кубичное уравнеше л°—бхх-- 1х -6 
—о ; заБсь берется третья часть числа 
при второмЪ членБ находящагося , и 
полагается #-27у ‚ опкуда х = уро; 
протчая выкладка будет слЬдующая : 


положив х—У--2 , хх 4744 , 
°— + бу а2у-Н®, 
будетЬ = - буу-| т2у-р 8 
—блх— - 6 —24у- 24 
=т:х— = 52 
® — _ 56 


о =и- 

Откуда получаемЬ мы уравнеше у’-у 
—2 , коего оБшене легко видфть мож- 
но ; ибо разр6ЬшивЬ его на множителей 
будешЪ у(у—1) = Дт) (-1)=о, м 
ежели каждой множитель положишся —о, 
то получится 


=. 
13 п пн 
о 
кой 
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кои суть шри уже выше сего найденные 
корня. 
74-7. 
Пусть теперь дано будеш сте об- 
Щее кубичное уравнеше х“-Налх-Н лы 
— © , из коего выключишь надлежишь 
второй членЪ. 


На сей конецф приложи кЪ х шретью 
часть числа при вшоромЬ членБ находя- 
щагося и ср его знаком; а мВсшо шого 
напиши другую букву , напр. у , шо по 
сему правилу получим мы х---2а=7, 
и х—у-; а, откуда произходишр слБдую- 
щая выкладка: 


Х—У-за 5 Ах у-юа ; м—и-4 
—-заау —20' 
сЛЬдов. будет ув | мау 
-Нахх — Ч-ауу— *аау 
+= ---:4 


"РОЙ с 
у’—заву-н гат-—заф-с29 
-- 


И шакь 
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И такЬ мБешо прежняго уравнения 
выдешЬ се , вЬ кошоромЬ ышораго чле- 
на не имБешся. 

74.8. 

"Теперь можно Карданово правило упо- 
пребить также и вЬсемЬ случаЪ; ибо пре- 
жде сего имРли мы уравнеше х° 5% -Н5, 
или 5'—]х-Р— о, ШО ВЬ нашем примБ- 
рБ будетЪ Г—таа-Ь, и —-2а ав 
с, и изЬ сихЪ вмБето буквЬ ] и & най- 
денныхЬ величинЪ получимЬ как и прежде 


у = ее ььЬ) 


и ежели пакимЬ образомЬ найдется у , 
то ВЪ данном уравнения будемЬ мы 
имбть х=у- зв. 


74-0, 


Помоцию сей перемВны вЪ соспо- 
янм мы найти корни веВхЬ кубичныхЬ 
уравненй ‚ что слБдующимЬ примБромЬ 
изЬяснишь можно : пусшь будешЪ данное 
уравнеше х’—бхх-- 13х—12—0 , идабы 
изЪ него изключишь виюрой член ‚ то 
положи х—2 =, и будешь 

= 
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А—у-Н2; луг уу--ду-- 4; ^^ ФУ -- бу 


= 1278; 
слБд. м’ —у- буу-|- т2у-- 8 
—блх— -— буу— 247—24 
+13х — -- 137-26 
— 1 5 — 12 


У-НУ—2=0, или = — 7-2 , что 
по формулБ х "Нузче даетЪ 1-1 8 
и 2—4, Е + сАЬд а8—ы/" +2 
отсюда получишся У(25—#р)— 2 


7—5. 


ошкуда слБдуешр у—= = “) 


С) = 
221 +5), или 


ЛИ 4+-2(9—2 вуз) 


—_ а, Е Ак: тот) , вл 


о 


АИ 5 бУ21); 
изЬ чего выдешЬ х =у-Н2. 


и 
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750. 

При разрБшения сего примЁра, хошя 
дошли мы до двоякой неизвлекомосши; од- 
нако изЬ сего заключать не должно, чтоко- 
рень дФиствительно быть долженЬ неиз- 
влекомое число, ибо случиться можеть, 
что бином!й или двучленное количеставо 2.77 
+бУ2т будешр дБисшвительной кубЪ; что 
самое издБсьслучилось. Ибо кубЬ половины 
АНУ — пену 27 -6У2г; слВд ку- 


а 
бичной корень изЬ 21--бУ21-: Ум, аку- 


у 5—4. 
бичной корень изЬ 27 бУ21—"—\", по чему 
величина у= 2-42 |-(-О—Ь 


и когда у: , по будет х=3, кошо- 


рое число есть корень предложеннаго 
уравненя ; а естьли бы захошВлЬ кто 
сыскать и друге два корня , шо должно 
бы уравнеше разаблишь на х-—3, какЬ 
слБауешЬ : 


А—3 
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хх’ - бах хр 121 5 ух--4 


— зах 
_ -Злх-Н1зх 
" —-ЗАХ-- 9х 
к т 
| 4х— 12 


Положивр часшное хху—зх-1-4—0, 
будетЬ хх—3х—4, откуда х— (3-1) 
— а › шо есть х= 7 оба по- 


слБдне корня, которые суть невозможных 


Ут, 


ЗаБсь должно приписывать шас“ 
п1ю ‚ чо изЬ найденныхЬ биномевЬ 
АБйствительно кубичной корень извлеч 
можно было › чпю вр шБхЬ шолько слу- 
чаяхЬ ДБлаешся, когда ‘уравненяе имретЬ 
рацтональной корень ‚ кошорой бы 4^% 
сей пришчины гораздо легче найши можно 
было, по правилу в прежней главЬ пред“ 
писанному. А сстьли уравнен1е нс имо* 
етЪ рацщюнальнаго корня ‚ шо не можно 
иначе сго изЬявишь, какЪ по сему Карда“ 

нову 
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нову правилу, такр что вЬ шомЬ случаБ 
никакое сокращене уже МВсша не имБешЬ. 
КакЪ напр. вЪ уравненм л—бх-д, 
гдБ Г. 6, = — 4, найдется х=ЯИ--2У-1) 
--И(2—2У-—1), коего иначе изЪявишь 
нельзя. 


А. чо чРЬ 4 чо 2, «> «А < < <> «> ^^ > «<> «< чм “^^ > < < < 


Гиви ХШ. 


О разрёшенш уравнений четвертой сше- 
пени ‚, коми также и биквадрашные 
называются. 


752. 


Ежели вышшая степень числа х бу- 
дешЬ зешвершая ‚ то так1я уравнении 
называются уравнентями четпертой стте- 
лени или бикпадратны,ми, коихЪ общая 
формула есть д“--ах-нрх’-рел-на= о. 
ИзЬ сего рода уравненй сперва разсмо- 
треть надлежишЬ чистые биквадратные 
уравнени, которыхЪ формула есть д“, 
и изЬ коихЬ шошчаеЪЬ корень найти мо- 
Гомо ИП. л дно 
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жно ›, извлекши только ©Ъ обБихЬ сшо- 
ронЪ корень четвертой степени , какИ 
х=7 у 
75 3. 
Поелику х’есшь квадратф из 27, 
шо выкладка немало облегчитшся, естьли 
сперва извлечется пюлько квадрашной кое 
рень ‚ ибо тогда будешЪ ух— УД ‘а“п® 
шомВ извлекиия вр другой разЬ шошр же 
квадрашной корень будешЬ х—=УУ/, шакЬ 
что У [ ни чшо иное есть ‚ как ква- 
дратной корень изЬ квадратьаго корня р 
Ежели бы напр. уравнене было # 
— 2401, шо отсюда найдется сперва 4% 
— 49, а пошомЬ х—7. 


774. 

Но симЬ образомЬ находим Мы 
пюлько одинЬ корень ; а поелику каждое 
кубичное уравневе оныхЬ имБешЬ три я 
впо безЪ сумныЬн:я ихЬ здБсь должно бы 
4. › ком симЬ образомЬ найдутся. ВЬ по 
сАВднемЬ примбрБ нашли мы не только 
2х=49, но шакже хх—Ь—49, шо 93°) 

ствует 
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ствуешЬ ‚ чшо изЪ перваго найдутся два 
корня х—=7 и х=-Т; а и3Ъ другаго 
х—У—49=7У-тих——У—49—-7И-1, 
кои суть 4 корня числа 2401; то же са- 
мое должно думать и о веБхЬ прошчихЬ 
числахЬ. 

755. 

ПослБ сихЬ чистыхЬ уравненй 
слБдуюшЪ по порядку шБ, вВЬ кошорыхЬ 
впораго и четвертаго члена не находиш- 
ся , или кои БЬ сей формул содержат- 
ся: х’--/хх--2—0 , и кои по правилу 
квадрашныхЬ уравненй разр6шены быть 
могушЬ. Ибо положивЬ хх=у будетЬ 
уУ--у-Н2—о изм у=-)Ь—5 откуда 
найдется у==- УЕ Иб-Е) = ЭРУ. 

и поелику хх==у ‚ Шо отсюда будешЬ 
х— Е УСА, гДБ двойные знаки 


покажушЬ веБ 4 корня уравнен!я. 


756. 
Когда же ВЪ уравненм веБ члены 
находятся, пою можно оное почесть как 


произведене изЬ четырехЬ множителей. 
Л 2 Ибо 
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Ибо умножЬ сш 4. множишеля между со- 
бою (х-р(х-9(х-и(х-г), шо найдешся 
слБдующес произведение: 2*-л“(р--9--и-Ня) 
=нхха-нри-нру-Нат + 95--тх)-х(аг-рах 
риз--47;) 477 ‚ которая формула не 
иначе о бышь можетЪ, какЪ когда одинЬ 
изЬ сихЬ 4. хЬ множителей будеш о,а с 
вВЬ 4. хЬ случаяхЬ заБлашься можеш 

1 когда х=р ; П) х=9; Ша-кЛУ 7 
кои слБдовашельно сушь корни предло* 
женнаго уравнения. 


757, 

Ежели мы сю формулу обстояге- 
льнВе разсмотримЬ , шо найдемЬ , что 
во вшоромЬ член находится сумма всбх 
4. хХЬ корней помноженныхЬ на -1'; в 
претьемЪ членБ находишся сумма произ“ 
ведснй изЬ каждыхЬ двухЬ корней умно- 
женныхЬ между ‘собою и На хх; вЬ чет 
вертомЬ сумма произведений каждых 
шрехЬ корней помноженныхЪЬ между с0- 
бою и на -х; и наковБцЪ вЪ пяшом 
и послЬднемЬ находишся произведен: из 

|: 
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всБхЬ четырехЬ корней помноженныхЬ 
между собою. 
758. 

Поелику послЬдней членЪ есть про- 
изведеше изЪ всБхЬ 4хЬ корней ‚ шо 
такое биквадрашноЕ уравнен!е ‚ не мо- 
жешЬ другаго раштональнаго имЁть корня, 
какЬ того ‚ кошорой вмБешБ есть и 4В- 
лишель послЬдняго члена. По сей при- 
шчинВ всБ рашюнальные корни ‚ естьли 
полько они вЬ уравненм содержашся , 
легко найши можно ‚, полагая шолько мВ- 
сто х по порядку каждаго дБлитшеля по- 
слБдняго члена, и смотря по кошорымЬ 
изЬ нихЬ уравневе разрЬшится; м есшь- 
ли хошя только один такой корень 
найдешся ‚ какЬ напр. х—=р, пою раздБли 
уравнене , перенеся веБ члены на одну 
сторону, на х—р, и частное положивЬ 
—о дасшЬ кубичное уравнеые , которое 
по предписаннымЬ выше сего правиламЬ 
разрЬшить можно. 


л3 159. 
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759. 

КЪ сему шребуется ‚ чтобЪ всВ 
члены состояли изЪ цБлыхЬ чиселЬ ‚ и 
чтоб первой член умноженЬ быль 
только на г. А когда бы вЬ нЬкошорыхЬ 
членахЬ случились дроби ‚ то должно бы 
было ихЬ сперва изключить изр уравне- 
ня, что всегда учинишься можешь , по- 
лагая мБсто х число у раздВленное на 
число ‚ которое знаменатшелей дробей вЬ 
себБ зак лючастЪ. ’ТакЪ когда бы дано было 
уравнене ^^ 1-1 дх—х- 1 — о, ико- 
Гда вЬ знаменашеляхЬ > из сЪ ихЬ сшепе- 
нями находятся, то положи х=2, и будетЬ 
ПЕ #7 
0 “бб: б 
живЬ на 6* дасшЬ у*— зу’. 12уу- 1627 
Е 72 —0; и естьли бы теперь кто 34 
хошлЬ знать , имВешф ли с:е уравнен® 
рацтональные корни ‚ шо к сему шре- 
бусшся только класть по порядку веБхЬ 
АБлителей числа 97> место уь м смот- 
РЬЫшь когда Уравнене равно © будет. 

760, 


Ни -— 0, что умно 


з и ихь рШЕРШИ. 183 


бо. 


Но поелику корни уравненйя какЪ 
положительные ‚, шакЬ и отрицательные 
быть могушЬ , пю сЬ каждымЬ дБлите- 
лемЬ должно бы было дБлать двБ пробы, 
первую полагая его положительным , а 
вторую отрицательнымЪ. Но з.Фсь при- 
мЬчать надлежит ‚ что сколь часто 
два знака -{- и — между собою перемб- 
няются ‚ уравнене имБетЬ столькожь 
положительных корней; а скольхо разЪ 
два одинаке знака другЬ за другомЬ с1Б- 
дующЬ , столько отрицашельныхр кор- 
ней уравнене имБешЬ. И поелику вВЬ 
нашемЬ примбрБ 4 перемБны знакозЬ 
находятся , и нБшЪ ни одного слБдсшв!я 
оныхЬ, того ради всБ корни онаго суть 
положительные › и посему н6пф нужды 
брать ДБлителя послБдняго члена отри- 


цашельнаго 
бт. 


Пусть будет напр. дано уравне- 
не д-р ол’ тд вх-а2=о ; заБсь 
находяшся дЕБ перемВны знаковЬ м два 

л4 слБд- 
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слБасия › изЬ чего вБрно заключить 
можно ‚ что с1е уравнене имБетр два 
корня положительные, и два отрицатель- 
ные ; ком ВСБ должны бышь дДФлишели 
послБаняго члена; и когда оные суть 
1,2, 3, 4,6, 12 ‚ шо здБлай сперва пробу, 
положивЬ х —--т, м выдешЬ дЬйстви- 
тельно о, по чему одинЬ корень есть 
4—1; а когда положишся еще х—=-1, 
пю выдешЬ слБдующее 1—2 8-12—7 
—21—9—18 и слБд. х——1 не можеть 
быть корень сего уравненя. Положи 
еще х—2 ‚ шо наша формула будет 
опять =—0 ‚ по чему х—2 есть корень 
уравнения ; напрошивЬ того х——2 оным 
быть не может. Положи еще х23, 
то выдешь 81-|1-94—63-24- 12—60 , в 
годится ; аежели положишся х—-8 › №9 
выдетр 81—54-63424-12—0 и х— 
есть корень уравнен!я ; шакожде найде- 
ся, что хХ——4 будеш корень уравне“ 
ня ‚ такР что всВ 4 корня суть раце 
ональны ‚ и такого сосшояня : 


1) 
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——4 ›‚ изЬ коихЬ два положительные , и 
два отрицательные ‚ как прежнее пра» 
вило показываешЬ. 


562. 


Когда же вЬ уравнены не будетЬ 
ни одного рацтональнаго корня, шо 
симЬ образомЬ найти их не льзя; и для 
того ученые думали, какимЬ бы образомЬ 
ВЪ сихЬ случаяхЪ ‚ не извлекомые корни 
изЬявить можно было ; м ВЬ семЪ столь 
щасшливы были › что нашли два разли- 
чные средства кБ досшижентю познан!я 
такихЬ корней › какого бы состоян!я 
биквадрашное уравневе ни было. 


Но прежде нежели мы с1е средство 
покажемЬ , не безнужно разрЬшить на- 
передЬ НБсколько особливыхЬ случаевЬ | 
кои весьма часто сЪ пользою употребле - 
ны быть могут. 


763. 
Ежели уравнеше будет такого 


сосшоян!я, что вЬ немЬ числа при чле- 
Л 5 нахЬ 


186 ОбЪ АЛГЕбрАИЧЕСК. УРАВНЕНТЯХ, 


нахЬ находячияся такимр же порядкомЬ 
идушЪ вЬ зад, как и вЬ передЬ, как 
видно вБуравнени х"-них’-риххетх- 1-0 
которое вообще изображено быть можешЬ 
х‘- тах --поах-- тах ао, ко- 
шорую формулу всегда почесшь можно 
за произведен изЬ двухр квадрашныхь 
множителей ‚ кои легко опредблить мо- 
жно. Ибо мВсшо сего уравнен1я положи 
слБлующее произредеше (хх -|- рах-аа) 
(хх--чах--аа) —=о, г4В ри 4 сыскать 
надлежитЬ ‚ чтобЬ вышло прежнее ура 
внене. Понеже по дБисшвишельному 
умножен!ю находишся 


“(Р-р ах’ (р-н 2)аахх-н 
(р--9)а х --а*—о, и чтобы ае уравне- 
че прежнему равно было ‚ требую 
ся двБ вещи; Г) р--9=т; И) ра 2=” 
слБд. ра—1—2 ; взяБЬ первой квадрат 
будеть р-н2м--499—тт , иЗЪ сего 
впюрсе 4 раза взятое вычши , аимянно 
44 —4п — 8 останешся рр — ора -- 141 
— тт — 4п-- $, коего квадрашной КО- 
рень р-9=У(ти—4п--8); но р-% 

=т 
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— ‚ по по сложенйо получимЬ 2р= 
т-НУ(тт-4в--8) или р ЕТЗЕМттьтчыУ. 
а по вычитаню 29 =т-У(тш-4й-- $) 
или об таеааьЕ» а нашедЬ ри 9 по- 
ложи шолько каждагО множителя — о ь 
нтобы опипуда найши величину х. 


Первой хх -- рах-- ад —о0 или 
хх = --рахр-фча даешь х=-Е НУР 
аа) —=-1® | аУ(Р-т) или х—- Е —-- аи 
(рр-4) 

Аругой множитель даст х=-9--1а 
7.41 — 4). СимЬ образомЬ найдушся 4 кор- 
ня даннаго уравненйя. 


764. 

Для изЪяснен!я сего пусть дано бу- 
дешЬ у равнене х*-4х-3хх-4х 410, дБсь 
а=1, т-—4 , П=-3, слЬд. шт-4л4-8 
—36 ‚ ошкуда квадратной корень —б 
чего ради получится р=— “Е; ид 
—===5——5, по чему 4. корня будушЪ 
1 и ‘1 АЗЫ =- У; Ш) 

и 
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и Ух" 211, и шакЬ 4 кор- 
ня даннаго уравнен:я будут слБдуюция 
ПЕ Пи Пуис-ыА 
1У) х= =" , изЪ коихЬ первые два не 
возможные ‚ пропейе же два возможны ; 
по шому чшо Уз: шакЬ акурашно опре- 
ДВлишь можно ‚ Как кпю захочет , 
изобразивь корень вЪ дробяхЬ десятич 
ныхЬ; ибо 21 шоже что и 2т, 000000009, 
шого ради извлеки отсюда квадрашной 
корень какЬ слБдуешЪ : 

21 РР ‚ 5825 

16 


—— 


поелику 
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поелику У21=4 , 5825 ‚ шо третей 
корень будешЬ почши пючно х=4, 7912, 
и четвершой х=0 , 2087, которые еще 
почнБе вычислить можно. 


Понеже четвертой корень довольно 
сп раведливЬ, то есть ;5 или ;, того ради сЁя 
величина почти разрЁ шит наше уравнс- 
не ; и шакЬ положа х=; ‚ будешЬ 

т 


р-ты а должно бы быть 
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=0 ,‚ чшо довольно сЬ правдою сходно. 


765, 

Другой случай , вЬ копоромЬ по- 
добное сему рЬшене мРешо имБешьЬ , 
есть , когда числа вЬ уравненм будутЬ 
всБ шФ же, какЪ и вЬ прежнемЪ, только 
что при второмЬ и четвертомЬ членахЬ 
разные <Ъ прежними знаки находяшся. 
"Такое уравнене будетЪ, 

х* — тах -- паахх — тах -а*--о у 
которое изрявлено быть можешЬ «лБду- 
ющимЬ произведенюмЬ (хх- рах—аа ) 
(лхх- 4ах—аа\=0 ‚ и чрез самое умно- 
жене получишся 4“--ф--9ах- (4—2) 

аахх 
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аахх-(р-- дах-ра*, которое еЪ прех- 
нимЬ уравненемЬ будеш одинако, есиь- 
ли будет р-Но=т, и р9-2—=1, или 
4М—1--2 ; ибо чешвершой членЪ самЬ 
по себЬ будет шошЪ же сЬ прежнимё- 
Возми квадрашЬ перваго уравненя р 
--2р9-- 7—7, изЬ сего вычши второе 
4 раза взятое ‚, це 4^9—ди-8 и 6)^ 
дешЪ фр-2р9--94 —=тшт-4дп—8 ‚, откуда 
квадратной корень дашь р-9="( ит 
—4п- 8); слВл. будетЬ р ттт 
ТЕ СИМ образомЬ ‘нашедЬ 
р п 9 первой множитель дасшф см два 
корня х —-:ра-- :а"(рр-- 4) ; а второй 
множитель Ст 2ва х—--—9а-- 29-4) 
СамЪ образом найдены будушЬ веВ 4 
корня уравнен!я предложеннаго. 


766. 

Пусть дано будетЪ наприм. урав“ 
нене х“- 3.2" 3.8х-раб=о , гдВ 422, 
Ри -3 , Яо } слБд. Утт- 4п— 8)— г 
пр; ЧЕ, ошкуда 

два 
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два первые корня будушЬ х—=1-НУ‹ ‚а 
два послБдые х-—2-- У8 ‚, пакр чшо 
всБ 4 искомые корня сушь Г)х-1-НУ5; 
1) х==1-У5 ; Шх=2-Н 8 ; 1У)х2 
—718. По сему 4 множителя нашего 
уравневзя будушЬ (х—1—75)(х-1+'5) 
(=-2-"8)(х-2-Н 78) которые  самымЬ 
2БломЬ умножены будучи между собою, 
наше уравнен!е произвести должны ; ибо 
изЪ умножения перваго м втюраго выхо- 
дитЬ 4-2х-4 ; из умноженя авухЬ 
другихЬ выходит хх-4х—4 , и сш два 
произведентя между собою умноженные , 
даю х‘—6бх-р-24х-- 16 шочно вЬ на- 
шемЬ примБрБ предложенное уравненге. 


ГЛАВА 
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хх. АХ -Х-а-Х--Х-Х- 


гл в.4 У. 


О ПомбелмевомЪ правилБ биквадратные 
уравненм приводить в кубичные. 


767. 
Поелику мы уже видБли, какЪ кубичный 
уравненйя рЫшашея?по правилу Кардана , 
шо при биквадратныхЪ уравневзяхЬ вс9 
АБло состоитЬ ВБ пшомЬ ‚ чшобЪ рВ- 
шение оныхЬ знашь обращать БЪ кубич- 
ные уравнены Мбо безЬ помощи ку 
бичнаго уравнентя биквадратное разрБ- 
пишь вообще не возможно › потому 
что хошя бы и нашелся одинЪ корень 
пакого уравнен!я ‚, шо остальные тре 
буюшщЬ еще кубичнаго рЬшентя. ОтсюАй 
видно, что для рЬшеня урзвненйй выше 
шихЬ сиюпеней должно знашь напередВ 
РЬшен нижнихЪ, 
| 2768, 

На сей конец Ишал'анець Помбе 
ллй за нБсколько ух. сошЬ лЬшЪ пред 
симЬ нашелЬ правило , кашорое мы В 
сей главБ предложишь намБрены. 

Пусть 
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Пусть дано будетЪ генеральное би- 
квадратное уравмензе л^-- ах*--блх--сх 
-Н9—о , гдБ буквы 4,2, с м4 всБ воз- 
можныя числа значить могутЪ. Теперь 
представишь себБ надлелитр , что <е 
уравнен!е одинаково СЪ слБлующимЬ (хх 
Нах + р)*-ах-- тг)’ , гАБ нужно толь- 
ко опредБлить буквы р, Ч иг, такЬ 
чтобы вышло данное уравнен!е о и при- 
ведя послРаднес се вЬ порядокЬ выдешЬ + 


ж*-нах-р юахх-Нарх-Н р 
Е2рдхх — 24тх-т! 
— 99х 


Первые два члена заБсь сЬ двумя пер 
выми даннаго уравнентя одинаки ‚, а мБ- 
сшо шрегшьяго должно положить .аа--2р 
—94=ё ‚ откуда будет 94=аа-- р 
-р; мЬсто четвершаго положить дол- 
жно ар—247—6 › ошкуда 297—ар-е , 
а мВспю послБаняго надлежишр поло- 
жить фр "—=4 , и буеш6 т=?р-а, 
м изЬ сихЬ трехЬ уравненй должно опре- 
дБлить буквы р, 9 и Г, 

То П. М 759. 
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Что бы &е легче учинить , ПО 
возми первое уравнене 4 жды, и будетЬ 
499 =аа--- 8р—46, с1е умножь на послЬа- 
нее г’—{р—4, и получится 49977— р 
++ (ва-45) ф—84р-4 (ва—4Ё), возми шеперь 
квадратЬ средняго уравнентя 44477—440р 
—2аер-- сс ‚ по чему будемЬ мы имбтв 
двБ величины для 4447г ›, которые поло- 
живЬ равными между собою , произой“ 
дет уравнеые 8р'-+(аа-4)рр— 84 —4 
(аа-46) —аафр —2ар--сс м перенеся вс 
члены на одну сторону , выдетЪ 8 
— 46 0р-Е (2ас — З4)р-аа9-- 469—сс—9 ' 
которое сесть кубичное уравнене, и изо 
коего вЬ каждом случаБ величину р по 
выше показанному правилу опреёБляиь 
должно. 


77. 


И когда изЪ данныхЬ чисел @, В 

с, 4 найдена будеш буква р, шо доволЕ” 
но ужс ссго будешр ‚ чтобы найши ©“ 
шуда двБ друге 4 и 1; изЬ перваго ура 
внешя будешь 9—У(аа-- 2р-6),а изр 
другаго 
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иругаго г—"—. И ежели сш три бук- 
в» для каждаго случая уже найдены, то 
отуда можно сыскать всБ 4 корня 
предложеннаго ‘уравнешя  слВдующимЬ 
образомЬ. 
77 г. 
Когда данное уравнене привели мы 
6Ъ формулу (хх-- ах-Нр)'(ах--")=о , 
ню (хх мх-Ер) —=(ах-нг)’, ошкуда из- 
влекши квадратной корень будешЬ хх+ зах 
-рр—ах--г, или шакжс лх-р.ахА-р—-чх-г. 
Первое уравненйе дасиф хх— (9—1) 
&—р--г › ошкуда получатся два корня ,› 
прошче же два изЬ другаго ‚ которос 
есть хх—-(а-Н:в)х=рр—’. Чтобы се 
правило изфяснишь примБромЪ, пю пусть 
предложено будеш уравнене х“--1ох* 
+ з5ях—50х--24=0 › которое срав- 
нивЬ сЪ генеральною нашею формулою , 
застф а2-10 ‚ #=35, ве=- 50, 4=24, 
ызЪ коихЬ для опредблешя р слБдующее 
уравнение п реизходитЬ 8р:— 14орр-Е ор 
—1540 —0, кошорое разаБливЬ на 4 дастЬ 
28" — 3500 -- 202р- 385 =0.  ДБлилели 
М 3 


послб- 
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послБадняго члена сушь 1,5, 7, тт м пр 
эАВсь г мала, есшьли же положится р=5у 
шо выдешр 250-- 875 -- 1010—385—0, 
слБа. р— $, и когда положишь рт, пю 
выдеш 686—115 1414—385=0, слВд. 
рр— 7, другой корень; а что бы сыскать и 
трешей корень ‚ шо раздБли уравнение на 
>, и выдешЬ р:— #52 | 1о1р- :** — 0; и ког- 


да число во второмЪ членБ 5 есть сумма 
всбхЬ шрехЪ корней, первые же 2 вмрств 
ЯБлающЪ т2, чего ради шрешеи корень дол» 
женЪ быть “.. ТакимЬ образомЬ нашли мы 
веБ шри корня, но довольно бы было и од 
ного, потому что изЪ каждаго изЬ нихЬ 
четыре корня нашего биквадратнаго ура” 


внешя опредВлиться должны. 


27% 
Дабы с1е показать, по пусть спер- 
ва будеш р=5 ‚ ошкуда 9— (25-50 
35) — о, Но поелику сим 
ОбразомЬ ни чего опредблишь нельзя, 
по возми шрепие уравненйе т—рр—9=25 
—24— 1, слБд. 7—1; отсюда оба наши 
квадрашныя уравнен1я будущЬ Г) хх— 5х Е: 
1 
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П)хх=хх-6: первое дасшЬ с1и два корнях 
-НУ$, или х= 5, т. е. х= 4, или х— 1. 

Другое уравнеше дасшЬ х=5- №, 
или х—= = ‚.пю есть х==3, или х=2. 

Есшьли же положишся р—7 , пю 6бу- 

— 2 2% ——70+ 
дет 9=У (25-5 14-35) —=2 иг 5—0 
—--5 ; опкуда произходатЬ си два ква- 
драныя уравненм: Гях= 712; И) 
хх— 3%-2 , изЬ коихЬ первое даешЬ кор- 
ГЕ 

ни х—7-Р У: ; слБд: ==, Шо вещь 
х— 4. или х—3, аругое даст корни х=+ 
НУ: , слБд. х—=3= и, ХЕ 2, ИЛИ ЛЕЙ, 


з 
кои суть ШБ же самые 4 корня каке 
прежде найдены были ‚› и самыс пБ же 
найдушся и изЬ трешей величины р=-; 
ибо пюгда будет 9—7 (25--11-35)—1 и 
—=*2--—: ; ошкуда ава квадрашныя 
уравнения 

Рал—бх- 1, или дх—6х-8; Ц) хх 
=4х—3: изЬ перваго получишся Х=—3 
На , слЬ4. х=4 ‚ Их; изЬ дру- 
гаго х=2 -- Ух , пю есть х=3 и Х-1, 
кошюрые сушь Ш же 4 корня. 


МЗ =. 
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773- 

Пусть дано будешЬ еще се уравне» 
Не х“—16 х-2 —о , вЬ кошоромр а—0, 
Ро ‚ с=—6 ‚, 4=—1>2 ‚, по чему ку 
бичное наше уравненс будешЪ 8р:-8ф 
-е—0; или 8р*--96р-256—0 , то есшь 
р’ 12р-3=—© ‚ которое уравнеые еще 
просшяе з4Блаешся положивь р—2!; 
ибо пюгда будешЬ 8#*-247—3220, ИЛИ 
#=--3:-4—0. ДБлишели послБдняго чле- 
на Суть 1, 2, 4, изЬ коихЬ += х есть один 
корень, ошкуда р—2 и9—У4—2, г“ =4» 
чего ради оба квадрашныя уравненя бу- 
душЬ хх=2х--2 ихх—-2х-6; слЬд. корня 
х—&-НУз, их У-5. 


774- 

Для болышаго изЬясненя предло- 
женнаго рЬшентя повторимЬ оное снова 
вр слБдующемЬ примБББ. 

Пусть будешЪ данное ‘уравнение х 
—бл"-Нт2лх-42л--4-—0 , кошорое д0^” 
жно содержаться БЬ формулВ (хх-3х-НР} 
—(9х--').—о , гдБ вЬ первой часши ПО“ 
ложено —3х для шого, чшо — 3 ©с8 

поле: 
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половина числа во второмЪ членБ урав- 
нен!я —6, и разрЬшивЬ спо формулу вы- 
дешЬ х*-67-Н(2р--9-494) хк-—(бр-Е 247) 
а--рб—т=о. Сю формулу сравнивая 
<Ь дланнымЬ уравненемЬ получатся 1) 
2р--9-94=12 ‚, И)бр-- 24—12 ; Ш) 
рр-т"=4 : изЪ перваго будешЬ 44 = 2р-3; 
изЬ другаго 24г—12—бр ‚ или 47—6-3р; 
изЪ шрешьяго 77=рр-4. Помножь пе. 
перь тт м 44 между собою , получишся 447р 
=2р'-3фр-—8р-Нтг2 , и естьли возмешся 
квадрашЬ 47, шо есть 9477= 36—36р-Норр, 
пю получится уравнене 21—зрр—8р 
-Е-12 — 9рр-з6бр-+ 36, или 2р’—12рр-Н28р 
—24—0, или раздБливЬ на 2 р’- брр-+14р 
-12—О › коего корень Р- 2, ошкуда 94 
=ги 9=1, 47—7—0 , и шакЬ уравнеше 
наше будеш (хх-зх--2)—хх , откуда 
квадрашной корень хх-зх--2=-Е 4. 
Ежели мБсшо имбешЬ верхней знакЬ, пю 
выдешЬр хх—4х-2, естьли же нижней , 
по хх —2х—2, откуда 4. корня найдущ- 
ся х—2-НУ2, хат. 

М4 ГААВА 
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ча ЧР 4» 4 Ч 4 р чл ча чл чл чл чл 
Глав. ХУ. 


О новом рЬшеви биквадратпныхь 
уравнений. 


| 775. 

Иакь по прежнему правилу ПомбелмЯя 
биквадратныя уравненла р8шанкя помо- 
щую кубичныхЬ ‚ такЬ самое може учи- 
нить можно по найденному послБ ного 
срелству ‚ которое ош прежняго со- 
всБмр различествуешф , и заслуживаешЬ 
особливое изряснене. 


776. 


Положи будто бы корень биквад- 
рашнаго чравнен:я имблЬ слю формулу 
> Ур--Уа-НУ»л , гдБ буквы р, 9 и?’ 
означающЪ три корня, такого кубична- 
го уравненя какЪ 2—5 2-29» 
пакЬ что р--9-+7— ра ри447=8 1 
Мг —Р ‚ сте положивёЬ возми квадраш 
означенной формулы х—Ур- Уд-Н И!» 
колюрой будеш хх =р-на-ь пез 

=- 


рр 
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-Н2Ург-Н2Удг , понеже р-На-н 
=) ЗО будеш хх -Г—= 2Урм-н 2ТУрг 
—=2Уриь ; возми еще квадрашЬ сего 
уравнев!я ‚ которой будешЬ д1*-2хх] 
—-) = 4+ 4рг-- 4497-Е 8Урраг-- 8Ура4г 
-Н8Ираги, и когда 49-Е 4р"-Е 447—4Е › 
то перенеся его на другую сторону бу- 
детЪ д“— 2хау-- 646 — 8Ур4".(Ур -- Ул 
-НУ”) и когда Ур--У-- иг х а 
р4"—Р ‚ такЬ что Умг=УР ‚ по симЬ 
образомЬ получим мы се биквадрашное 
уравнене д“-2/хи-8хУР-- Де о , 
коего корень дБиствительно будетЬ х-Рр 
—НУ4-- Их ‚ гаБр,9иг суть шри 
корня прежыяго кубичнаго уравненя. 


№7. 
Выведенное такимЬ образом би- 
квадратное уравнен1е ‚ можеш взято 


быть за генеральное ‚ хошя вЬ немЬ х 
и не находится; ибо каждое полное ура- 
внене можно превратить всегда вЪ ша- 
кос, вЬ кошоромЬ втораго члена не на- 

М5 ходится , 
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ходишся ‚ какЬ мы послБ сего покажемЬ, 
И такЪ пусть дано будеш се биквадрат- 
ное уравнене “—ахх-Рх-фс=о , коего 
найши должно корень , сравнивая его сЬ 
найденною формулою ; а что бы сы- 
скашь буквы {, &, В, шо требуется чиобЬ 
было Г) 27=а , ш.е. /=*“; П) 87-6 
п.с. УР иё-№; Ш) Д-4=-5, 
или “—42——Ф6, или ;ва--с=4е ,‚ пе 
чему 5=—ваа-Н с. 
778. 

Когда изЪ предложеннаго уравненЯ 
ж—фахх-рх—с—-о найдушся буквы Р э =,В 3 
такЪЬ что Г=:а , #— ваа-не, ий 
— 2, или Ур, по опитпуда зАБлай 
уравнене 2-з-Н23-Р=о ‚, косго 3 
корня по ‘выше показанному правилу 1 
ходить должно ‚, и кои булушЬ Т)5=Р? 
1)==4 ; П})==" ‚ изЪ коихЬ пошомЬ, 
естьли они найдены будупЪ , корень на- 
шего биквадратнаго уравненя выдешЬ 
&=УР-НТа-НУ»+. 


719 
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Хошя и кажется , что такимЬ об- 
разомЬ нашелся один шолько корень 
нашего уравненя ‚› но поелику каждой 
квадрашной корень , какЬ положитель- 
ной , такЬ и отрицательной знакЬ при 
себЪ имбть можеш , по чему Формула 
с1я содержит веБ 4 корня. 


Естьли бы ВР рЬшен всБ перемВны 
знаковЬ допущены были ‚ то бы вьцпли 
8 величин для х ‚ изЬ коихЬ однако 
только 4 м6ешо имЁть могутЬ. При 
семЬ примБчать надлежишЬ › что произ- 
веденю изЬ шрехЬ членовЬ ‚ т.е. Урдг 
должно быть равно Уё =: ; ошкуда еже- 
ли {р будеш положительное число ‚ пю 
и произведене 3 хХЬ часшей положитель- 
ное ‚ вЬ которомЬ случаБ шолько 4. ие- 
ремБны быть могушф: ; 


р х=Ур--Уа-нУг; Ш х=Ур-У4 
—Уг у Шх=-Ур--У4-Ук ; 1У)х=-Ур 


= 74-Н Ул ; естьли же 42 будешЬ число 
ошриз 
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отрицательное ‚ пю 4 величины для 4 
будутЪ слВдующие : 

Юх—Ур--т4—Уи; П) х=Ур-Уа-нУ!; 
И=— Ир-НУ4-Н Ук; 1У)х—=-Ур-—У4-У!. 
По сему примбчаншо вЬ каждомЬ случаБ 
могушф опредБлены бышь всБ 4 корня, 
какЬ изЬ слБдующихЬ примБровЬ видно. 


-8о. 


Пусть дано будеш биквадратиное 
урзвненте ‚ вЪ которомЬ втораго члена 
не находится х—26хх-Р бох-36=0} 
сравнивЬ сего <Ь прежнею формулою 67“ 
дешЪ а—25 ‚6—-—60 ис—36 ‚, овку- 
да получишся /—2° , р — 9 9—7} 
и Р—* ‚ слВд. кубичное уравнене 67“ 
деть 27 Нда 8-20 ; а чо бы 
изключить отсюда дроби, шо положи 
х— м будешЬ а ро воз. О 
которое умноживЪ на 64 выдешр ш-50 
—-769и- 3600 —0 ‚изЬ кошораго шри Кор 
ня найши должно , ком веб суть пол0“ 
жительные ; одинр изЬ нихЬ и—9 , & 

что 
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что бы сыскать другйе два, то раздФли 
уравнене на и#—9, и выдетЪ с1е новое 
ии— ци 40020, или ии 4ти— 420, от- 
куда найдется и —= 41. + У (9! — 19°) — +9, 
слВд. искомые 3 корня будут итал 
и— 16, и—25. ‚, откуда получимЬ мы : 
Юз=$; П)==4 ; Ш&=8 , и сш суть 
корни буквЬ р ‚ Ч иг, шак чаю р=°, 
9—4 , г“ ; и Ури" = УР=—5, шо 
есть равно числу отрицательному ; 
чего ради ВЬ разсуждени знакоБЬ корней 
Ур, "4, У! должно смотрЬть на оное, 
а именно или одинЬ изЬ них или веБ 
шри будут отрицательные. Но когда 
Ур=* , У9=2 и У’=; ‚ шо 4 корня 
предложеннаго уравнентя будушЬ: 
1 

Вх: — 2+: 
Пх=-:-Н2-=3 

1) х=-: — 2-:=— 6, откуда произ- 


2 


[| 


ходяшЬ сш д множишеля уравнешя : 


(х 
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(х-т)(х-2) (х- 3) (х--6) —о, из 
коихЪ два первые дающЬ хх —зх--2, а 
два послБдше хх--зх-—18, и сш два 
произведенйя помноженныя между собою 
даюшЬ точно наше уравненге. 


8 т. 


Осталось еще показать , каким 
образомЬ биквадрашное уравнене, вр ко* 
шоромЬ второй членр есть › пре 
вратить вР другое , вЪ кошоромЬ бы его 


не было; кЪ сему служишЬ слВдующее 
правило. 


Пусть дано будешь <1е генеральное 
уравнеше у а’ Бун ву-- а=0, 
приложи кЬ у четвертую часть чис^8 
при второмЬ членБ находящагося +43 
и напиши мБешо онаго другую букву * 
юшакЬ чтобЪ у--1а—х , слБд. у—х—, 
отсюда будеш уу — хх —1ах аа; 
= -техх-- ах -ва`, и наконецЪ 


у=г 
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хх фах’ -1аахх — веха 


$ 
нау — нах — залах ва 


о — -НЬдх — „арх Нл ааЬ 
ЕЕ -Нсх — зас 
—=а=— —=4 


Е 
Е] 


х —павхх--та. ет 2 
= хх — тарх-- таар +—о 
сх — 4 


ГдБ какЬ видно вшораго члена не на- 
ходишся › шакЬ что данное правило при 
немЬ шеперь употребивь 4 корнях най- 
ша можно , изЪ коихЬ пошомЬ величины 
у сами собою означашся ‚ ибо у—х-— ха. 


732. 


Далбе четвертой степени р6шене 
алгебраических уравнен!й не просширает- 
ся › и вбБ старантя разрЬшать подоб- 
нымр образом уравнензя той м выш- 
шихЬ степеней , или привести ихЬ по 
крайней мБрБ вЬ уравненя нижнихЬ сше- 
пеней были шщешны , шакЬ чипо не воз- 

можно 
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можно ни коим образомЬ даш® тене- 
ральнаго правила находить корни выше 
шлахЬ степеней , и все что вЬ разсужае- 
нш сего ни изобрЬтено ‚ не прости- 
раешся далВе ‚ какЬ шолько до такихЬ 
уравнений ‚ гаБ рашональной корень со- 
дерашися ‚ которой чрезЪ пробу легко 
найти можно ‚ будучи изеБешно ›, чо 
оной должен быть дВлителемЬ послВд- 
няго члена, сЬ коимЬ шакже точно по- 
спупашь надлежит ‚ какЬ уже вЪ кубич- 
ныхЬ и биквадрашныхЬ уравнентяхЬ нами 
показано было. 
783. 

Не безнужно также здБсь показав 
Употпреблекйе сего правила вЬ уравнен! 
яхЬ имбющихЬ неизвлекомые корни. 


Пусть такое уравнеше будетЬ 

73° - 87-Е 14уу -Н 4у-8. Прежде всего 
надлежит здБсь выключить второй член; 
для чего кЬ числу у приложи еще четвер“ 
шую часть числа при втором член 

находящагося , ш, в. у-2=лх изу 
--2, по чему уу = ли-Рах-на: У = 
-Нблх -12х--8 - 
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и ум м8 24х-- з2л-- 16 


8 — — 84 — 48 дх — 96 —64 
Вы —Н14лх--5бл--56 
= ду Нах 


— 8 — 9 


4 й 
о а: ее: 


Се уравнене сравни СЁ генераленою 
нашею формулою ‚ найдется а--т0 ‚ В 
=4, с=-8 ; откуда заключаемЬ /—5, 
е=ч,р=#, УР; изЬ чего видно что 
произведение Ури будет положишельное, 
и по сему кубичное уравнене долано 
быть 5-52 -- 72-;=9, изЬ кошораго 
должно найши три корня р, фиг. 


78 +- 
ВЬ семЪ случаБ СЪ самаго начала у 
должно изБ уравнен:я изключить дроби; 


$ _5ии и! — 


положивЬ ==", будеш # — --9.1-;=0, 
и помноживЬ на 8, выдешЬ и’-тони---17щ 
—2—0©; г4Б всБ корни суть полохжи- 
шельные : и когда дБлишели послБдняго 


Толмо И. н члена 
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илена суть ги2, то положи сперва 
и —1т. и буешЬ 1-то --17-2=6, и 
слБд. нео ‚ асжели положишь и—2, по 
выдешф 8-до -|-- 34-2 —0; почему и=2 
есть одинЬ корень сего уравненйя; ачито 
бы найти и друге два, шо раздБли оное 
уравнеше на #-2 какЪ слВдуешЬ: 


Мы. 19 и-2 
ши 2 ии 
— зи -а9и 

— Зии-- 1би 
—и-2 


и-2 


поииивныы- 


ии 8и--Е 


И произойдет ии—Зи-Нт—о0, ий 
чи—8и—1, откуда оба остальные корня 
и—4 РУ 14; икогда &—'и, по 3 корня 
кубичнаго уравненя будушЬ: Р=— р! 


4 д—У1:5 


У 
п) === 5 Пг — тс 


785. 
Когда мы нашли р, дих, пою квВа4” 
рашные корни ихЬ будушЪ Ур=т, 74 = 
У(8--2У15). у: 
——; 


и ихь рЫШЕНИИ. от 
У’= У! $ --2 У!$); выше же сего показано 


было, что квадратной корень изЬ (а- УВ), 
положив Т(ва-р)—=с, изображается 
шакЬ У? У“— шо вЬ напемЬ при- 
мЬрБ имБя а=8 и Ур— > У:15 и р—бо, 
ошкуда с—2, получимЬ мы У(8--2Ут5) 
— 7; + Уз, и" 8 —2И15}—=У5 Уз; 
и когда Ур=г, Уд =У$ -+-Уз и У’-У$ УЗ. 
то четыре величины изображающия х бу- 
душЬ слБдующие , зная чию ихЬ произ- 
вездене должно быть положительное. 


Ти-=Ир-НУ4-РУга --У5-НУз+У5-Уз 


2 
—1-НУ$ 
П)х=Ур-Уд-Уг=и1- $ -Уз-Уз-- Уз 
Ща —"; 
Ибх=-УрнУЯ Уг—-1-РУ5-Уз У5-У3 
Е 1-НИ 


ЛУ)х =-Ур-У4--У+--1 -У5$-Уз-НУ5-Уз 
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Понеже вЪ квадратномЬ уравнений 
было у=х--2, то 4 ко, ня снаго бу- 
дУШЬ : 1) у=3-Н У; И)у-3- 15; 
Пу=т-НтЗ; [У)у-т-—И$. 


ЗО чб «0 < «0 р А р че бо р чл 4 


Г..4В.4 ХУ. 
О разрёшенм уравненай чрезЬ приближен. 


756. 

Ежели уравненте не имБештЪ  раптональ- 
ныхЬ корней ‚ не смотря на пою молно 
ли ихЬ будетЬ изЪяви‹ль коренными зна- 
ками ‚ или нёЪ , какЪ вЪ вьнишихЪ ура- 
внентяхЬ дБлаешся ‚ пю долано дОВОАЬБ- 
ствоваться изобрёшенемЬ величины чрез 
приближене, такЪ чшо кф точному зна- 
меновантю оныя всегда ближе подходишв 
можно ‚, шо есть, до тбхЬ порЬ , пока 
погрЫиность за ничто почесшься м0- 
жешВ. На сей конецЪ различныя изобрВ- 
шены средства ‚ изЪ коихЪ знашнрииия 
мы зАБсь изЬяснигть намБрены, 


>87. 
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787. 

Первой способЪ состоитф вЪ томЪ, 
КОГла телишна одного корня довольно 
уже близко кь шочности подходишф , какЬ 
назр ежели извВстно будеш, что оной 
больше 4, ам ныне $, шо тогда кла- 
дешся величина ссго корня =4-р, тАБ 
р аБйсшьвийк льно означаешЬ 4] обь, когда 
же р будешЬ дробь моныше 1, по ква- 
рапЬ ея рр должень буипь гораздо мень- 
ие, а кубЬ р’и слБдуюция степени бу- 
душ уже шкЪ малы › что ихЬ изЬ вы- 
кладки опустить мовно , потому 
что заБсь ищешся не самая величина р, 
но шолько ближайшая ей, И шакЪ когда 
дгоби р ближайшая величина опредБлена 
будешь , шо изЬ того уже корень 4 --р 
гораадо шочняе сыщется. СимЬ образомЬ 
опредБлить можно корень еще шочняе › 
унотребляя предписанное дБистве до 
пфхЬ ворр ‚ пока кЬ правАБ подойдешь 
шакр блиско ‚ какЬ пожелаешь, 


н; 788. 


214 ОбЪ АЛГЕбрАИЧ. УРрАВНЕНЯХЪ 
788. 


Сле празило изряснимЬ мы самымЬ лег- 
кимЬ примРромЬ ‚ и станемЬ искать 
чрезЬ приближенте корень уравненйя хл=29. 


ЗАБсь видно , чо х больше 4хЬ, 

а меньше 5ши и для шого положивЬ Х=4 
-Нр , будешЬ хх—аб-зр-Нрры—2о; н® 
поелику [р очень мало, шо выпусти его 
изЬ уравнен!я, чтобЪ получить 16 -|-8Р 
—20 , или 8—4, опкуда будешЬ РЯ 
их—4;, копюрой уже кЪ правдБ гора- 
до ближе подходишЬ ; посемЪ положи 
еще х—4.-Нр, шо видно, что р должна 
быть дробь гораздо меныше прежней ‚ й 
слБд. фр <Р большим правомЬ опущене 
бьгь мозешЬ; почему хх — 20: 9р=20» 
или ур——:, и р— —*, слЬд. х—4:-я 
— 4. Естъли бы понадобилось подойши 
КЬ пратдБ еще ближе, шо положи х=45 
-Нр › и будейЪ хх 20, 8#р— 20 
и 8#р=- и»; умноживЬ на 36 выдетВ 
322р— ив 38) Р-н —-ниь, слБА. 
— 4 п — 4:78. (Се число кЬ шоз- 
ному корню уже шакЬ блиско подходит» 
9 
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мто погрЫшность за ничто почесться 
можетф. 
750. 

Дабы с1е показать вообще, то пусть 
предложено будешь уравнене хх =а , в 
изЕЬсшно бы было ‚, что х болыше неже- 
лип, а меныше нежели п-т ; тогда 
положи х-=п--р, такЬ, что р дробь 
означаетЪ , м слБд. }ф какЪ очень малая 
дробь изЪ уравненя отметается ; чего 
ради получится хх— ии --2пр=а , сл. 
2нр=а-т ир=”" ; пошму хыв 
= “— — 1+4, и ежели п КЬ правдБ уже 


Я р 
блиско подходило ? по новая величина 


тт будет еще ближе кБ оной, лю 


найденную величину положи опять, мБ- 
сто д, и подойдешь кЬ правдБ еще бли. 
же, и когда со положить еще разЬ 
мБсто п, то подойдешь уже несравненно 
ближе кЬ правдБ. СимЬ образомЬ дБйет- 
ме с1е продолжать можно до оёхЬ порЬ, 
какф пожелаешь. Пусшь будеш наприм. 
я—2, мли ищешся квадратной корень 


изь с : естьли уже найдена довольно 
НА блиско 
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блиско к шочному корню подходящая 


величина , Копюрая положена й, ню т 


даст еще шочнЁйшую величину. 
И шакЪ пусть будетЪ. Г)и=т, шо будетЬл= 
Пи: фл 
При ---2=& 


С1я послЬдняя величина такЪ блиско 
$32929 


кКЬ У2 подходишЬ , что квадратЬ СЯ 1вбув 
шолько дробыю т больще 2 хЬ. 


70. 

Подобным$  образомр поступать 
надлежит ежели дано будетЬ кубичное, 
или еще выцииес уравнене. 


Пусшь дано будеш < кубичное 
урлвнене ха ‚ ила ищется уд, и 
пусть оной будетЬ почши 7, по положи 
х—п--р ‚ опустивЬ фр и вышшую сб” 
пень будет = ира, слВдовь 

а—т 


Заир—а—п, и р- 

2 а зит # 

———; и ежели п уже близко КЬ Ув 
под* 


‚ почему Х- 


Зпя 
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полходишр , по @я формула будешЪ кЪ 
оному сше блиле ‚ а пололивЬ спо но- 
вую величину мБсто п, буешо ьЬ 
праваБ подходить несравненно ближе, 
и сте дйсшие продолжать можно по жс- 

ланио. 
Пусть будетф напр. х*'— 2, или ‘ище- 

Е 


ся У2 ‚, кКЬ коему число й уже близ- 


3+ 


ко подходитЬ , то формула зы ый. 
р — уе 
. рму эк— © 


дешр кЪЬ нему еще ближе , 


положив Пи—= будешЪ х—$ 
Пи={ — — -*>ЕЯ 
162130396 
Пи -- маем 
128634294. 


от. 


Сей способЪ находить корни чрсзЪ 
приближение ‚ можно употребляп’ь сЬ ра- 
внымЬ успБхомЬ во всБхЬ уравненяхЬ, 
На сей конецЪ пусть дано будешЬ генс- 
ральное кубичное уравнен!е х-- ахх- бх 
«рс=о › вЬ кошоромЬ п уже близко кЬ 

$ корню 
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корню его подходипф ; ноложи х=п-р, 
и когда р должна быть дробь ‚ шо фри 
протчёя вьипийя сшепени онаго изЪ ура- 
внен!я выпусшивЪЬ получатся хх=ип—21р 
и 4°2-зпир ‚ откуда произхолитЬ се 
уравнеше #:- зтр -- ап — зап -5 т 
р-н Е— о, или пе атт--ри--Е— 3 
-+ 2апр-- бр (зии--зав-НВ)р , слВдов 
т-натв--т-Ня 
запомни 

получимЬ слЬдующее точнВйшее знамено- 
71— ап—бп-с __ ат --ат-в. 

Зи + 2ап + зии-+ 24 # 
и естьли с1я новая величина положишся 
опять м6сто п, то полу‘ится величи- 


на › которая кр праваБ еще блиде под- 
ходишь. 


‚ и шакЬ мБето х 


— 


ван: дл и— 


792. 

Пусть будетЪ напр. х'-|- эхх 3% 

—50=0 , г4Б а—2 „р=з и с—-— 59, 

слБл. когда й уле близко кЬ корню под- 

ходить ‚ пю еще ближайшая величина 

бужщь х— 2т + 28 -- 50 
Зи 4а-з 


‚ но знамено- 


ван 
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ванНйе х—3 уже довольно близко КЬ на- 
стоящему корню подходитф , шого ра- 
ци положи #—3 , и получится х=и , 
и ссшьли бы сйо дробь положишь еще 
вмБешо # , шо нашлася бы другая вели- 
нина , КЬ шочному корню гораздо ближе 
подходящая. 


‚33. 


Аля вышшихр степеней присовоку- 
плимЬ зАБсь сей шолько примБрь 2 бх 
то, или х°—бх-го-о, гдБ какЪ видно т 
мала ‚ а 2 велико. Пусть будешЬ х—и, 
ближайшей величинБ кЬ искомому корню, 
м положи ХЫЙ-Нр, шо будешЬ д’— п 
-Н ур, и слБд. п’ 5тр=би--бр-то, 
или 57р— бр бп -- 10 — п, опкуда 

5 5 
— Сы ; почему = В 
5" —б 51*— 6 


эта 


ъ 


положи шеперь и= т , то будешЬ д=-* 
—-14 ‚ которая величина КЬ рВшению 
даннаго вопроса совсбмЬ не годится, с1е 
произходит по шюй причинБ ‚ что бли- 
жайшая величина корню #, была взята 

очень 
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очень мала ; чего ради пололи Ц=2 и 
будетр х=" —°® , копюрая дробь кЬ 
прав{Б уле гораздо ближе подходитЬ , и 
ссшьли бы кто похошБлВ трудР на себя 
принять ‚ положишь дробь %° мбспю Й › 
то сыскалась бы величина кЪ шочному 


корню х уже несравненно близка. 


19% 


Се обыкновенное средство нахо“ 
дить корни уравненёя чрезЬ приближен, 
во всБхЬ случаяхЬ <Ь пользою учошреб- 
ляшь можно. 


Но сверьхЬ сего намВреня мы здбсь 
показать еще другое средство ‚ которое 
для легкости своей вЬ вычислений 40- 
сполно примБчаня. Ссноване онаго ©0- 
стоит вЬ шомр, чпю для каждаго Ура- 
внентя надлежит сы_кать рядЬ чисел 
какКр: а, б,с, аи пр. которые бы бы“ 
ли пакоГо состоян1я , чаю ежели каж 
дой член раздБлишся на послБдующей } 
ВЬ часшномЬ бы выходила величина кор“ 

ня 
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ня пЬмЬ аккурашн е ‚ чБмЬ далБе сей 
рядЬ чиселЬ продолжать будешь. 


ПсложимЬ ‚ что вЬ семЬ ряду чи- 
селЬ дошли мы уже до членовЪ: р, 4, Г, 5, $ 
а : к 

и пр. пою ы должно дать корень Х уже до 


вольно аккуратенЪ, или р должно быть 
г 


почти равно Хх, Шакже и 1-&, опжуда 

мы чрезЬ умножене получаемЬ ".— хх 
р у у у х ) 

и когда еще 5 = х, пю шакожде будешЪ > 

- ^-$ а + 

—л* ‚ пошомЬ еще = х арт и 


шакЬ далБе. 
799. 


Для изфясненя сего НначнемЬ сЪ 
квахрашнаго уравнен!я хх— х-р-1. Ко- 
гла В вышепомянутомЬ ряду нахо- 
дятся члены р, 4, губу и пр. по 
1=х 5 ЕЕ хх , и опсюда по- 
лучаемЬ мы уравнеые ЕФ-Н в или 9 +р 
— ‚ Шакже будетЪ /—7-Н9 м: —/+г, 
ошкуда мы познаемЬ , что каждый членЬ 
вр наи'емЬ ряду есть сумма двухЬ предЬ- 
идущихЬ, почему помянушой рядЪ чиселЬ 

можно 
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можно продолжать тпакЪ далеко, как похо- 
чешся, ежели шолько два первые члена из- 
вБсшны будушЪ , которые можно брашь 
по изволентю. Чего ради положивЬ ихЬ 
о, г, получится рядЪ чиселЬ 


о, 1, т,2,3 5,8, 13,21, 34, 55, 89, 144, 
и шакЬ далБе. ВЬ семЪ` ряду каждой из 
отдаленных членовр  раздВленный на 
свой предБидущей ‚ величину х пмЬ 
точнБе опредляетф , чБмЬ далТе рядЬ 
продолжен будешр. Сначала ошибка + 
хотя и очень велика будет; однако она 
имЬ менше становится ‚ чБмЬ далБе 
рядЪЬ продолжаешся. Сфа чае ош часу 
кЬ правдБ приближаюцияся величины 47 


х идушЪ. вЬ слБдующемЬ порядкБ 


2. = . 24 о 5$ 
Хотя в уно 9 
ВО о 19 ” 

$$ 9 & ипр 

изЬ коихЪ напр. х= даешЬ *®—и-Н" 


—_ 442 


— во Ш погрЬшность соспоишЪ только 
изЬ дроби 5, а слВлуюцля дроби к 
правдБ еще ближе подходяшЬ. 


796 
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Разсмошримр шеперь такожде и се 
уравнене дх—2х-н 1. Понеже завсегда, 
= и АХ ‚ шо получимЬ мы 8—2 
= ь, илиг— 29--р. Отсюда знаемЪ мы, 
чию каждой член два раза взятой вмБ- 
сшб ©Ь своимЬ предБидущимЬ даешЪ слБ- 
дующей членЬ; чего рад начавЬ опящь СЪ 
о ‚1, получимЬ слБдующей рядЪ: 


©, 1, 2, 5, 12, 29, 70, 169,408 и пр, 
и искомая величина х слБдующими дробями 
часЪ ошЪ часу аккурашнЁе  опредБлится 
Ха зву зи м Пр. 
кои кр точной величин х— 1-- У2 всегда 
приближающся ‚ а отнявЬ т, слБлдуюция 
дроби величину У2 даюшЪ часЪ отЬ часу ^ 
почнбе 9 нь бу: о, 1 ипроич. 
изЪ коихЬ квадратЬ 9 — 3555, ШолькО +55 
болыше нежели 2. 

797. 

ВЬ уравнёнтяхЪ вышиихЬ степеней, 
сей способ равным образомЪ упошоеб- 
лять можно , шакр ежели бы дано было 
с1е кубичное уравненю : 


же 
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э 
ри ее ‚ получится 5— ‚®ы 
-+р ; опкуда видно , какЬ изЬ шрехЬ 
членов ру диг слБлующей находить 
должно , вЬ которомь случаБ начальный 
числа опять взяпь модно по изволентю ,› 
почему будет у наср сей рядЬ : 

о, ©, 1, 1,3 6,13, 28, бо, 120 и пб 
откуда за сАБдуюние дроби ьсегла акку- 
рашнБе величину х опредБляющЬ ; 


о но 9 з 6 13 28 во 129 
Г о + 


и пр. первыя иЗЪ сих дробей ужасно 
р отф точнаго корня ‚ но х2Я 

+ даетЬ вЬ уравнения #275 — 2234-59-12 
разность = 


343° 


в. по положивЬ х=-4% 


758. 

ЗаЪсь надлежишЬ примВчать . что 
не во всякомЬ уравнены сей ‹пособ 
уготреблять можно ‚ особливо гдЬ вто- 
раго члена не находится, тамЬ ево УупО- 
шребишь не лЕзя; ибо пусть будешЬ напр. 
хх 2 , и пололи = ‚и хх=5 ‚ шо 
произойдегЪ 7. —2, или #= ор, то есть, 

— 99 - 2р ‚ ошкуда произойдешЬ сей 
рядЬ чиселЁ: з, 
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90,2, 4, 4, 8, Ву 16, 16, 3>, 62 и пр. 
изЬ коего ни чего заключить не можно; 
ибо каждой послБдующей членЬ раздБленЪ 
будучи на свой предБидущей даешЬ а—т 
или х--$. Но аю неспособность от- 
вратить можно положив х—у—т ; ибо 
тогда получится 977-2у--т—2 или уу 


аут , м ежели здбсь положитсяу=Р 


и ур, п выдешЬ выше сего найден- 


ное п риближение, 


799. 


СимЬ же образомЬ поступать надле- 
жипЪ и <Ь уравненемЬ 1—2 , изЪ ко- 
сго хошя такого ряда чиселЬ , копюрой 
бы опредблялЬ намЬ величину х найти 
и не можно ; однакожЬ положивЬ х—у 
— 1, выдетЪ уравнение у" — зуу 3 у—1—2 
или 7’ = 31у— 37-5 3, ВЬ которомЬ естли 
положишся 7 , 72; › 7} » ПЮ вы- 
деть г— 3'—39--3р ; ошкуда видно , 
какЬ изЬ трехЪ членовЬ слБдующей опре- 
дБлять должно. Первые 3 члена взявЬ 


по изволенйю напр. ©, ©, 1, получится 
Томь П. [@) о 


2 
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о, о, т, 3, 6, т2, 27, 63, 144, 324 ипрь 
изЬ коего два послЬдейе члена даюшЬ 
— 1 и х= , копюрая дробь кЪ кубич- 
ному корню изЬ 2 хЬ довольно ближо 
—_ 128 


подходишр ; ибо кубь $ — Е, -а 2= 


64° 


Зоб. 


При семЪ способВ еще примбчать 
надлежит, что когда уравнение имБешЬ 
ращональные корни, и начало ряда воз- 
мештся так чтобр опипуда вышли ст кор- 
ни ‚ шо каждой зленЪ онаго раздБленЬ 
будучи на свой предЬидущей , дасшЬ 
пошЪ же шочно корень. 


Что бы с1е показать ‚ шо пусть 42 
но будешЬ уравнеше хх—х-Н2 , коего 
одинЪ корень х=2, и для сосшавленя 
Ряда чиселЬ изЪЬ даннаго уравнения дана 
булешЬ формула 7=9+ 2р, и ежели начало 
его положишся т, 2, по получится рядЬ 
т, 2, 4, 8, 16, 32, 64 ипр. которой еств 
прогресе1я геометрическая имБющая зна- 
менашеля 2. 


"Тоже 
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Тоже самое явсшвует  изЪ кубична- 
го уравнентя = лх--3х--9 , котора- 
го одинЬ корень х=3 › и ежели начало 
ряда положишся т, 3, 9 › ШО изЬ фор- 
мулы у=--34-+ 9р найдется РядЬ 1,3,9, 
2, 81, 243, 729 ипр. которой будетЬ 
опять прогреёся геометрическая имбю- 
щая знаменателя 3. 

Зо 

_ Ващьли жё ряда начало сЪ сим кор- 
НемьЬ не сходно будет ‚ то опипуда не 
слБдуешЬ ‚ что чрез то всегда ближе 
ХЬ нему подходить можно ; ибо сжели 
уравнене имВешф больше одного корня, 
шо рядЪ приближаешся всегда кЬ болыше- 
му изЪ оныхЬ ‚, а меншаго иначе полу- 
лишь не ЛЬЗя, какЬ шолько когда начало 
ряда точно по оному разположится. Се 
примБромЬ лушче изЪяснить можно, 


Когла дано будетф уравневе хх 4х 
2}, в космЪ ава корня суть х—1 и 
х-—3,а формула аля ряда чиселЬ 7=44 
—3р ‚ шо положи начало ряда т, 1, пю 

9 есть, 
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ссшь, для меншаго корня, и будетЬ весь 
рядб т, 1, т, 1, 11, т, т, 1, мир. ко- 
гда же начало ряда пололишся т, 3, БЬ 
кошоромЬ бодышей корень содержится , 
по весь рялЬ будетЬ : 


т, 3, 9, 27, 81, 243, 729 и пр. ВР кото- 
ромЬ всБ члены корень 3 шочно опредБ- 
ляюшЪ. 

Еетшьли же начало ряда возмешся Ао из- 
воленю , шакЬ что вЬ иемЬ менией ко- 
рень не шочно содержится ‚ шо рядЬ 
приближается всегда к большему корню 3, 
какЬ изЬ слБдующихЬ рядоёЪ видно: 


Начало о,1, 4, 13, 40, кат, 364. и пр. 


7-65, $, 14, 41, 122, 365 ипр. 
— - - 53» 6,15, 42, 123, 366, 1595 
и пр. 
- - -2,1-2;11,-38,-118-362,-1одт , 
—3278 и пр. 
ГБ послБдуюшше члены раздБлены 
будучи на предфидуще всегда произво- 
дятЪ частыя , ближайция большему кор“ 

НЮ ‚а менщему никогда. 

802. 
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8 ов. 
Сей способЪ можно употреблять 
и при такихЬ уравнентяхЬ ‚ копшюрыя 
безконечно продолжаюгся. ВЬ примБрЬ 
служить можеш се уравнене ‹ 


со со—! ©9—2 Фо— ©О-$ 

х 2х 4х 4х - -ипр. 
для котораго рядЬ чиселЬ должен быть 
такого состояня ‚ чтобЬ каждой ВЬ 
немр член равенр былЬ сумм всБхЬ 
предБидущихЬ, откуда произойдет рядЬ 
$, т,2, Д, 8, 16, 32, 64, 128, ипр. изЬ чего 
видно , чпю самой большой корень сего 
уравненйя будетф пючно х=2, чо 
также показано бышь можешр м симЬ 
образомЬ ; раздБли данное уравнеще на 
© 


х , и получится 
ха -раз-- в м прошч., что произво» 
дашЪ геометрическую прогресстю »› коей 
сумма —„“ ‚ так чшо 1=—,:-,; будуча 


умножено нах— азешЬь х—1—1 иа—2, 


© $°3. 
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$03. 

СверьхЪЬ сихЬ авухЬ способовЬ на- 
ходить корни уравненйя чрезЪ приближе- 
не ‚ есть еще и друге ‚ но которые 
по болыной часпил или прастранны ‚ или 
не генеральны. ПредЬ всБми шакими спо- 
собами заслуживаешф преимущество © 
начала изЪясненной , какЬ шакой , кото- 
рой во всБхЬ уравненгяхЬ <Ъ желаемымЬ 
усйбхомЬ употребленф бышь можешь ; 
другой же напропивЬ того требуешЬ 
иногда вЬ уравнени нБкошорое прууго- 
товлеше, безЪ котораго и употребить 
<го нельзя , как уже мы вЬ предложен- 
ныхЬ заБсь примБрахЪ показали. 


Конець четвертой части 06 алгебраиче- 
ских уравнешяхь и ихЪ решен. 


ЧАСТЬ 


жж +9 ЖЖ 9% 
О р А ы 
Ж3 Ж+* +г* жз* 


О О А УК 


ЧАСТЬ ПЯТАЯ 


о неопредЪленной аналиптикБ. 


Г Ва 1 


О разрЬшенм закихЪ уравненйй ‚ вр кото- 
рыхь болыше нежели одно немзебстное 
число находишса. 


854. 
И* прежняга явствуешЪ ‚ какимЬ 


образом одна нсизеБсмное число 

изЬ одного уравненёя , ава неизьбет- 
ныя изЪ двухЬ, при изЬ трехЪ, четыре изЬ 
четырехЪ м так далБе опредБлишь мо- 
жно; такЪ чию завсегда пребуешся столько 
уравненйй , сколько неизвБещныхЬ чиселЬ 
о 4 опре- 
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опредБлить должно ‚, и тогда самой во- 
проеф будеш опредБленнымЬ. 

Есшьли же изЬ вопроса меньше вы- 
детф уравненйй, нежели сколько неизеБст- 
ныхЬ чиселЬ, шо будушф нБкопюрыя изЬ 
нихЬ неопредБленными и оставляюшся на 
наше произволене; почему таке вопросы 
неолредбленными называющся, и сосша- 
вллю'Ь особливую аналишики часть, ко- 
тпорая #е0л, ‚ред.ленною „4налитикою обык- 
новенно именуешся, 


805. 

Понеже вЬ сих случаяхЬ одно или 
больше н-извбспиныхЪ чиселЬ по изволеню 
брашь мох.но , шо имБюшЪ здЬсь место 
мномя рЬшения. 

Но обыкновенно присовокупляется 
ЗАБсь еще сей договорЬ , чшобЪ искомыя 
числа были цБлыя , да притомЬ и воло- 
жишельныя или по крайней мЬрЬ равто- 
нальныя › чрезЬ что число веБхЬ возмо» 
жныхЬ рошен!й чрезмБрно ограничивает 
ся , шакЬ что нБкоторыя не многя хХО- 
;пя часшо же и безконечно мног1я; но кой 

не 


поролона 
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не столь легко видБть можно ‚ имбющЬ 
мБешо ‚ а иногда и совсБмЬ ни одного 
не возможно; почему С1я аналитики часпть 
совсБмЬ особливые премы требует и 
нс мало служишЬ кЬ изошренио разума 
начинающихЬ и большее имЬ проворешво 
ВЬ исчисления приносить. 


Зоб. 


НачнемЪ <Ъ самаго легкаго вопроса 
и будемЬ искать два числа ‚ коих бы 
сумма равна была то; при чемЬ разумБет- 
ся ‚ что сш числа цБлыя и положишель- 
ныя быть должны. 


Пусть оныя числа будут х иу , 
пакЬ что х-Ну=то ‚ опжкуда найдется 
х—ю-у, ишак у иначе опредБлить не 
льзя ‚ какр шолько чию оно цБлое и по- 
ложишельное число быть должно ‚, и по 
сему молно бы было взять вмБешо у всБ 
цБлыя числа, ошЪ 1 безконечно мномя ; 
но понеже х какже положишельнымЬ 
быть должен ‚, шо у болыше то взять 
не льзя , пощому чию иначе былЬ бы х 

о 5 ошри- 
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отрицатшельнымЪ, и когда о шакже не дол- 
женЬ входить в выкладку , шо самой 
большой у будеш 9, ибо вЬ пропшивномЬ 
случаБ былЬ бы х=о ; почему слВдую- 
ия только р6шен1я мВеша имБюш. 


Когда =. Я +, о 
шо х=9,8,7,6,5,4, 3,2, &; 
но изЬ сихЪ © рВиенёй послВдыя 4 сВ 
первыми 4мя одинаковы ‚, и для того 
всЬхЬ навсе 5 шюолько разныхЬ рЁшенй, 


Естьли же бы потребны были 3 числа, 
коихЪ бы сумма была то, шо надлежало 
бы шолько одно изЬ найденныхЬ здЬБсь 
чиселЬ раздБлить еще на двБ часши`, 
откуда вышло бы большее число рВшенйй, 


Зо7. 
Понеже вЬ семЬ никакой нВшЬ трул- 
ности , то приступимЬ шеперь кЬ ныб- 
сколько трудноватымЬ вопросамЬ. 


Волросё. РаздБлить 2$ на дёБ часши, 
изЬ которыхЬ бы одна на 2, а другая на 3 
могла раздБлиться ? 

Пусть 
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Пусть будет одна часть ох, а 
другая зу, по 2х--37=25 , слБлова- 
тельно 2х—25—37, разаБливЬ наз по- 
лучишся х—"-, ошкуда усматриваемЪ 
мы вопервыхВ, что 37 должны быть мевь- 
ше 25 щи и по сему у не можеш бышь 
больше 8ми ; изключивЬ иБлыя числа 
сколько возможно, будешЬ хе, 
или Х=12—у---*—2; ишак 1-у, или у-т 
на 2 дБлиться должны , чего ради поло- 
жи у—1=—=24 ‚ шо у=оз--а будешЬ 
Х—12—25-1-5-11-34, а понеже у не 
болБе 8ми бышь долженЬ, шо вмБсшо & 
никаких другихЪ чиселЬ взять не можно, 
какЪЬ шолько пЬ кой 25--1 не болыше 
8 ми сс-шасляютЪ, слБдовашельно < дол- 
жен быть меныше 4хЪ, и по сему 5 не 
больше 3хЬ взять можно, ошкуда см 
слБаующЬ рЬшения : 


положивЬ $ —о | — 11| 23—2| 5—3 
будешь у узи 
и Аи: 7—5 2 
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И пакЬ искомыя дЕБ части будушЬ слВ- 
дуюция: Г)22-|1-3 ; И) 16-9; ПОао+15, 
ТУ) д--2г. 
8093. 
Волробб. разаБлить тоо на 2 части, 
пакЬ что первая на7, а другая на 11 
могла раздБлиться * 


Пусть будеш первая 7х, а другая 
117, шо должно 7х--1тутоо ‚ ошку- 


тоо—тху _ 98-2 —9у—47 
> 7 


да х= № 


8 — 


вУ-— 57 и шакЬ 2-47, или ду—2 , 


должны дБлиться на 9, а когда ду—2 
на 7 могуш раздБлиться ‚ по и поло- 
вина ихр 2у-х также раздВлишся , чего 
ради положи 2у—х— 73, или 2у— 78-4: 
будещЬ х=14-—у-2%; но когда 27—72 

а 
5% 
ПоложивЬ шеперь &+=24, или 5=2и-1 
будешь у=з=-Ни. Теперь вмБсшо и мО- 
жно взять каждое ифлос число , по КО- 
шорому бы них ни у отрицательными н6 
были у 


--:—62 -а-Нт, выдешЬ у=32-- 
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были, то получится у—9 и-3, а Х=т9 
—11и. По первой формулВ чи должно 
быть больше 3 ХЬ › а по второй ‚ тли 
меныше топи, или и меныше нежели п, 
так чо ий не можешЪ бышь 2, но оно 
также ио бышь не можешЬ, шо осшаеш- 
ся одна только его величина и21 , ош- 
куда получишся х—8 и 7=4 ‚, слВдова- 
тельно обЪ искомыя часши сша будутЬ 
]я5б, а Пя 44. 
800. 

Волро&®  раздБлить 100 на дБ 
такфя части , что ежели первую раздВ- 
линь на $ › псбЪЬ осталось 2 , а когда 
друтую разаБлишь на 7, вЬ осташкЬ 
чтобЪ было 4? 


Когда от раздБленя первой части 
на 5 вЪ осташкБ должны быть 2, то по- 
ложи оную 55--2, и понеже другая часть 
раздБленная на 7 должна дать остапюокЪ 
4, то пусть она будешЬ 7у--4., и такЬ 
5х 77--б=100 ‚ или 5х=94-Чу— 90 
4-57-27, почему х—18-7-— 9, 


слБдо- 
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слБловашельно 4—2у7 › или 2у—4 , или 
половина сего у—2 должна раздБлиться 
на 5; чего ради положи у-2 —52, или 
у—5а-Н2 будет х—=16-7<, откуда 
явствует, что 72 должны бышь меныше 
1бши , слВдовашельно = меньше нежели 
и пакЬ не болыше 2хЬ, почему имБемЬ 


мы забсь 3 рЫшенйя; 


Те 2—0 давиЪ 4=216 и у-= 2, елБдова- 
пельно обБ искомыя части будутЬ 
82 -{ 18. 

Пе 3—1 будет х—9 и у—9, сАБдова- 
шельно обБ части 49-|-53. 

Ше 2—2 дает х—® и у 12 › почему 

обБ часши 12 -{ 88. 


8тоь 


Волросб. ДвБ крестьянки имБюшщр 
вмБстБ тоо ямцЬ, одна говоришЪ, ежели 
я свои по 8 щишашь стану, то осша- 
нешся у меня 7, другая говорит , & 
когда я свои по то щитать буду, то ий 
у меня вЬ остапкБ также будеш 7 : 


спрашиваешся сколько каждая яицЪ имБла - 
Понехе 
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Понеже число первой раздФленное 

На 8 даешЬ вЬ осшаюкБ 9, а число ару- 

гой раздБленное на 10 шакже даетЬ 

осташокЪ 9 , пою положи число первой 

—8л--7,а другой — 1су--9 , шо бу- 

детЪ 8х -н тоу-{- 14-2100, или 8х= 86 

— 19у, или 4х — 43-57-33 -— 47-Х; 

откуда найдется х —1©-у--—: и такЬ 

3-7. или у-3 на 4 дБлиться должно , 

чего ради положи у—3= 43, будешЬ 7—45 

3 и х= ю-—45-3-5—7-—53, слБдо- 

вашельно 5% должны бышь меныше нежели 

7 и шакЬ & меньше 2%, почему слБду- 

юция два рЫшен!я выходятЬ : 

Те 2—0 дает х—9 и у=3, по сему у 
перной крестьянки было 63 яица , а 
удругой 37. 

Пе ==1 даешь х-2 иу— 7 ишакЬ у 
первой было 23 яица а удругой 77, 

811. 

Вслроср. ВЪ НВкоторой компани мущины 

и женщины издержали вмБсшВ тооо ко- 

(Бекр ‚ каждой мущина заплатил 19 

копрекЪ, а каждая женщина 13 коп. спра- 

шивается 
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шивается сколько было мущинЬ и сколь- 
ко женщинЬ * 


Пусть будешЬ число мущинЬ=х ‚а 
женщинр—у , то получишся се уравне- 
не т10х--13у= 1000; изо сего найдется 
137 — гооо-19х или 13у—988 | 12-13Х 
-6х, слБдовашельно у=76-х--—“*, и так 
12—бх или бх- 12 и шестая также она- 
го часть х-2 должна дБлишься на 13, 
шо положи х-2-135 будетЬ х—133--2 
и 7=76-1335-2—65, или у—94 — 105, по- 
чему 5 долженЬ быть менше нежели $ и 
слБдовашельно менше 4 хЬ , откуда слБ- 
дующя 4 рошеня мБсшо имБютЬ : 
1е 5—о даешЬ х=2 и у-74 шакимЬ об- 

разомЬ было двое мущинЬ и 94 жен- 
щины , и за платили 38 копБекЬ, а 
см 962 копЬйки. 
Пе == 1 даешЬ число мущинЬ х=15 , 
а число женщинЬ 7=55; шБ издержали 
285 коп. ‚а см 715 коп, 


Шезр—2 даешр число мущинЬ х=28 › 
а число женщинЬ у=36; шБ исшра- 


шили 532 коп. , а см 468 коп. 
Ус 
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ТУе =<—3 дает число мущинЪ х—4т , 
а число женщинЬ у—17, ш запла- 
шили 779 коп.у а сш 221. корп. 


8:2. 


Волросб. ОдинЬ дворянинЬ купилЬ 
лошадей и быков вмБси за 1770 р.та- 
леровЬ › за каждую лошадь плапилЬ онЬ 
зг пал. , а за каждаго быка 21 Р-талерр, 
Спрашивается сколько было лошадей и 
сколько быков * 


Пусть будешЪ число лошадей х; а 
быковЬ у, шо должно бышь з1х--2ту 
— 1770, или 2ту—1770-з1х= 1764-|-6 
—2тх — том , слБдовашельно у — 84—х 
-- ‘=. По сему должно 10х—6, или 
также половина ссго5л-3 разёВлишся нар 1. 
Положи 5х—3—215, будет $х—21#-Н3, 
слБдовательно у—84—д—25, но х=21= 3 


или — 45 +23; вмбето #--3 возми 5и 
$ 

будещЬ <=5и-—3, х—214—12 и у— 84 

—23и--1т2-10и--6 — 102—314, и по сему 

& должно бышь больше нежели, о; однако 

п мень- 
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меньше 4х ‚, опшкуда получаемЬ мы см 
3 решешя. 


1е ир— и дает число лошадей х—9, а 
быковЬ у=—9т, Ш стоили 279 рейх. 
талер., а см 149г, вмБешБ 1772 
р-талер- 


Пе и-—2 даешЪ число лошадей х= 30, 
а быков у—до ‚ ШВ атояшЬ 930 
р.шал., а Чи 840 ‚ вмбешВ 1770 
реихсеэлер. 


Ше и=3 даешЪ число лошадей х— 51» 
а быкоБЬ у—9, пб стойли 1581 
р.шал., а сш 189, вмБешб 1770 
рейхсшалеровЬ, 


813. 


Предложенные по се мБсшо вопро“ 
сы ведут нас кЬ уравненю ах-Н ВУ 
—с, гаБ а, Вис иБлыя м положитель- 
ныя числа значат , и вмЬспо хиУ 
пакожде цблыя и положишельныя числа 
шребующся. Но сжсли В будешЪ отрица“ 
тельное, и уравнене шакой вид при“ 
метЬ вх—=фу--с, шо будушЬ вопросы 

совсрмЬ 
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совФмЬ  особливаго роду м могутЪ 
имЁть безконечное множество рЬшенй , 
для которыхЬ способЬ надлежитф изЬ- 
яснишь еще вЬ сей главб. Наилегчайцие 
сего рода вопросы суть таюе : найпиа 
ава числа, кошорыхЬ бы разность была б ры 


Положи менышее —х, а болыпее = у 
будетЬ 7—х —6, слБаовишельно у=6-х ; 
з4Бсь ничшо не препятствуецф брать 
вмБето х всБ возможныя цБлыя числа , 
и какя бы взяты ни были , шо завсегда 
„У будетЬ б тью больше; возми наприм. х= 
гос будеш у—1об, откуда явствуетЬ, чо 
безконечно мног1я рЫшенйя бышь могут. 


814. 


По семЬ слВдующЪ вопросы ‚ гдБ 
со и ах одному только Ву равно , 
ш.е. ищется число ‚ которое бы какЬ 
на $, шакЬ и на 7 могло разаБлиться ; 
положи се число —М, пю надлежитЬ 
быть сперва М— 5х, потому что число 
М на 5 дБлиться должно. а потомЬ М№М= 
-7 у, понеже сте число также и на 7 дБлашь- 

П2 ся 


244 © НЕОПРЕДЬЛЕННОЙ 


ся долженсшвуетр. Отшсюда получится 
<х—9у, слЬдовашельно х—7; но понеже 
7 на $ раздБлиться не могушЬ ‚ по 
должно у на оное разёБлиться , и такЬ 
положи у— $2, будеш х=973; слБдова- 
шельно искомое число М—35= , гдБ вм6- 
сто = каждое ЦВлое число брашь можно, 
юштакЪЬ чию вмбсшо М безконечно мномя 
числа найдушся ‚ кои сушь 35,70, 1о5, 
175 210 и пропч. 


Естьли бы еще сверьхЪ сего число № 
на 9 раздБлить можно было ‚ пю было 
бы сперьва М=353 ‚а попюмЬ М—9и, 


и ошшуда # = по чему видно , что $ 
на 9 дБлишься долженЬ , и шакр пусть 
будешь 2—9; ‚, будешЬ и — 35 а иско- 
мос число М—31Е5 5- 


815. 
больше шрудносши бываешЬ › ежели 
число с не о, шакЬ когдабы было 5% 
—7у--3. Се уравненйе выходитЬ , когда 
такое число М ищешся ‚ кошорое бы 
сперьва на 5 дблилось , а естьли оно *© 


раз 
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разАВлится на 7, шо осталось бы 3. Ибо 
тогда надлежит быпь №М-—5х ‚а по- 
шомЬ М№М=— 99-3, и для шого будеаЪ 5х 
— Чу-Н 3, слБдовашельно х = 75:42 
—7-+ 2+= ; положивЬ 27--3 = $ 
будет х=у-Н=, но 27--3—55, или 
27—5=-з будешЬ у= =", или — 25 2-5, 
возми шеперь =-3=2и будеюЪ &—2и--3,, 
у 5и-Нб и х—у-+5—Ти-н© , слБдова- 
тельно искомое число М№М—35и-- 4$ , гАБ 
вмВсию и всБ цЁлыя числа взяты бышь 
могушЬ , да и самыя отрицательныя у 
чтобЪ шолько № было положительное , 
что учиниися 346сь ежели и——тг; ибо 
тогда выде М№М—1о, слБлдуюция же чи» 
сла получатся , когда КЬ оному завсегда 
придавапь будешь 35, и по сему искомыя 
числа сушь 10, 4.5, 80, 115, 150, 185, 220 
и прошчая. 


816, 


Офшеве такихЬ вопросов основа- 
но на содержанш обоихЬ чиселЬ , на ко- 
порыя дБлишь должно, и по свойству 
оныхЬ рЫшеше бывает иногда короче , 

Н 3 иногда 
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иногда пространнБе; слЬлующей коропе 
ко разрЬшится. 

Найши число ‚ которое когда раз4Б- 
лится на 6, осшанешся б , а раздБ- 
ливЬ оное на 13 вр осшаткВ будешЪ 3 


Пусть будет се число № , по во- 
первыхЪь М=бх--2, а пошомЬ М№М= 137 
3, и шакЪ бх--2= уз и бх 
— 13у-Н!, ошхуда х— 2 27--7+; 
положи у-|- 1—6, получишся у= б5-ги 
Х—2у--=- 135—2, с”Баовашельно иско- 
мое число будешь М№М— 783-10, и шакя 
числа будуш} слБдуюция: 68, 146, 224, 
302, 380 и пром. ‚ кошорыя изушЪ вБ 
ариомстической прогресс! ‚ косй разность 
есть 378 — 6.13, и так ежели олно изЬ 
сихЬ чиселЬ будеш извЁстно ‚ по всб 
прошея легко найдушся; ибо надлежит 
пюлько кЬ оным придавать завсегда 78» 
или изЪ онаго вычишашь сколько во3мО- 
жно будетЪ. 


817. 
Трудняе сего примБрьЬ слБдующей 
быть можешь: сыскашь число М, котю- 
р9< 
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рое будучи раздВлено на 39 даешЬ вЬ 
осташкВ 16, ана $6 разаБленное даешЬ 
осшатшокф 27 


ВолервыхЬ должно быть № = 39р-- тб, 
а пошомь М- 564--27 ‚ ошкуда вы- 
дешф зор-- 16=564-- 27, или 39р=564 
тии ХЕ ИЕ" 9, шакЬ , 
что и— УЕ", отсюда будет 397—174 
Нат, ие И ог-х, 
такЬ что 5—"—", или 175—597—11; по 
сему будеш и — "изу И 35-й 
такф что 2=8+", или 52 =27- 1, слб. 


о 5 


довательно будеш 5= 7“ р-р 
1—1 А 

=22-- и, такЬ что и м 2=2 ив 
когда шеперь больше уже дробей не по- 
падается, по можно взять и по изволе- 
но, и опипуда наизвороть получаемЬ мы 
слБВдуюция опредБлен1я :- 

А 2и-1Е 

952-й би--22 


УЕ 1777 
4 4—2 


248 О НЕОПРЕДБЛЕННОЙ 


4— 27-5 — З9и--176 
р=9-Е’— 5би--253 
и наконецф №М=39.5би-- 9883. 


Но что бы самое меншее число вместо № 
найти ‚, то положи и=- 4 будетф № =1147, 
положивЬ и— х— 4 будешь №-=21841-8736 
-- 9883 ; или М —21845-- 1147. См чи- 
сла дБлающЬ аривметическую прогресстю ‚ 
кошорой первой членБ есть 1149 › а 
разность = 2184, самыя же числа будутЬ 
х14'7, 3331, 5515; 7699; 9883 и проч 


818. 
Аля упражненая присоединимЬ еще 
ЯБсколько примВровЬ. 


ВопросЬ. ВЬ одной компанти были мущи- 
ны и женщины ; каждой мущина издер- 
жалЬ 25 ‚ каждая женщина 16 коп. ина 
шлось послБ, что женщины вмБсш од- 
ною копЁйкою болыше заплатили, нежели 
мущины , спрапивается сколько былоб 
мущинЬ и женщинЬ $ 


поло- 
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ПоложимЬ число женщинЪ было =р ‚› а 
мущинЬ —4, шо женщины издержали тбр, 
а мущины 2540 : чего ради должно быть 


16р—254-1, ошсюду найдешся р=-^2 аы 

4 Ч», новь в с 
«Бот _ бит _ 3% 

слБадовательно = ее. 


+—1 
— 1-х, шакЬ чшо 5—7 ‚или 9х — Чи 


1 а 20 т 
—1; откуда ‚= И = =; 


25-1 
--# , такЬ что мы или 9 = 29 


Ре. Е ны 


г, сяБдовательно я— 


—т 
‚ млм 2—4 


ф ов 
Е3#-Е и, тако что и — 
—т, по чему 5 —2и—-т, огсюда наизвОе 
рошь получаемЬ мы 

7—2и-Ет 


= ЗЕ НН и=ТИи-ЕЗ 
п 5 7—0 


` 
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ТЕЯНАС9и-Н4 
4—1 г + 5- тби-у 
Р-2Ч-Н!- 25и-1г по сему было 


женщин =25и--1Е , а мущинЪ-тби 
—[7, г4б вмБешто и, всякое цБлое число 
взять можно ; мениия числа СЪ слЁдую- 
щими будушЬЪ тпактя: 


число женщинЬ — тт, 36, бт, 86, ттти пр. 
—- МУЩиНЬ 7 23,39,55 угипр 


по первому р6шенйо ЕЪ самыхЪ меншихЬ 
числахр женщины издержали 176 коп., а 
мущины 175 коп. , слБдовательно женщи- 
ны одною копбйкою больше изтрашили , 
нежели мущины. 
то. 

Волрос&. Н$кто купилЬ лошадей 
й быковЬ , за каждую лошадь плашилЬ 
31 рейхсталерЬ ‚, а за каждаго быка 20 
Р- талеровЬ ‚, и нашлось, чшо всБ быки 
вмБст ВБ Умью р. талерами стоили больше, 
нежели лошади. Спрашивается сколько 
было быковЬ м лошадей ? 


Пусть 
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Пусть будетЪ число быковЬ=р ‚ а 
лошалей-1, шо должно 20р- 319-71 » 


откуда р= ЕТ 9-- ак, 
по сему 207—119-НТ, м == 2 — 


НЯ ин; ‚ по сему 115—97—9 


ме 25-9 


и г вия п по се- 


Му 91—25 9 и =“ 7= 
Ни, по сему 2и—1-7 
ИР 

541 -Ни—9и-28 

ту ми-- 35 

а—к--- —_2си-- 63 число лощадей, 


р=9-Н7=з1щ-- 98 число быкоЕЬ- 


Отсюда 
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Отсюда найдутся меншуя положительныя 
числа, вмБспю р и 9, когда положится 
и—-3, болышШя же числа увеличиваются 
вЬ ариеметической прогрессия , какЬ слВ- 


дустЬ : 


3% 


число быковЬ $, 36, 67, 98, 129,160,191 
222,253 ипроич, 


число лошадей 3, 23, 43, 63, 83, 103,123 
143, 163, и проч. 


820. 


Когда мы вЬ семЬ примВрБ разсмо- 
тримЪ ‚ какимр образомЬ буквы ри 
изЬ слЬдующихЬ опредБляются, по легко 
усмошрЬть можно ‚ что се ошЪ содер- 
жанйя чиселЬ З1 и 20 зависишф ‚ а ©со- 
бливо на пюмЬ содержани , по копюро- 
рому обыкновенно ищушЬ самаго болниа- 
го общаго сихР оббихЬ чиселЬ дЬлишеля, 
какЬ изЬ слБдующаго явсшвуюшщЬ : 


29 
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ЗадБсь видно , что часшныя числа вЪ 
слБдующихЬ другЬ за другомЬ опредле- 
нтяхр букЕЬ, р, 4, г, х и прошч. выходят: 
и <Ъ первою буквою на правой рукБ свя- 
зываюшся ‚ а послБдняя остается завсс- 
гда одинака ; вЬ послЬднемЬ же уравне- 
нм выходить прежде веБхЬ число 7 и 
притом сЬ знаком -|- потому, что по- 
слБднее опредБлене есшь пяшюе. Естьли 
же бы число оныхЬ было четное, тогда 
бы —7, поставить надлежало. Сте будетЬ 
яснБе изЬ слБлующей шаблички , гдБ на- 


передЬ 
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передЪ раздроблене чиеелЬ зги 20 ‚а 
пошомЬ опредБлензя буквЬ р, 4 г и пр. 
представлены. 


1—1. 2 ПЕЙ Гар 
20— 1. 11--9 | Ч 17-у 
тат. О] ШУ 
9—4. 2 тру 42 -Ни 
2—2. т -ро |[#—2и--... 


82т. 


По сему способу прелсттавленР 
бышь можешь прежней примБрЬ вр 14 
статьБ , какЪ слБдуетЬ; 


$б— 1. 39-197 | р 19-Нг 
39—2. 17 Г 2-х 
173. 5-2 | и— ЗЕ? 
$— 2. 2-24 и 
2—2. 1 ПОЩОНЕРЬЬЕх 


522. 


СимЪ образомЬ вР состояни мы 56- 
шить всБ шаюе примБры вообще. 


Пусть 
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Пусть будеш дано сте уравненте р 
—09-Н п, гдБ а, Рип изнбстны; здЬсь 
тоже дБасшве производить надлежит , 
какр будто бы найти должно было са- 
маго болышаго общаго дфлишеля чисе Ъ 
амф, изЬ коихБ р и 4, чрезЪ слБдую- 
ния буквы опредБлены будут ‚, какЬ 
слБдуетщЬ : 


пусть будешЬ а Арс р—4а-р г 
— Вена 9—Ви--х 
весе, "Сун: 
а=Пе-н/ 5=П-и 
е— Е--Р 1 =Еи--о 


ЕЕ -но|и=Ро-Ёп 
ЗаБсь вЪ послЬднемь опредВленти береш- 
ся --й ‚ когда число опредБлешй нече- 
шное ; напрошивЬ шого —п, ежели оное 
будешЪ четное. ТакимЬ образомЬ мож- 
жно теперь вёБ такте вопросы рБинить 
вссьма скоро, изЬ коихЬ мы предложимЬ 
НБкошорые для примБру. 
8253. 

Волросб. Сыскать число , которое 

когда раздБлится на 11, дасшЪ вЪ осшат- 


Е кВ 
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кБ З, а раздБленное на 19, даешЪ осша- 
пюкЬ 5 ‹ 


Пусть будешЬ сте число М , по во- 
первыхь М=а1р-г- 3» а потомЬ шакожде 
М№=194--5 : чего ради будешЬ тар- 3 
—199-- 5, шли тар-т94--2, ошкуда слВ- 
дующая составится плабличка: 


то— т.11--9 1 рр 4- и 
ИЕ. РЗ Пе? 
8—2. 3-2 ПАР 
знает | у—2-Ни 
2—2. х-Но | 23 2и--2 


гАБ и по изволенйо взять можно, а оптУ" 
да уже обрашнымЬ порядкомЬ предЬидучИЯ 
буквы опредЬляюшся ‚ какЬ слБдуешЁ: 

1—2и2 

=Р-НиЗи-- 2 

Я—25-1 —Зи-б 

49—75 —ити-- 8 


2— 4-77 19и--14 
опкюз 


АНАЛИТИК $. 257] 


отсюда получается искомое число М 
=2090и-- 157 и такЬ самое меншее число 
вмбешо М есть 157. 


824. 


Волросб. Ищешся число М, кото- 
рое какЬ м прежде раздБленное на 11 
дастЬ вЬ остапкБ 3 ‚а раз4Вленное на 
19 даетшЪ осташокЪ 5, и естьли оно же 
разАБлишся на 29 шобф осталось зо $ 


По послБднему положеню должно 
быть № == зор-- то и когла первые два 
договора уже вычислены , шо изЬ оныхЬ 
быть надлежишф , какЬ уже выше найде- 
но М№М—2оди-- 1$7, вместо чего поста- 
вимЬ мы М—2099-- 157 › чего ради бу- 
дешЬ 2ор--1о= 2099 - 157 или 20р 
= 2094 --147 ‚ ошкуда слБаующее 4Вй- 
ствте предарять надлежишЬ: 


269—729-|-6 слВд: р=7.9-Ет 


29-4- 6-5 а=4т-5 
бет 9— 1.5 
$ —=-5. Но +—5.7- 147. 


Томь П. р От- 


у 
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Опсюда возвращаемся назадЬ слБаующимЬ 
образомЬ. 


5—5#— 149 

ур 62-1449 

9— 47-5201 —735 

р— 79! 2091-5292 
И пак М—606би—153458 , бамое 
меншее число найдется, когда положипн 
ся $==—26 , шогда будешь М= 4128. 


825. 

ЗдЬсь примВчать надлежишЬ ›, чо 
ежели такое уравненю тпакЬ, ёр-а9--п раз` 
р%ёшить должно будешЬ, по оба числа @ 
и р общаго дБлителя кромВ т цы имбть 
не должны ; ибо вЬ противномЬ случа 
былЬ бы вопросЬ невозможной, ежели бы 
число ий шогожЬ общаго Флишеля #6 
имбло. ‘ТакЬ когда наприм. 9р=— 1544 2› 
гдВ 9 и15 общаго дБлителя 3 имрютЬ, 
но на котораго ©) раз АБлиться не можешь» 
того ради не льзя решить сего вопроса, 
потому что 9р— 154 Завсегда на 3 разаБ- 


лищся и слБловашельно ни когда 2 бЫТВ 
нс 


АНАЛИТИК Б, 259 


не можетЬ. Естьли жебы вЬ семЬ слу- 
ча #=3 има б и протч. ‚ пю былЬ бы 
вопросЪ совёбмЪЬ возможной и надлежало 
бы уравнене разаблить на 3 , о бы 
вышло шогда 3р=59-- т, что по преж- 
нему правилу легко рВшить можно. По- 
чему явсшвуешЬ ‚ что оба числа 4 И 
никакого общаго 4Влишеля кромБ 1 цы 
имбть не должны ‚, и что предписанное 
правило ни вЪ какихЪ другихЪ случаяхЬ 
имбщь мёста не можешфь 
826. 

А чтобы се яснБе показатв › то 
разсмотримЬ натуральнымЬ порядкомЬ 
уравнене Фр = 159 -Н2 , гАБ будет 

.® 6 2 
р 28 н— а —4--7 ‚ шакЪ 
что 97-—69-Н2, или 64 — 97— ®, почему 


Я— ты Е АН пакЪ что 


31—2—06ху ; или зг226бу--2 ; ошкуда 


б;5 2 
ОН ор + чо, какБ явсшвуешВ, 


== 


никогда цфлое число бышь не можетЬ , 
р > ибо 
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ибо х неотмЬнно цФлое число быть дол- 
жно ; и шакЬ видно, что шаюе вопросы 
по ихЬ свойсшву не возможны. 


4 > ча Фо > < < < < м < м > мдм 


Гл.я Ва ПП. 


О правилБ такЪ называемомЪ с^БпомЪ, гАБ 


изЬ двухЬ уравненй 3 или больше неиз- 
вБошныхр чисел опредЬляюшся. 


829. 


ВЬ предЪидущей главВ видБли мы ‚ КА- 
кимЬ образомЬ изЪ одного уравнения два 
неизвёстныя числа опредБлять должно, 
пакЪ чтобы оныя были пБлыя и положи- 
шельныя Чо ежели предложены 6У- 
дут ава уравненпя , и вопросЬ доляжНЬ 
быть неопредБленной, шо надлежишЪ быть 
больше , нежели двумЬ  неизьБешнымЬ 
числам ; таке вопросы  случают- 
ся вЬ простыхЬ ариеметическихЪ кни! ахЬ 
и ро6шашся по лрапилу слёложу , ко- 
шораго основан е показашь мы зАБсь нА- 
мЬрены. 

828. 
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828. 
Начнемр сЪ самаго примбра. 

Волросб. зо человбкЬ мущинЪ , жен- 
щинЬ м робяшф издержали вЪ трактирБ 
5о рей»сшалеровЬ ,‚ каждой мущина за- 
плашилЬ 3 р. шалера ‚ каждая женщина 
> р.талера, каждой ребенокр г р.шалерЪ. 
Спрашивается сколько было мущинЬ , 

женщинЬ и робяпф ? 

Пусть будешЬ число мущинЪ =р, 
женщинЬ —4, а робяшЬ —и, то полу- 
чашся сЛБдующ!я два уравнен!я : Г)р-Н4 
—Н7— 30; Ш) 3р+24-- 7—0, изЬ коихЬ 
3 буквы р, 9 м г вЬ цБлыхЬ и положи- 
шельныхр числахЬ опредБлашь должно. 
ИЗЪ перваго уравненя будешЬ г=3о-р-4; 
чего ради р--4 должны быть меныше 
зоши. (Спо величину поставивЬ вмБсшо 
г вЬ другомЬ уравнени выдешр 2р--4 
30—50 ‚ слБдовашельно 2р--4=20; 
и шакр 9=20—2р, а р-|-9—20-р, что 
само по себЪ меныше зоши, шеперь вмБ- 
сто р всБ числа брать можно ‚ кои не 
болыше 1о ши, по чему слБауюция выхо- 
дяшЬ рЬЫшеняя. 

рз число 
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число мущинЬ р=— ф, 3, 2, 3, 4, $, ©, 79. 8, 9, во, 

—— женщинЬ 4— 20, 18, 16, 14, 12,10, 8, 6, 4, 2, © 

— и ребящЬ 7— то, тт, 12, 13, 14, 15,16, 17,18.19.20\ 
отбросивЬ первыя и послБдыйя , Феша- 
нушся еще 9 истинныхЬ Обшений, 


820. 

„Фругой нолроёбб. Н$Зкшо купилЬ т®9о 
разнаго рола скотины , свиней , козЪ и 
барановЬ за 1оо рейхсталеровр , за одну 
свинью давалЬ 3; р. талеровЬ, за козу 
Р.талер., за барана ; Р пал. спрашивает 
ся , сколько каждаго роду было. * 


Пусть будетЬ число свиней = р» 
козЪ =4, баранов —*, цю выдуйЬ 
слБдуюция два уравненгя. 
1с, рра-Ну— 100; 11) ззр-ецени 
= 20. Се послВднее уравнеше для из- 
бБжаы:я дробей помнохь на б, выдешь 
21р-+ 84-37600, изЪ перваге уравне- 
ня будеш г=т00-р-4, кошораго вели“ 
чину поставивЬ во втором уравнени „ 
получится т8р--54=300, или 594—300 
—1:8р м 4-60--*р , слБВаовашельно  18Р 

40 
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должны на 5 раздБлиться, или 5 какЬ мно- 
жишеля в себБ заключать должны, и шакЬ 
положи р- 55 будешЬ 94 —бо-т8х и 
7—135-40, гадБ вмбешо 5 произвольное 
"Блое число взять можно ‚ но шакЬ 
чтобр 4 не было отрицательнымЬ ; чего 
ради х неболыше зхЬ бышь должен , и 
слБдовашельно когда о также изключает- 
ся, що слБлуюния только 3 рЫшешя 
мБошо имбюшЬ , а иманно: 


когда то о 


будеш р = 5 Ты 98 
4—4 ед, 0 


830. 

Когда кпю шаке примбБры самЬ 
предлагать пожелаетф , мю прежде всего 
на шо смотрть надлежишЬ ‚ чтобЪ бы- 
ли оныя возможны, а что бы се узнать, 
ию надлежиш примбчапь слБдующее : 


Пусть будушЪ оба уравненйя , ка- 
ке мы по це мбето имБли , шакЬ пред- 
р 4 став- 
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сшавлены Те) х-Ну--2=9; ИП) Дх-НРУ 
+28, гаБ |, в, Р, шакЬ какЬ а ив 
извбетны; пусть шсперь между числами 
Х, 2 и Ь первое будешЬ наибольшее ‚ а 
Ь наименьшее ; когдажь х-Ну-Н==а, шо 
Деу -=/==Ха , а Дх--Ду-Н]& больше 
нежели /х-Нау-- Ра, по чему [а должно 
быть болыше нежели р, или р меньше 
нежели /а; а Рх-р Ру-Н Рз — ар и ра-Ну 
-- = ваподлинно меныше нежели [х 
-=2у--Р3 ‚ шо и ар должно быть 
меныпе нежели $, или р болыше нежели 
@р. СлЬдовашельно когда число В, н6 
м‹ньше {а и притомЪ не больше ар, по 
вопросЬ завсегда не возможной. 


Сей договор обыкновенно пакяе 
предлагается и слБдующимЬ образом : 
чтоб число Ё содержалось вЪ пре” 
дБлахЬ {а м ар, сверьхЬ сего чтоб 
оное не очень близко подходило кКЬ 060` 
имЬ предБламЬ ; Ибо иначе остальные 
буквы опредБлены бышь не могушЬ. 


ТакЬ 
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ТакЬ вЬ прежнемЬ примББЬ , гдБ 


а=—10о, /—3:, Р—!, пред8лы были 
350 и о, есшьлибы шеперь захошБли 
положить р—5тх вмбето тоо, шо вы- 
шли бы уравнен х-Ну--а—100 и 3х 
Ну :а— 51, здБсь помноживЬ наб 
будетЪ 21х-- 8-Е 3==306, возми пер- 
вое уравнене Зжды, получится зх-- 3 
-Н35 — 300 ‚ которое изЪ прежняго вы- 
чти ‚ останешся 18х-1-5у—6 ‚ кое какБ 
заразЬ . видно ‚ невозможно ; потому 
чню х иу цБлыя числа бышь должен- 
ствуютф. 


831. 


С1е правило нужно монетныхЬ м 
золотыхЬ дВлЬ мастерамЬ ‚ когда они 
хотяшЬ изф шрехЪ или болыше родовЬ 
серебра ‚ что нибудь зАБлашь ‚ какЬ изЬ 
слБлующаго примБра явствует. 


Волробо. ОдинЪ монешной мастерЬ 
имБешЬ шроякое серебро ‚ первое 14 ло- 
повое ‚, другое тг лошовое и шрепие 9 
лошовое , а должно ему здБлать вещь 


р 5 вБсомЬ 
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вБсомЬ вЬ зо марокЬ ‚ которая должна 
быть 12 лошовая. 

Спрашивается сколько марокЪ  каждаго 
сребра взяшь ему надлежитЬ $ 


ПоложимЬ чаю взялЬ он изЬ пер* 
ваго серебра х марок , изЬ другаго у , 
а изЪ третьяго & марокр ‚ то должно 
быть х--7---4— 30 ‚ чпю составляешь 
первое уравнене ; потому каждая марка 
перваго сорша содержишф т4. лошовр хо- 
фощаго серебра . пюх марокЬ содержать 
будут 14х лошовЬ серебра, подобнымЬ 
образомЬ у марокЪ втораго роду содер“ 
жашЬ 11 у лошовЬ серебра м х марокЬ , 
третьяго роду содержа 92 лошювЬ се- 
ребра ; почему весь кусокЪ серебра содер- 
жать будетр х4х--11у-1-9= лошовЬ , а 
понеже оной вБсиш зо марокЪ , изЬ ко- 
торыхЬ каждая содержать должна 12 ЛО“ 
шовЬ серебра ‚ по надлежитЪ количеству 
серебра вЬ ономЬ кускВ бьишь збо л9- 
повЬ ; опкуда се втюрое уравнене вы 
ходит 14х-|-гту-|- 92 —360 : изЪ сего 
вычши первое уравнеше $ разр взяпюе › 

и. © 
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мт.е, ох 9у-- 95-270 ‚, осшанешся 5х 
"27—00 ; ошкуда и ху опредБлить 
должно, и припюмЬ вЪ цВлыхЬ числахЬ , 
но 3 —30—Ж-9 ‚ а изЬ другаго уравне- 
в!я получипся 2у=90—5х и .7— 45 —, 
положивр х=2и найдешея у7—45—5и м 
3—=3и— 1$. СлБдоватшельно и должно быть 
больше дхЬ, хотя и меньше тоти, Од 
сюда выходяшр слБлующия рВшения : 


832. 

Иногда случаются болыне нежели 4 
неизеБсшныя числа ‚ г4Б рЬиене па- 
кимЬ же образомЬ дБлается , какБ изЬ 
слБдующихЬ примБровЬ Видно. 


Волроб5. НФкпю купилЬ сотню ско- 
шины за тоо рейхсшалеровЬ, каждаго быка 
за то р.шал.; каждую корову за$ р.тал.; 
каждаго шеленка за 2 р.шалер,; каждую 


озыу 
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овцу за з р. талера. Спрашивается, сколь` 
ко было быковр ‚ коровЬ ‚ шеляшЪ и 
овець. 


Пусть будеш число быковЬ = р,» 
коровЪ — 4, шеляшЬ — г и овецЪ =$, 
то первое уравнене будешЬ р-на-и-Еу 
> 100, и второе тгор-- 54-2", =105» 
кошорое для избЬжанЁя дробей помнол.е- 
но на 2, даетЬ 2ор--з04-Едг-- 5200, 
изЬ сей вычши первое уравненге, выдетшр 
ор 99 Зг— оо ‚ ошсюда 377—100 
—19р-99 иг —33:—бр-:;р—34,» или 
= 32 -бр-за--:=-2, по чему гр, или 
р-1 должно дБлиться на 3; и шакЪ возми 


р-#=3#, шо будештЬ ‚ какЪЬ слБдуешЬ 


= 32-Е т 

=" 
г — 27— 19—39 
+= 72-29-16: 


И пик тог-|- 34 должны быть меныйе ,› 
нежели 27. ЗдБсь можно теперь взять 
$ и Е по произволеню , сЪЬ симЬ только 
договоромЬ ‚ чшобЬ 197-34 не былй 

болв- 
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больше 27ми и по сему слВдующе слу- 
чаи разсмошрЬшь мы имбемЬ. ы 


? нельзя взять 
2$; ибо вЬ 
противномЪ 

случаВ вышле 


Т когда #20 п когда $= т 
1по будешЬ р=1 будетЬр=4 
4 

1=27-3 
5=72--29 5-88-29 


ВЪ первомЬ случаБ 4 не должно быть 
больше 9 ‚а во второмЬ не больше 2х; 
и пак #5Ъ обоахь случаевЬ получаемЬ 
мы слБдующия рЬшения. 

ИзЬ перваго случая выходяшЬ сш то 
рЫшен!й , какЬ 


т | инизу'УУПУИ УПИ Х! 


ыы ————ы 
— м — ЕЕ ть. 


рик арках | аа 
90912314151 бт В 
Т |27124|2: 18115112 9 б 3 |0 
х | 72|74|76 78180]82 | 84| 86 | 8850 


а изЪ другаго случая сш 3 р6шен!я 
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Е 
1414 | % 
|] от 2 
815 |2 
;| 881 90 | 92, 


С/^Вловательно веБхЬ навсе 13 рЬшенй, 
но кегдла © изключишся , по будетЬ 
только то, 

833. 


СпобобЪ рЬшентя бываешь веегаа 
одинаковр, хошя бы вЪ первомЬ уравне- 
нш буквы на давныя числа и помножены 
были ‚ какЬ изЪ елБдующаго примБра 
явсшвуешЬ. 


Волросб. Найти 3 аюя числа , изЬ 
котерыхЬ когда первое помножится на 
3 ; аругое на 5 ‚а шрепе на 9, #обЬ 
сумма произведенй была 5бо ; когда же 
первое помнбжится на 9 ‚ другое на 25 
и шрепие на 49, шобЪ сумма произведе” 
НШ была 2920 


Пусшь будешЬ первбё число = 


другое =7у, креше = , шо выдутЬ 
ый 
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сти два уравненя Г) зх-Н5у-- 72-560; 
Пуох-- 257--495=2920 , изЬ втораго 
вычши первое трижды взятое ‚ а имянно 
ох -|- 157-215 — 1680 останешея тоу 
—- 285 — 1240 , или раздБливЬ на 2 6у- 
детЪ 57-Е 143—620 ; опкуда у=124 
— "8, слбдовательно < должен дВлишь- 
ся наб ; и такЬ положи &—5и , бу- 
детру-— 124—144, кошорыя знаменованя 
поставивЬ вЬ первомЬ уравненйй вмБсто 
5 иу аадутЬ зх-35и-- 620-565, или 
3^—35и—60 ‚и х=^ —20, чего ради 
взявЬ и—32 получится наконец шакос 
рЕшене х—=351—-20 ; 72124-42 из 
— 152 , гдБ вмБешо # произвольныя цБ- 
лыя числа брашь можно ; но такЬ что- 
бы $ было больше © ‚, мо менше 3 хЬ , 
откуда получающся сш два рЬшен:я : 


е) когда г — т, будеш х=15, у=82, 2515 
Пе) ежели/—2, получишся х=50,7=40, 2=30. 


ГЛАВА 
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Аа че 2 4 чо «0 «9 8 чо 2 42 че 4 4 42 


Гиви Ш 
О составныхЬ неопредБленныхЪ уравнен- 
яхр ‚ вр когпорыхЬ первая полько степень 
неизЕБбстнаго числа находишся. 


834. 
"Геперь приступим6 мы КЬ таким 
уравненямЬ, гдБ два неизвБешныя числа 
ищутся , и каждое не одно ‚, какЬ пре- 
жде ‚ но или между собою помножены, 
или до нВкоторой вышшей степени в03- 
вышены попадаюшся, ежели между о фмЬ 
другаго числа шолько первая степень На^ 
ходишся. Такя уравненя имбющЪ вообще 

слБаующую формулу : 
а--Бх-- с 4хх -Нелу -- Ден 
НР - лу и прошч. =о гар у первой 
только степени попадается, м слЬдова 
пельно леко опредБленЬ быть можеш. 
Но опредБлене должно быть такое › 
чтобЪ вмБсшо х иу вышли ЦФлья числа: 
паке случаи сшанемЬ мы шеперь разсма” 


тривать и начнемЬ <Ь самыхЬ легкихР. 
835. 
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Найши два числа ‚ копюрыхЪ когда 
сумма придаст кЪ ихЪ произведению , 
выдешЬ 79 * Пусшь будутЬ два требу- 
смыя числа хи у, шо должно быть ду 
-Нх-Ну—79 ‚ ошкуда получаемЬ мы ху 


7 79-ди БЕ = ВЕ А по че- 
му явсшвуешЬр, что Х---т долженЪ быть 
2Рлишель 8© пм : но понеже 50 имБешЬ 
многихЬ дБлишелей, потому изЬ каждаго 
найдешся величина х , каБЪ изЬ слБдую- 
щаго видно : 


дВлишели 1| 2 |4|5|8 [10|16'°0|40| 8© 


м 


будешь хо 1|3|4|7|9 НЕ 391 79 
иу = 79 З91ч 15| 9 |7 |4 |3 |1 | © 


Понеже здБсь послБаня обшенля <Ъ 
первыми сходны, того ради веБхь рЬше- 
нй а только $. 


ЗЫ? 


ни 39191 
Томь ИП. 836. 
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ПодобнымЬ образомЬ можно такожде 
разрёшить с1е всеобщее уравнене: ху+ах 
--у—с, ошкуда выдетф лу- Вуе-ай 


и слБдовашельно у— ее ‚ или у—-@+ и 


чего ради х-|{-В должно быть дВлителемЬ 
даннаго числа абс: и шакЪ изЪ каждаго 
АБлителя онаго числа можно найши ве- 
личину х. Положи аф --с—{2 шакЬ что 
7=-а+ ‚; и возми х--Ь—/ илих— В, 
будешЬ у-=-а--2, илиу—е—а. По се 
му различнымЬ образомЬ число абс в 
двухЬ множишеляхЬ изЪявить можно, Й 
получится оттуда не одно но два рфше- 
ня ‚ а имянно: первое х—/—# и .у25-@ 
а другое когда х--р — 2 положится и най- 
дешся х—5-р ‚ ау--а. 


Естьли бы предложено было < Ур^” 
внене лу-Н2х-- 37—42, шо было би 
а—2 ‚, р—3 и 6—42, слБдовашельно 7 
=—ёФ2--хе ; теперь число 48 разли“ 
нымЬ образомЬ изЬ двухЬ множителей 
какЬ },5 представлено быть можешр и 
завсегда найдется х—/-3 иу=Е-2, ИЛИ 

х=5-3 
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х=8-3 ‚ ау—[Ы-—2, шаке множители 
сушвь СЛБдуюцие : 


ги иыилху |] У 


1.4.8 |2. 24 ||3-16 |422. || 6. 8 
наВАНиЕАЕТ 


числа ||- 2146] 1122 о $] 6 
или А И-т 2 ОЗ! т| 9 21514 


множители 


834. 

Еще генералнБе представить можно 
уравнене пакимЬ образомЬ ; тлху—ах 
р -Нс, г4Б а, с ит данныя числа, & 
вмЬсшо х и у шребующся цБлыя числа, 


пов а. 

По сему ищи у, и получится 7— „5; 

а чтобы заБсь изЬ числишеля можно бы- 
ло изключить х .‚ пю помножь СЪ обБ- 


ихЬ сшоронЬ на 21, выдешь ту бей 


=а-+ "+.  Числишель сей дроби 
тх —В 


сесть изЕБбстное число ‚ коего знамена» 
тель долженЬ быть ДБлишелемЬ ; чего 
рада представь числителя ВЫ двухЬ мно- 
жишеляхЬ какЪ {, &, что различнымЬ об- 

Са разомЬ 
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разомЬ учиниться может, и смотри мо- 
жно ли одного изЬ нихЬ сравнить сЬ тх 
—В ‚ такЬ чтобЬ шх—р =} , а кЬ сему 


——ЕЬ + 
требуется, когда х7—=^ , чтобЪ }-- р мо 


гло на 2 раздБлиться; чего ради здБсь тб 
только множители изЬ ие --аф употре- 
б`шь можно , ком ‚, когда придасшся кЬ 
нимЬ ф, могутЬ на 7 раздБлиться, это 
изБяснить примБромЬ небезнужно. 


Пусть будет блу=ох-Нзу-1и8, 


2х---т 
отсюда получится у— Е ыы 57 
5—3 
тох о б 
ар в о 9 ; заБбсь числа 
5х—3 5—3 


96 пи шакиХЪ дблилелей искашь надле- 
жишЬ › что ежели КЬ нимЬ придадутся 
3» шо сумма на $ раздБлишся : и такр 
возми всБхЬ множителей 9б ши, кои сушв 
т, 2, 3,4, 6, 8, 12, 16, 24, 32, 48, 96. 


Опкуда видно , что си только чи- 
СЛа 2,12, 32, упошребишь можно. 


Пусть 
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Пусшь шеперь Г) 5х—3=2, будешЬ 5у=50 
слрдов. ета на: 77—10. 

1) 5х—3=12 — - - 57=ю. 
7-93, 2. 


Ш) 5х-3=32 —"—'-57 58. 


м 9 уе. 
838. 


Понеже здбсь во вссобщемЬ рЬшс- 


Е т 
нм иу—0= тя ‚ шо слБдующее при- 


х— 


мЬчашь потребно, Ежели вЪ сей формулБ 
те ---аф содержащееся число имбешЬ д6- 
лишеля ‚ которой находится вЬ форму- 
лЬ шх-р, шо часшное пюгда неошмЁн- 
но должно имбть сю формулу ту—а, и 
тогда число те- ар чрезЬ такое произ- 
веден!е (тх—ф) (ту—а) представлено быть 
можеш, Пусть будешЪ на прим. т=12, 
а-—5 ‚В=7 ис=15 ‚ пю получится 
127—5 — > ‚ а2хб ши дБлилели суть 
12х—7 

г, 5,43, 215, между которыми ШБ, кой 
найши должно , содержашся вЬ формулБ 

сз 12 
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;2х—9; или когда 7 кр онымЬ приладут- 
ся , шобЬ дБлилась сумма на 13 
ЗаБсь 5 шолько «ес дБлаетф, и такЬ 
121-7—5, а 12у-$—43 : иЗЬ первой 
формулы буден] х—1 , а изЬ второй 
у найдется вЬ иБлыхЬ числах, а имян- 
но 7—4. Сю обстоянельство вЬ разсу- 
жлен?ти свойства чиселЬ есть великой ва- 
жноспи, и для ого примЁнать онос весь- 
ма нужно. 


8 39. 


РазсмотримЬ еще шакое уравнене ; 
ЯуЕля—2х-НЗу-Е29; отсюда найдсеися 
фл +29 › или уфа 28 

к—3 х—з 
и шакЬ х—3 долженЬ быть дБлишель числа 
26 ‚ и шогла частное будешЪ ух-1!; 
но дБлишели эбам суть г, 3, 13, 26, 
по получаемЬ мы сш р5Эщеня : 


с) Х—3= ь или х— 4, будешЪ уд-ЕЕ 
—7--$— 26, иу— 21. 
Це) х-3=2, или х—5, будетЪ ух 


—7-Н6 = 13 иу = 7. 
Ш) 


== 
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Ш) х-3 13, или х— 16, будешь +17 
и ——15, 


которое отрицашельное — знаменован!е 
оставлено › и для того послБдняго слу- 
чая л—3—26 шуиипашь не должно. 


840. 


О другихЬ формулахЬ сего рода › 
вЬ которыхЬ у первой только сшепени , 
говорить здесь не нужно ; ибо шаке 
случаи рВако попадаются , да и шогда 
по показанному з4Бсь правилу, рЬшены 
быть могушЪ. Но когда у до вшорой , 
или д0 вышшей степени возвышено бу- 
деть ‚ и величину онаго по даннымЬ 
правиламЬ опредБлить за благо разсудит- 
ся, шо выдущЬ вр шакомЬ случаБ коренные 
знаки , позади коихЬ вшорая ‚, или вьыш- 
шая степень х находишся ; а надлежишр 
величину х найши такр, чтобЪ неизвле- 
комость ‚ или коренной знак уничто- 
жился. 


И вЬ семЬ шо соспюипф самое ис- 


куство неопреФленной аналитики , ша- 
С 4 кая 
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к1я не извлекомыя формулы АБлать из- 
влекомыми ; что мы вЬ слБдующей гла- 
вВ покажем. 


чо мер р р ара» лечь ча ел 5 ча > 
Глав М. 


О способ неизвлекомую формулу 
У(а--бх-Нсжх) заБлашь извлекомою. 


84-т. 


ЗаБсь спрашивается ‚ какую величину 


вмрсшо х взяшь надлежишЬ, чтобЬ фор- 
мула а-рфл-рехх дБиствительной была 
квадрашф, и шакимЬ бы образом можно 
былоизЬявить ея корень вЬ ращтональныхЬь 
аф ис означашЪ$ данныя числа, и изЬ свой- 
ства оных особливо зависит опредБле» 
не неизвбстнаго зисла х. 


При семр прежде примБчать должно , 
чпю во многихЬ случаяхЬ рЬшен!я оныхЬ 
бываюш> не возможны. Но ежели рВше- 
ве будсешЪ возможное ‚ то должно по 
крайней мбрБ вЪ опредБлени буквы Х › 

довольсшво- 


ь 
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довольствоваться сперва одной только 
рацтональною величиною и не требовать › 
ч'побЪ были они еще м цБлыя числа ; 
что совсемЬ особливаго требует разы- 
скантя. 

84.2. 

Мы полагаемЬ з4бсь ‚ что фор- 
мула до вшорой только степени возвы- 
иена; ибо вышиие степени особливаго 
шребующЬ способу ‚ о которомЬ послБ 
говорить должно. 

Но естьли бы зАБсь и второй сис- 
пени нс случилось и было бы с =0, шо бы 
вопрос никакой не имВлЬ трудности ; 
ибо, когда <1я формула дана будешь 
У(а--рх) и надлежишЪ опредБлить х , 
шакф чтобф а--6х былЬ квадрат ‚ пю 
должно шолько положить а-|- Вх — уу у 


ошкуда тошчасЪ выдеш х--* 7—4 ише- 
Г 


перь вмбспю у можно брать всБ произ- 
воляпия числа, и изЬ каждаго такое вна- 
меновлн1е вместо х найдешся, что а--рх 
будет  квадрашф , и слБдовашельно 
У(а-Нёх) рацональное число. 

С 5 843. 
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8+3. 


НачнемЬ сЬ сей формулы У(-- хх), 
гАБ шак!я знаменованя вмБсшо х найпи 
должно , чию ежели кЪ и“Ь квадрашу хх 
приластся еще т, тобЬ сумма была паки 
квадрат, чпю, какЪ видно ‚ вЬ иБлыхЬ 
числахЪ быть не можеш ; ибо нёшЬ ни 
одного квадрашнаго числа ‚ которое бы 
было тцею болыше предБадущаго; и 'пакЬ 
неотмЬнно довольствоваться должно лЛо- 
маными числами вмРсто Хх. 


844- 


Понеже т--хх квадрашное число 
бъль должно ‚ и мы бы захон ли поло- 
жить т лх—- 7 , шо вышло бы хх 
-1, ИХ—У(у7-г); ипакЬ чпюбЪЬ найти 
х, должно вмВсшо х такя искашь числа › 
чтобЬ ихЪ квадрашы уменшенные гцею 
были паки квадраты , которой вопросЬ 
столь же шруденЬ как и прежней; и 
слЬдовашельно симЬ бы мы ничего не 
выиграли. 


А эпюо- 
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А зто  дБИиствипельно сспь шак!я 
дроби ‚ ком будучи вмВепо х взяты, 
дБлаютщЬ 1 -- хх квадратомЬ ‚ шо изЬ 
слБлующихЬ случаевЬ видБшь можно. 


Г) когда х—:, будет а-нхх —=#, слВ- 
довательно У(г-|- хх) —=+ 


П) равнымЬ образомЬ с1е учинится, ко- 
гда х==4, гаБ найдешся У(1--хх) = :. 


ПР потомЬ ежели положитея х=# , шо 
получится 1-[ хх —1?, м5Ь чего 
квадратной корень есть 5» 


Каким образом ‚, должно находить 
болыпе тпакихЬ чиселЪ , о семЬ надлс- 
жишр здБсь показать, 


8+5. 

Се учиниться можешЪ двоякимЬ 
образомЬ ; по первому способу положи 
Узт-Нах)—х-Нр, бужЪ г--лх = хх 
—Н2рх р, г4Б квадрашЬ хх уничто- 
кается: и слБдовательно х безЪ корен- 
наго знака опредБлен быть можешЬ ; 

ибо 
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ибо ВБ найденномЬ уравнеым  вычти 
сЬ обБихЬ сшоронЪ хх’, осшанешся, 2рх 
№ т 
--р—! ‚, откуда найдется х — № 
2 
гдБ вмВсто р ‚ каждое цВлое число и 
ароби брать можно. 


2 


И пакЪЬ положивЬ р=” будетЬ 


тт 
х—=! у ; сю дробь помноживЬ вверьху, 
ай пп—тт 
и внизу” на получишся Хи 


84.6. 
По сему ‚ чтобы 1-хх была ква- 
дратЬ , можно вмбето т и п по соиз- 
воленю брать всБ возможныя числа; и 
слВдовашельно опипуда безконечнос мно- 
жество знаменовани вмБсто х найдешся, 
япй—тт 
2 тп 
$ 4 
Ш й-2ийти--я 
4ттип 


$ 
__Я УЕэиииий и 
—— 


Положи вообще х=— › будетЪ ЖЕ 


‚ или х-Нх 


› кошорая дробь есть 
4атии 
дВи- 
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ДВиствишельной квалрашф , и найдется 
пп —— тт 

отшуда У(т--хх) = -„=—- ИЗ 

сего слБлующйя малыя числа вмВето х 


изрРявить можно; 


ежели п—23, 33| 4.14, $21 5 | 9 
и Шо Е, 3. т, 2, 3› 


ет 7 13 21 


‚ будешЬ Х— $) | 12| 3 | 249. “32 | 259 14 


Нем 
> 
ы 
м 
> 
Зо 
* - 


84-7. 
Отсюда т вообще ‚ чию 
‘пп—тт) —_ (т- тт) Ме м4 
(2 тп )* {2 тт)’ 
уравнене на (2щп), будет (2щи ). 
| (яп- тт)! = (яп--тту; по сему имБемЬ 
мы вообще два квадрата , коихЬ сумма 
. паки квадрашЪ. СимЬ разрёшастся теперь 
сей вопросЪ : 
найши два квалрапныя числа , коихЬ 
сумма такожде квадрат * 
Аля рр-Е 99—7", положи шюлько р— 27/1 
ид - Питт, будетЬ и—=ит--тт, попюмЬ 
(т-етт)у—(2 тп) = (ий —тт) › отсюда 


можемЬ мы шакже Рбшигль исей вопрос Ь. 
Найти 
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Найти два квадрашныя числа , коихЬ 
бы разность была также квадрашВ * 


Положим }р—494=1!т ‚ шо должно 
только взять р— т -нтт ‚, ад—2ит, й 
будешВ гт—ип-тт, или можно шакже по- 
ложить р—т-ытт , а а—хт-тт м 
тогда будешЬ у2=2ти. 


84.8. 


Мы оббщали формулу 1--хх дво- 
якимЬ образомЬ здБлать квадрашомЬ у 
другой способ есть слБдующей . 


Положи У(т-Н хх) = -- Ех ‚ онку- 
я 


2 А 
да получится тата, ИА, 
и яв 
вычши СЪ обБихр сиюронЬ т, осшанется 
2тх тт 

Ан 

я яп < 

на х разаБлишься можетф, и выдешЬ 


_2т о, ттх 
== „—» или умноживЬ на пп 6- 
й 


дешЬ ппх—2ит-р-- тих ‚ откуда найдете 
ея 


хх , которес уравнене 
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2тв 
аи —тт 


ея Хх— 


‚ поставивЬ сно величину 


фиття 
п*опитиит* 


вмБешо х будешь 1-- хх=т+ 


«отит т 

Или = ——— ‚› которая дробь 
ие отит 

ттт 


яп — пт 


есть квадрашр изЪ ; но когда 


. в (21) 
теперь получается с1е уравнене г +—— — 


(пи-ти) 
— (т-н ит 
= — ‚ то слБдуешЬ отсюда 

(пн тт) } 


какЬ м прежде, (ип - ши --( 2тп )* — (пт 
—= ти): два квадрата , коихЬ сумма есть 
квадрат. 


810. 


Сей случай ‚ копюрый мы разсма» 
трбли обстоятельно ‚ даеаф намЪ два 
способа, чобЪ всеобщую формулу а-ёх 
-Нсхх заБлащь квадрашомЪ. Первой бы- 
ваешр ББ такихЪ случаях ‚ г4В с квад- 
рат , а вшорой гдБ а квадратьЬь кото- 
рые оба случая мы заБсь пройдемь. 1. 


пусть будетЬ сперва $ квадратное число, 
или 
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или пусть будеш данная формула а-- 5х 

-- Ихх ‚ которую квадратомЬ дБлать 

надлежишЪ. На сей конещь положи 

Уа-нрх-Н хх) 5ре-Н т, будеш а--х 

-- хх", гб на обЁ- 
п Ч ий 

ихр стшоронахЬ хх уничтожается ,› пакЬ 


2т}х 
п 


что а-Нрх— 


Пий 

—-—, которое а- 
ия ь Р УР 

внене помноживЬ на ип даешЪ пла --- пнбх 


— тихи, откуда найдется х=————. 
инр-2твР 


С1е знаменован® поставивЪ вмБсто х бу- 
тт(— пп т 
дет У(а-нфх-н хх) — {— ина} 


ит—ти Г я 
тиф — ит{Г— ппаЕ 
или——— 
7 ивр оотиЁ 


850. 

Но понеже вмБсто х найдена дробь, 
по положи Е такЬ чшобЪ р= тт 
—та ‚ а Ч тЬ-фоту , и формула 
+9 ЛЬ 

+ 4 44 
слБдовашельно будешЬ оная шакже квад- 


рашЬ 


тогда будеш квадрат ь 
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рашЬ ежели на квадрат 494 помножиш- 
ся; почему и с1я формула 294-—- Вр9-- р 
будешЬ шакожде квадрат ‚ ежели поло- 
жится р— ит-пиа и 9— тп —етиГ , от- 
куда безконечное множесшво р6шенй вЬ 
ЦБлыхЬ числахЬ найпи можно ‚ потому 
что буквы 1 м п по изволеню брашь 
можно. 
851. 

П. Второй случай бываешЪ ‚ ког- 
ла первая буква а квадратЪ, и по сему 
пусть будеш дана сТя формула у-Нрх 
—Нсхх ‚ которую квадратомЪ сдБлать 
надлежишЬ ; на сей консцЪЬ положи У [7 


Нина у--^ ‚› будешь у--ёх 


И ‚ гдБ {р уни- 


чтожается , а остальные члены на х 


заБлиться могушЬ. такЬ чшо В-Нсх 
ра й 


2 ттх 
= А = или иф- ипсх =2и"ттх 
в йв 


или иисх — ттх— 2тир—ппь, схБадовательно 


2тп!Р— пп к 
и — ЗИЛ, Поставь сю величину 
пт—Штт 


"Томь ИП. т вмрешо 
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эмбето х, будеш У(--ёх-нсхх) = 


=. 2тт} нее и" В Полозы 


пие—-тт яйс — тт 
здБсь х=? ‚ по можно квадратомЪ з46- 


лать слБдующую формулу 199-29 


—-ерр, что учинишся ‚, когла положишся 
р—2тиу--ть , а 9— пп — тт. 


852. 

ЗАБсь случай особливо достопамя- 
шень , когда ао ‚, или когда фор- 
мулу фх--схх квадратом здБлать дол- 
жно; шо надлежитЬ только поставить 


тх итхх 

"(2х-Нсхх) =—> будетЬ- Васе Е", 
пп 

ГА раздБливЬ на х и помножинЬ на 1%, 


выдешЬ рий-стих == ттх ‚ слВадовашельно 


. Найти наприм. вс шре- 


угольныя числа , которыя бы были вдруг 


и квадратныя д ПО должно | м 


сАБдовательно элх--ох быть квадрашЬ, 


м положим оной иеперь о ‚ пю 
ип 


2х 


АНАЛИТИК $. 201 


__ 2 
ой — тих, и х =. 
тн—2ни 


5 гаБ 


вмБсто тип всВ возможныя числа брать 
можно. И выходишь будешЬ по болыпей 
части вмбето х дробь ;$ а иногдз 
и цблыя числа. ТакЬ ›‚ когда поло- 
жишся и=3, а й—2, шо получится 
х—8, коего шреугольное число есшь 36, 
которое шакже есть и квадрат ; мо- 
жно также взять и—7 и И—5 , буде Ь 
х==- бо , коего шреугольное число есшь 
1225, которое вдругЬ м 49ши шреуголь- 
ное и такожде квадратное, 


С1е получится также, ежели возмет- 
ся #7 и маю ; ибо пюгда будетЬ 
&—49. _ 

равнымЬ образом можно положить 
т=— 19, ап2==12 ‚, выдешЬ х—288 , коего 


шреугольное число есть в . 
__ 288.289 


к 


— 144.289 ‚ Кошорое ебёть 


квадрашное число, а Корень онаго — 2.1 
ОЙ: 
Та 353. 
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3. 

ВЬ семЬ послРднемЬ случаВ разсмо- 
трЬть надлежит , чтобф по сему осно- 
ваню формулу Вх-схх зАБлать квадра- 
шомЬ. Ибо оная имБетр множителя 1; 
что ведетЬ насЪ кЬ новымЬ случаямЬ , 
вЬ кошорыхЪЬ шакже и формула а-- 8х 
-схх квадратомЬ быть может ‚ Когаа 
ни @ ниже с не квалраты. 

Оные случаи имБюшф мЬсшо , когда 
а--Ьх-рсхх на двухЬ множителей раз" 
РВшишься может ; что учинишся еже- 
ли ф—4ас есть квадрашф. Для показа- 
ня сего надлежитЬ примбБчать ‚ чо 
множители ош корней уравнен!я зави- 
сяшЪ , чего ради положи а--рх--схх=0, 


будешЬ схх——м-аи хх —— 8% — Е 
с Га 
ь = = 
ошкуда наидешся х =? -Н эаае 
26 —- 466 6 


—2-- "ОР ВВВВВА 


или х — } по чему явВ- 


26 
сшвуешЬ , что ежели 6 -4ас есть ква- 


зратф , то можно опредВлить корень 
ратбональной ‚ и по сему пусшь будет 
[1 
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№-дас— 4, то выдущЬ корни х — 25. 


2с 
и х-- - бий и такЬ дБ 
или х-—- зе” АБлишели Ффор- 


мулы а--Бх-нсхх, будешЬ х ин ‚и 


(а 
а-еы 


получишь шу же формулу раздленную 


кои помноживЪЬ между собою, 


э 


Г.) 
шолько нас. А имянно найдется хх--— 


йе и но М — 2 —4.а6 › по полу- 


4.56 4:66 
рх Рё ас 
чишся хх -Н-—- _28 ре ды Е 
6 4.66 456 4:56 
Вх 


в 
с 


+ 6х--а , слБдовашельно должно шолько 


жх 


-- @. помноживЬ на с выдешЬ схх 
6 


одного множителя на с помножишь, мо 


формула наша равна будешЪ сему про- 
в — 4 
изведеню\ сх--> Г еые ‚м ви- 


дно ‚ чшо <1е рЬшене завсегда мРсшо 


ТЗ имбеть 
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имБетЪ, как скоро #- 446 будешь ква- 
драшь. 
854. 

Отсюда раждается третей случай , 
вЪ которомЬ формулу нашу а-нфх-нсхх 
квадрапомЪ зАБлашь можно ‚ и которой 
мы кр двумЬ прежнимЬ присовокупимЬ. 


ПГ. Сей случай шогда пюлько бываей?, 
когда формулу нашу чрезЬ такое произ 
всдене представить можно , какЪ ( {42} 
{2-х ), а дабы се сАБлать квадратом, во 


положи корни У(--ах) 6-4) —т Ла), 
# 
а лньны ЕН 


которое уравнене разаБливЪ на {-НЕХ, 
получишь 2-|-- х — тт в) шт, ©. 
из 


= - ипх— р тт--еттх ; | откуда найдется 
Дит р— Рип 
Кип— бт 


855. 
Аля изЪяснен!я сего пусть предло- 
енЬ будешЬ сей вопросЪ, у 


Найта 
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Найти числа х так, что ежели изЪ 
удвоеннаго их квадрата вычшешь 2 , 
нюбы осташокЪ быль квалрашЬ * 


Понеже 2хх-2 должно быть квадра- 
шное число ‚ шо надлежит здБсь смо- 
шрЬшь , чпюбЪ спо формулу чрезЪ слБ- 
дующиахЬ множинелей п редставишь 2(+т) 


(ХТ 
(х— 1). Полагая корень — и в бу- 
тт ат 
дешЬ 2(х--1)(хф1)= р ; раздБ- 


ливЬ на х--1 м. на ий полу- 
чится зийх—21й— ттх-- тт, а опипуда 


ит--2тп 
РИ, возми з4Всь ша и и— 
зяи—_тт 
будет х—3 , 24х-2—16=4*, положи 
ЖЗ и #==2 выдешЬ; х——17 ; но по- 


неже здБсь квадраеф числа х входит , 
вЬ разсужден!е , шо все равно, будет ли 
Х=- 17, или х=-- 17 : ибо изф обоихЬ 
получится 2хх—2-—576 —24", 


т 4 $56. 
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856. 


Пусть дана будеш ся формула 6 
—Н13х--блх, кошорую квадратомЬ з4Б- 
лать надлеляюр ЗдБсь а—6, В— 1} и 
с— 6, гаБ слБдовашельно ни а ни с не 
квадрашЬ ; и шакЬ смошри не квадратЬ 
ли Ро -4ас ; но з4АБсь выходит 25 , то 
видно что спо формулу вЬ двухЬ 
множителяхЪ предсшавишь можно , кои 
суть (2-Н зх (3-Е25). Пусть будеш ко- 


ИВ, то (а 3я)(3-524) 


рень сего 


тт > --зхР 
— 3 г ошеюда 3зии-—- опих— опт 


ип 


тт — зип _ зт—отт 


утих, их-— 
2пи—зтт зттр—2п 


А чтобы числитель былЪЬ положительв- 
ной , шо 377 должны быть больше не- 
жели эт, или отт меныие зип, слБдо- 


тт 
ватпельно -— меньше быть должно не- 
йи 


жели : чтобЪ зислитсль былЪ положитшель- 
ной; ночшобЪ знаментель такжебылЬ при- 
бышочный , пю 3112 должны быть больше 

нежели 
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ип 
нежели 27 слБдовашельно ^^ должно 
пп 


быть больше 2х: и такЬ чтобЪ вмЬсню 
х найши положишельныя числа, шо вмБ- 
спо 1 и и паюя числа брать надлежитщЬ, 


чтобЪ менше было хХЬ, а бол 
пи 

ше ;хЬ. Положи шеперь т-—6 и И=5 , 

будешЬ "- — меныше *хЪ и очевидно 
й 

больше # хЬ ‚ ошкуда найдешся х= &, 


857. 


ГУ. Сей третей случай ведешЪ насЬ 
кЬ четвертому, которой тогда мБето 
имбещЬ, когла формулу а- 2х-р- схх мо- 
жно раздробить на дЕБ части шакф › что 
первая будетЬ квадрашф, а другая на два 
множителя разрЬинатся ‚ такЪ что вмБешо 
первой выдешЬ такая формула рр-н4е , 
г4дБ букты р, 4 иг шакую формулу 
2х означающЪ, и шогда надлежишЪ пюль- 


74 


ко положить У р-на") =р-- ‚ получиш- 


5 ся 
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ся тг р-- 


рр уничеожается ‚ а остальные члевы 


27 Г 
9 И ь г 
я яв 


2тр 
на 9 „Бляшея ‚  ттакКЬ что "=—— 


=, или ПИН 9 › ошкуда 
Я 

легко найдется Хх; и сей по есть чеш- 
вертой случай ‚ вБ копоромЬ формулу 
нашу квадрашомЬ заблашь можно и ко- 
июрой мы п римБромЬ изряснить намВ- 
рены, 

858. 

Волроёё. Найпи шакя числа Хх › 
чтоб ихЬ удвоенной квадраш единицею 
былЬ болыше другаго квадрата, или ког- 
за изЪ онаго отнимешь 1 цу ‚ тобЬ вв 
остаткЪ былЬ квалрашЬ * как вю сЬ 
числомЬ $ дБлается › коего квадрашЬ 25 
дважды взяпюй есть 50 : изЬ него ©ош- 
нявЬ г цу осшанешся квадрат 49. 


По сему 2хх—1 должно бышь квад- 
РАШЬ , гдБ по нашей формулЬ а—=—1 › 
6-е 

\ 


| 


Г 
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—0 ис--2; здБсь ние ни а не квад- 
ратЪ и не можетЪ шакожде на два мно- 
жителя разрёшиться, потому чаю 2-дас 
— 8 не квадратЬ: и шакЬ ни одинЬ изЬ 
первыхЬ шрехр случаевЬ мБстша не имБкяпЪ. 


А по четвертому можно сю форму- 
лу представить такЬ 3 хх-р хх — дх 
=Н(х--тт-— 1), ошкуда корень положиЕЪ 

тх-т 
=х-- ла будешь хх-Н(я--т)хфп=лх 


РЕ их › гАБ хх уни- 
й яп 
ятожается , а остальные члены на х-т 
раздВлипься могушЬ ; и выдешЬ иих—пя 
тт-- ия 
и ати-тт 
и помеле вЬ нашей формулБ 2хх— 1 по- 
падается шолько крадрашЬ хх, шо все 
равно , выдетЪ ли х положительной или 
отрицательной; можно также и —т по- 
ставить вмБешо -- ‚ чтобр получить 


ит- в 
а Возми здБсь и—т м в 


инеати—тт 
= в найдешся х--1 ИЗАХ-+— 1; положи 


ет 


й 


г_2зипхттх-фЕтт; по чему = 
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еще ш—ти и— а, будешь х=} и охх-1 
= эза когда возмешся и— т и #——2 
выдешЬ х=-5, или х—-|-5 › 2АХф1 
= 49. 
850. 

Волробё. Найши шакля числа › КЬ удво- 
снному коихр квадрашу когда придастся 
2 пюбЪ вышелЬ квадрашЬ * Такое число 
есть 7, котораго квадрашф дважды взя- 
шой есть 98, придавЬ 2 получишся ква- 
драшЪ гоо. 

И такЬ ся формула 2хх--2 должна 
быть квадрашЪ ›, гБ а—2, Б—о0 ис, 
слВловашельно ни а ни с не квадратр Е 
тпакже и #Р—4ас не квадрат и трепие 
правило имть здБсь м6сша не можешЬ, 


А по четвертому правилу можно на- 
шу формулу шакЬ представить. 

Положи первую часть — 4: будетЬ 
вторая злх-2= 2 х-рт)хф1) и по <> 
му формула наша 4 -{ 2 (х-- 1)(х- г), коей 


корень пусть будеш 2 МИ. оп 
з 


куда 
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куда выходит се уравнене 4-Н2(х-.1) 
Ш ШИ т 
|} рт у. а , г4Б 
Й ий 
4 уничтожающся ‚ а остальные члены 
на х--1 могушЬ разаБлиться, такЪ что 


атпх -2ип— дти4-ттх---пип, слБдователь» 
тв тт- эт 
но ^^ Е - 
211—тт 
и и— в, буш х—7 и 2хх--2 = оо”; 
возми #—о и И— Е выдешЬ х—т излх 


7—4 


. Положи т— 1 


бо. 


Часпю случается ‚ что ни первое › 
ни виюрое ‚ ни шрепие правило имЬть 
мВста не могутЬ , а по четвертому 
формулы на двБ шакЁя части, какуя тре- 
буюшся раздБлить не можно. ТакЬ ко- 
гдабы сля формула случилась 97 --- 15х 
—- тзлх , шо хошя шакое раздроблен!е и 
возможно; но не скоро оное видБль можно. 
Ибо первая часть есть (т —х)', или 1-2х 
-Н ах , по сему другая будетЬ 6--17х 
--12хх, которая для того множителей 
имбетр , чшю 17°—4.бл2 1, и слБдо- 

вашельно 
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вательно квадрашф ; два множителя изЬ 
сего уравненля дБиствишельно суть(2--34) 
{3-Е 4^), шакЪ что спо формулу по чс- 
швершому правилу разрЁшить можно. 


Но в льзя шребовать , чтюбЪ кию 
сте раздВленйе угадать могЬ ; чего рад | 
намБрены мы еще общей путь показать 
кр познанйю ‚, возможно ли такую фор- 
мулу раздробить ; ибо безконечно много 
есть такихЪ, которых рЫшенйя совеБмЬ 
не возможны ‚ какр наприм. ВЪ сей фор- 
мулБ злх-Н2, которую никогда Ка 
драшомЬ здБлать не можно. Но естьли 
найдется формула вЬ нБкоторомЪ слу- 
чаБ возможна ‚ ню легко можемЬ найшй 
веБ ся рЬшен!я ; что мы здБсь еще и? 
яснимЬ. 


80:. 


Вся польза , копюрая ВЬ пакихЬ 
случаяхЬ быть можеш ‚ сосшоиш ВВ 
пюмЬ , возможно ли какой случай найши, 
или отгадать ‚ вЬ копюрыхЬ бы форму“ 
ла а-Нх-Нсхх была квадрашЪ. Для шюго 


имбспю х ставя малыя числа по порядку» 
| *] 
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и смотри не выдешЪф ли квадрата. По 
что бы сей трудЬ облегчить ‚ етсли 
вмБспю х ломаныя числа иногда пола- 
гая требуемое получается , шо мо- 
ЖНО заразЬ поставишь вмБешою х дробь ; 


7 с 
5<о = откуда раждается с1я формула $ 


#5 с 
а--—-- — ‚которая , ежели будетЪ ква- 
й ий 
драть ‚ помножена наци даетр также 
квадрашЪ. И пакЬ нужно только пробо- 
вашь не можно ли отгадать рии ЕЪ 
пБлыхЬ числахЬ, чтобф ся формула «ии 


НЫ 5 р была квадрашЬ ; ибо тогда 
Га ея 

положивЬ х —-, будетф также с1я фор- 
и 


мула а--Вх--слх заподлинно квадраш. 


Но когда не смотря на весь сей 
врудЬ, никакого случая не найдется, то 
имБемЬ мы болышую причину думать, 
что такой формулы здБлать квадратомЬ 
совсБмЬ не возможно , какихЪ сешь без- 
конечное множество. 


862. 
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Когда же случай ошгаданЪ ‚ вЬ ко- 
торомЬ формула ‘будетЬ ккадрашомЬ : 
то легко найти вСБ возможные случай , 
5Ь которых она равнымЬ образомЬ 6у- 
деть квадрат ‚ и число оныхЬ завсегда 
безконечно велико. Аля показантя сего, 
разсмотримЬ вопервыхЬ формулу 2-- 
чху ‚ гдВ а-2, 6—0 ис —7, оное, 
какЪЬ явствует, будетЬ квадрашЬ › когда 
х— 1, чего ради положи х —1-р7, 6у- 
дешЬ ххжа--27-НИ, и формула наша 
будетЪ э-|- 147-77 , вр которой пер- 
вой членЪЬ есть квадрашЬ ‚ м шакЪ по 
второму правилу полагая корень ея —3 

-^ получаемЬ се уравненше 9-|- 147 


эттуу 


бту 
—- 177 29-е › гаБ 9 уни" 
я 
чтожающся ‚ а остальные члены на 7 
могушЬ разаАБлиться ‚и выдешЬ 147 


--7илу —= бити -- ппу ; слбдовашельно 
у 
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бтп —т4тп бти-чий- 
= А ИИ ина конецЪ х— ЕС 
787 — шт 7яй — тт 
гдВ вмРсто щ и # вс произволяция чи- 
сла брать можно. 


Положи шеперь тр—1 и п—т будешь 
х—— 3, или также ‚ заш6мЬ чпю хх вхо- 
дяшЬ , х —=-Н:, по сему будешЪ 2+ 9хх 


2. 
—_ = 


э 

Возми еще и—=3 и и—т, будеш 
дв; или х— 1, но положиёЬ и—Ь3 , 
й—х , выде х—=197, а отсюда 2--9хх 
—2025 квадрашЬ 45 ши, 


Пусшь шакже будеш т —8 ‚а п—=3 
получится х——17 какЪ и прежде. 
Положимр #—=8, ай=——3 выдешЬ 
д— 217 ‚ а ошсюда 2--7хх — 514589 
2. 
863. 

РазсмотримЬ еще сто формулу, дл 
ЗЕ, которая будеш квадратЬ , 
когда х———т; и пакЬ положи х--у— т, чего 
ради формула наша перемБнишся вЪ сю: 


Томе П. у 51 
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$%у-тоу--5 
-ЕЗУ —3 
=-7 
_ 5—9 квадратной ея корень 
положи м ‚› буешЬ 5у-2чу-Н9 
И - =”, ошкуда получимЬ 5 
ел п 


1п— бтп слВ- 


—7т=-бтв--тту и у— ь 


571й—тт 


2пи-бти--тт 
довашельно х— ——_. возми 1-2, 
5ин— тт 
п—х , будетЬ х—=—6, и слВдовашельно 


хх зх--7— 169— 13°. 
Положив т=-2 и и--т найдется 
Х—18 ‚и хх 31-57 = 1681 —412. 


864. 

Разсмотримь еще формулу 7х 
=Н15х--:3 и положимЬ х =. шакр 
чтобЪ формула чи--15ш-Е- тзии была 
квадрашь ; попробуй шеперь в\Б- 


сшо рицф брашь малыя числа , какЬ | 
слЬдуешЬ. 


Ежели 
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Ежели 1—1 ии будет наша формула=35 


ит = ---- — - 7 
72 ми —- “ее - АУ 
Зи —- ны 


Понеже т2т есть квадрашЪ, м слВдо- 
зательно л—3 удовлетворяет ; положи 
пеперь х--7--3, формула наша будеш 
77-427 -- б3-|- 157-45-13 или Зуу 
—- 577-121 , коей корень положи —11 
-- 7, иполучится уу - 59 ато 


22 
РНИИ ый ‚ или пу 977 — 2оштв 
вп—2отп 
--тту ›, откуда у — ры В ах 
тт — 7иП 


= $бит— затп-|- - Бозми на прим. 
тт— ув 

7—3 и ПЕ будешь хи формула 

ЕЕ. 


Пусть еще буешф и=1 ия= т, вы- 
деть х=—" ; положи т—-3 ий т 
найдется х—', и формула наша 7хх 
НН}, 


у 2 865. 
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86}. 

Иногда весь трудЪ бываешЪ напра- 
сен, чшобЪ отгадать случай, вЬ которомЬ 
бы предложенная формула была ква драшЪ; 
какр на прим. < формулою дБлаешся 3х 
2 или когда вмБето х возмешся 1; шо 
<Ъ сею зй---2щщ, которая, какЁя бы вмБеию 
рии числа взяшы ни были ‚ никогда 
квадрашомЬ не будешЬ. ТакихЬ формулЬ, 
коихЬ ни коимЬ образомЬ квадратомЬ 
здВлашь не Льзя ‚ есть безконечное мно- 
жесшво › и для того сшоитшЬ труда дать 
нВкопюрые признаки ‚ по копюрымр бы 
стю вЬ нихЬ невозможность познать мо- 
жно было, дабы сей шрудЬ ь чрезЬ ошга- 
дыванйе находить таке случаи, вЬ кошо- 
рыхЪ квадрат выходитЬ , не былЬ пице- 
шенЬ, кЬ чему слБаующая глава служишЬ 


ГЛАЕА 


АНАЛИТИК Б. 309 


ГР ит 


О случаяхЪ ‚, вЪ которых формула 
я-- Рх--- схх никогда квадратомЬ быль 
не можешь, 


866. 


Когда общая наша формула соето- 
итЬ изр шрехЬ членовЪ , пою надлежишЪ 
примБчашь, что оную завсегда вЬ дру- 
гую персмБнишь можно ‚ вВЬ которой 
средняго члена недосшаешЪ. С1е дЬлает- 


—Р 
ся положив х=/ 9 ; по чему фор- 
25 


р ый РУ-2Ь 
мула наша получастЪ сей видЪ а-- 


25 


ой заАеИН % ли 46 — 2-7 ; во по- 
48 46 
неже с1я формула должна быть квадраиЪ, 
шо положивЬ его — == будешЬ дар -# 
--.27 —с5з, слБаовашельно 17=023 -- 
— 44. М птакЬ ежели наша формула 
должна быть квадратЪ, то будетЪ ша- 
кожде и г55--#-4ас квадрашЬ и обрат- 


Уз но; 
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но у; слБловательно когда вмбето 24-446 
напишемЬ # , шо все дВло вЬ шомЬ со- 
стоитф, узнать можеш ли шакая формула 
быть квадрат или нЫшЬ; а поелику с!я 
формула состоишБ только изЪ двухЬ чле- 
новЬ , то безпорно легче разсуждать о 
ея возможножносши или невозможности, 
что по свойсшву обоихЬ чиселЬ си # 
учинишься можешь, 
869. 


Когда $—0 ‚ шо явсшвуешЬ ;, что 
формула сзх, шогда только будешЬ ква- 
драшф ‚ когда число с квадрашЬ ; ибо 
одинЪ квадрат раздБленный на другой, 
вЬ часшномЬ даютЬ квадрашф: шакЪ 22 


с33 
не можеш быть квадрашЬ ; ежели -^^, 
<< 


нс. с не квадратЪ ; слЬдовашельно ко- 
гда с не квадрашЬ ; шо формула сх ни 
коимЬ образомЬ квадрат бышь не мо- 
жет. Но ежели с само по 6ебЪ есть квадра- 
шное число, по и 635 будет также ква- 
драшЬ , кактя бы числа вмЬсшо 3 взяты ни 
были. 


868. 
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868. 


А что бы можно было разсуждать м 
о других случаяхр, шо надлежит намЬ 
вЬ помощь взяшь пою, чпю п режде говорено 
было ‚ о разныхЬ родахЬ чиселЬ, вЬ раз- 
сужденйа каждаго дВлишеля. 


ТакЬ вЬ разсуждени дБлишеля 3 чи- 
сла бываюшЬ шроякаго рода : первой со- 
держит п числа ‚ кои на 3 дЬляшся 
на ЦБло и БЬ формулБ зи предетавля- 
юшся. 

4о втораго рода надлежатфЪ пб, кои 
раздВленныя на 3, даюшЪ вЬ осташкЬ 
ги вЬ формулБ зи-На содержатся. 

Грепий родЪ заключает ББ себБ 
числа ‚ ком разаБленныя на 3 ‚ дающЬ 
осташокЪ 2 и содержатся БЬ формулВ 
31-2. 

Ежели всБ числа БЪ одной изЪ сихЬ 
трехЬ формулЬ содержатся ‚ то раз- 
смотшримЬ теперь ихр квадраты. 

Когда число содержишся вЬ формулБ 
зп, шо будешЬ его квадрашЬ опт ‚ кото- 

у + рой 
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рой не шолько на 3, но и на 9 6 
лится, 

буде же число во второй форму/Ь 
37--1 содержишся ‚ шо квадрашЬ его 
есть упи--би--1, которой раздБленЬ бу- 
дучи на 3 дает вЪ часшвомЬ зип- 2п,а 
вР осташкБ 1, слВдовашельно до вшораго 
рода надлежит. 

Ежели же наконецф содержишся число 
вЬ формулБ 3п--2 , по квадрат его 
сеть ой-- 121--4 ‚ которой раздБливЬ 
на 3 выдешЬь зп апт , а оста- 
токЬ 1, и слБдовашельно надлежишр 
также до втораго рода п-т. Ошкуда 
видно ‚, что всБ квадрашныя числа вЬ 
рассуждения дБлителей зхЬ, суть только 
авоякаго рода ; ибо они, или на 3 мо- 
гуф раздБлишься на цБло , и шогда не- 
отмбнно раздБляшся шакже м на 9, или 
ежели на 3 разд6литься не могушЬ , то 
осшашюкЪ бываешЪ всегда т, а2 никогда 
слБаовашельно ни одно число содержа- 
цееся вЬ формулБ зп--2 квадрашф быть 
нс можешь. 


$69. 


АНАЛИТИКЬ, 313 
860. 


ИЗЬ сего можемЬ мы легко пока» 
зать ‚ чию формула зхх--2 никогда 
квадратомЬ не будетЬ , хотя бы вмёсто 
# ЦцБлое , или ломаное число взяпю бы- 
ло; ибо когда х иБлое число и Фор- 
мула зхх--2 на 3 разЯБлится , шо 
останется 2 ‚ слБдовашельно ся форму- 
ла квадрашр быть не можешЬ ; но ежели 


Га 
й дробь, шо положи сво—. ‚ о которой 


дроби можемЬ мы принять ‚ что она 5Ь 
самой уже меншей видЪ п риведена ‚ и 


Г: 
слБдовательно - никакого общаго АБли 
и 


теля кромб г не имБещЬ. 


Ежели бы —--2 было квадратное чи- 
сло, шо помноживЬ на ии, т, е. ЗИ--2и 
надлежало бы бышь квадрату ; но сему 
равнымЬ образом сташься не льзя : ибо 
число и, или можешЬ на 3 раздБлиться , 
или НЬшЬ; ежели можешф, шо не разаБ- 


у; 5 лишся 
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лишся $ ‚, по пюму чшо иначебы ий 
общаго дБлишеля имБли. 


И такЬ положив и =} формула 
наша будешф зи--т8}{, кошорая раздб- 
ленная на 3 даетЬ #--6}]}, которая па- 
ки на 3 раздБлишься не можетЪ, какЪ 
для квадраша требуется ; ибо хошя 6} 
и могушЬ раз4блиться, но #1, разёБленное 
на 3 дасешЪ вЬ осташкБ т. 


Но когда и на 3 разаблиться не 
можешь , шо смотри, что будет вЬ 
осташкб. Понеже первой членЪ на 3 
можешь раздБлиться, шо все ДЬло со- 
стоитф шолько вЬ осташкБ втораго 
члена ; но теперь им раздБленное на 3, 
даешЬ вЬ осшапкВ т, или оно есть число 
сего рода Зи 1, по чему 2 будетЬ 
число сего рода 67-2, и слБдовашельно 
раздБленное на 3 , даетЪ остшашокЪ 2 5 
чсго ради формула наша зЗИ-- 24 разаБ- 
ленная на 3 ‚, даетЪ вЬ осшапжкБ 2 ‚и 
заподлинно квадрашЬ быть не может. 


870. 


АНАЛИТИК, 315 
870. 


ТакимЬ же образом можно дока- 
Зать , что и дя формула зи--5ии, ни- 
когда квадрашомЬ не будеш , да и ни 
одна изЬ сихЬ 31--8ии ‚ или зи-т тии, 
или зИ-Надии м проч. ‚ гаБ числа 5,8, 
11, 14 и проч. раздБленныя на 3, да- 
юшЬ вЬ осташкБ 2, ибо естьли бы и на 
3 могло раздБлиться ; то { не можешЪ, 
Положи и=37, шобы формула раздБли- 
лась на 3, а на 9 ни. Естьли же и 
на 3 не дблимо ‚, и слЬдовашельно им 
есть число сего рода 3и-5т, то хошя 
‘бы первой члень 3 на 3 и раздБлился, 
но другой 51и сей формулы 1уп--5, или 
Зии изЪ сей 24й--8, или ттиу изЬ 331 
Ни и прошч. раздБливЪЬ на 3 получится 
ВЬ осташкБ 2, и слЬдовательно квадрашЬ 
бышь не можешь. 

871 


С!е самое бываешф <Ъ общею фор- 
мулою зи (зи-Н2\щи, которая никогда 
квадрат не будутЬ ‚ да и шогда шакже, 
когда вмбсшо п положашся отрицатель- 

ныя 
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ныя числа ‚ шакЬ когда п=—1, по не 
возможно чтобЬ с1я формула 3#-ми бы- 
ла квадратомр. Ибо ежели и на 3 
АБлишся, то дБло уже извБсшно ‚а ко- 
гда бы ци наз не дБлилось, пою было бы # 
число сего рода 3п--+ а формула наша 
3й —3зп—1 ‚ копорую раздВливЬ на 
3 ›‚ получится вЪ осташкБ —х , КР 
которой ежели приложится 3, выдетё 
+2 Положи вообще и—-т, будет 
наша формула зи —(3т—2)вй ‚ которая 
Никогда квадрашф бьшпь не можешь, 


872. 


КЪ сему привело насЬ разсуждене 
дЬлишеля 3хЬ, разсмотримЪ теперь др- 
лишеля 4; ибо тогда всБ числа содер- 
жашся вЪ сихЬ формулахЬ , 


Тат ; Папа; Шайа; ЛУ дп- 3. 
ЧиселЬ перваго роду квадрашЪ есть 1678 
и можеш на 16 раздБлиться , когда же 
число втораго рода 47-Е, шо квадратЪ 
его кбии--8и-|-: , кошорой раздРливЬ 
на 8, дастЪ осшашокЬ 1 им надлежит 

Ро 
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до формулы 8п -- 1; а ежели будешЪ число 
трешьяго роду 4й --2 ‚, то квадрашЬ 
онаго 1бии-|-1би--4, которой раздВливЬ 
ва 16 получишся вЬ осташкБ 4; и слЬ- 
довательно вЬ формулБ 1би-| 4 содер- 
жится ; буде же наконецЬ число четвер- 
шаго роду 4й--3, то квадрашЬ его тбия 
--247---9 ‚ которой раздБливЬ на 8, вЬ 
остшашкБ будешЪ 1. 


7. 

ИзЬ сего научаемся мы слРдую- 
щему : вопервыхЬ ‚ чию всБ чешныя ква- 
драпныя числа’ вЬ формул нашей 16, 
или вр сей 161-54 содержатся ; слБло- 
вательно всБ остальныя четныя форму- 
лы, т.е. 1бп--2, абп--б, 16-8, 
тби-Нзо, 1би--12, тби--14., никогда 
квадратами быть не могут. 


Попомф мзЪ нечешныхЬ квадрашовЬ 
усматриваемЬ мы, что веБ они вЪ фор- 
мулБ 8и--т содержатся, или разаБливЬ 
на 8 даюшр вЬ остаткБ 1, по сему 
вср прошчйя нечешныя числа ‚ которыя 


вЬ 
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вЪ одной изЬ сихЬ формулЬ 8#-Н3, 
Зи -- 5,8й--7 содержатся  квадрашами 
бьиль не могут, 


874. 


По сему основанпо можемЬ мы па- 
ки показать, что формула 3#- 24 КВА- 
драшомЬ не будешф ; ибо или оба числа 
суть нечешныя или одно чешное а дру- 
гое нечешное, попюму что оба вдругВ 
метныя быть не могушЬ ‚ вЬ пропив- 
номр случаБ 2 былЬ бы ихЪ общей дБ- 
литель ; ежели оба нечетныя и слБдо- 
вашельно какЬ # так, и ии содержатся 
вЬ формулБ 8#--1, по первой лень 
312 раздВлиБЬ на 8 далЬ бы вЬ осташкВ 
3 ›а второй членЬ 2 , оба вмБсшВ 5, 
и слБдовательно не квадрашф. Но ежс- 
ли бы { было чешное число ‚ а и нечс* 
шное , пю первой бы членЪ зИй разаБ- 
лился на д ‚ а другой 2 раздБленной 
на 4 в осшапкБ далЬ бы 2 , оба вмБ- 
стр 2, м слБдовательно ме квадрашЬ, 
Естьли бы наконецф и было четное, а 
ИмМяННО — 25, а $ нечешЪ слБдовашельно 

й 
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и 81-1, шо наша формула была бы 
241 --3-Н 87, которую раздБливЬ на 8, 
получится вр осташкВ 3; м так квад- 
рашомЬ бышь не можешЪ. 


Равнымр образомЬ с1е доказательство 
можно употребить и вЬ сей формулБ 
зи --(8®-Н2)ми, также ивЬ сей ($т-[-3) 
и-21 , да и вЬ сей шакожде (8ш--3) 
ин (8п--2)ии , гАБ вмБсто ш м п веб 
нБлыя числа какЬ положишельныя шакЬ 
и ошрицатшельныя брать можно. 


875. 

“ТакимЬ же образом приступимЪ мы 
далБе кЬ дБлителю 5 ‚, вЬ рассуждения 
кошораго веБ числа содержатся вЬ одной 
изЬ сихЬ формулЬ ; 

1)5 и; Ш)5и-- 1; Пуи+2; 1У)уи-з; У)5п++4. 
Естшвли число будеш перваго роду, шо 
его квадрат есшь 2571, которой не 
только на 5, но и на 25 раздБлиться 
можеть. 

будеже число будешф втораго роду , 
шо квадрашЬ его 257и--1оп--Е , кото- 


рой 
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рой разАБливь на $ , останется гуй 
слБдовашельно ЕЬ формул 5й-- т соде- 
ржится. Естьли же число тшретьяго ро- 
да ‚ шо квадрашЬ онаго есть 251И -- 201 
--4 › которой разБливЬ на $ даеш в 
осшаткВ д. 

Когда же число чешвертаго рода, то 
квадрашЬ его есшь 25+ 3ой--9 , ко- 
порой раздБливЬ на $ останется 4. 


А есшьли наконецф будетЪ число 
пятаго рода, шо квадрат онаго 2517 
-- 401-46 ‚ которой раздБливЬ на 5 
дает осташтокЬ 1. И шакЪ ежели квад- 
рашное число на 5 раздБлиться не мо- 
жешь ‚ шо остапюкЪ бываешЪ всегда 
или т, или 4 ‚а никогда 2 или 3 ; по 
чему вЬ сей формул 57-|-2 и ‹п--3 
квадрашЪ содержаться не можешЪ. 


876 


По сему основанйо можем мы 
также доказашь, что ни формула 51--2и 
ниже ся 514 -|-3ии квадратами не будуть, 
ибо ц на 5 или дБлимо ила нВиЪ : ВБ 

первом 
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иервомЬ случаБ сш формулы могли сы 
разАБлиться на 5, а на 2$ нфшЪ. слБло- 
вательно квадратами бъть не могутЪ ; 
но еспьли и на $ недБайме» , то и равно 
или <И-- 1, или 5И--4; вВЬ пегвомЪ случаБ 
будетБ формула 5и-тси+2, которую 
раздБлевь на $ останется 2, а другая 
будеть5 И + 15743 . кони рую когда раз- 
раздЁлить на 5, вЬ оспапкВ будетЪ з 
и слЬдовательно квадрат бъшть не мо- 
жеть. Но ежели ии- 5п+3, шо первая 
формула выдешЬ 51 -- 1о1-{-8, которая 
когда разрЬшится на $ ‚, вЬ остапкВ 
будешЬ 3 ›а другая $#-- 15й+фт2 , ко- 
тпорую раздБливЬ на $ останется 2; слБ- 
довательно и БЬ семЪ случаБ также ква- 
драшф быть не может. 


Отсюда ттакожде явспвуетЬ , что 
ни ся формула 5 и -+ (п--2)ии , ви- 
же я хИ--(бп-РЗлии квадратами не бу- 
душЬ : ибо шаке же выдупф остапжи 
какЬ м прежде; да можно такле и ЕЬ 
первомЬ члемнБ поставить т, гдЬ 
только т на 5 недБлимо. 


Тоно И. ф $77. 
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8797. 


ВсБ чешные квадраты вЬ форму/В 
ди,а всБ нечланые вЪЬ формулБ 4п+1 
содержашся ‚ и понеже ни 4п--2 , ниже 
4п--3 квадрашЪ быть не можеш , п 
слБдуетЬ ошсюда , что общая формула 
(ап--з)и-- С-З `ии никогда квадрашВ 
не будешЬ; ибо естьлибы # было четное 
число ‚ шобы Й разаБлилось на 4, а 
другой бы членЪ раздВленной на 4 осша- 
вилЬ 3. Но когда оба числа р иц н 
чешныя, шо вышли бы осташки изЪЬ м и 
ии т, слБдовашельно изЪ цБлой форму- 
лы осталось бы 2; но понеле нЫшБ ни 
одного числа, которое раздБленное на 4 
оставляет 2, былоб квадратное. При 
чемЬ надлежитЬ примБчауть, что какЪ т, 
шакр и # ‚ можно взяшь отрицашельные 
и © такожде $ почему ны формула Зй 
—--3&%, ниже <1язЗИ—ии квадрашомЬ быв 
не можешь. 


878. 


Когда мы изЬ теперешнихЬ адбли- 
шелей нашли , чпю нБкошорые роды чи“ 
| селЬ, 
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селЬ , никогда квадратами быть не мо- 
гу шо Се самое имБешЬ шакже мВ- 
сто ипри веБхЬ другихЪ АблителяхЪ , 
а именно чо есль нБкоторые роды чи- 
сель ‚ коихЬ квадраты не возможны. 


Пусть будетЪ ДБлишель 7, шо всБ 
числа в слБдующихЬ 9 ми родахр за- 
ключаютея ‚ которыхр мы разсмотримЬ 
также м квадрашы. 


роды чиселЪ , ихЬ квадраты надлежитЪ до рода 
Г 7п | 45 тп 7п 
П. эв4-г| дот-ради-т 9-Е: 
Ш я 49пп-- 28п-- 4 п-- 4 
У\У1. 71-3 497п + 421-59 >и--2 
У. 71+ 4 дот-- 561-16 =п-- 2. 
ТУ. уи--5 4071--7СП +25 и-|-4. 
УП. 97-6 497 84+ 36 я-а 


Понеже квадраты , которые на 7 не 46- 
ляшся ›, содержатся вЬ одномЬ изЬ сихЬ 
прехЬ родовЬ ; 77+ 1, 7-53, 78-24, 
пю друге 3 рода изЬ свойсшва квадра- 
повЬ совеВмЬ изключаюшся , Кой суть 


91-3, 7-5 ‚ 7-6. Пришчина сему 
ф 2 видна , 
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видна, потому что всегда два рода чисель 
найти можно ‚ коихЬ квадрашы надле“ 
жашЬ ло однаго рода. 


890. 


Для уразумЬн!я сего надлежишЬ при 
мБчать ‚ что послБдней родЬ 7я-н 6 
мочешЪ изЪявиться шакже чрез 9—1, 
равнымЬ образомЬ формула 77-5, © 
эп -2 одинаковы; шакожде 77-4. по же, 
зпо и 9—3: но извБешно что квадра- 
шы сих двухЬ родовЬ чиселЬ уи--ь й 
51-х рагдБленные на 7, даюшЬ остапки 
одинаюе, а имянно тцу; подобнымЬ о6б- 
разомЬ также квадрашы сих двухЬ ро“ 
довЬ °97-1-2 и 9п-2 одинаковы. 


880. 


И шакЬ вообще , какого бы свой“ 
сшва Блитель ни былЬ ‚ котораго озна- 
чимЬ мы буквою 4, шо произшедийя от“ 
шуда разныхЬ родов числа, сушь слБ- 
дуюн!я : 


дя 
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Чт 
в--т, ав-- 2, ап--3 и протч. 
п -1, 4—2, 98-3 и пропч. 


гб квадраты изЬ -т и изЬ и- че 
общее имВюшЬ ‚ что раздБленные на 4 
даюшЪ остаток 1, и сл^Бдовательно 
оба надлежатЬ до одного рода Чи - 1. 
РавнымЬ образомЬ то же бываешь сЬ 
обоими родами +2 и 1-2, коихЬ 
квадрашы надлежашф до рода 4-4. 


И по сему вообще шо же дБлаешся <Ь 
двумя розами @-ра и 4п-а ‚ коихЬ ква- 
драты раздБленныя на 4, даютЪ одина- 
кой остапюкЪ ‚ а имянно аа, или та» 
кой же осташокЬ ‚ какр когда аа раздБ- 


лено на Я. 
381. 


СимЬ образомЬ получится безко- 
нечное множесшво шакихЪ формулЬ, какЪ 
а11--фиь, кой никогда квадрашами не бу- 
дут ; такЬ изЬ ХОлителя 7ми ‚ легко 
познаешся › что ни одна изЪ сихЬ фор- 


Фз мулЬ 
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мулЬ 7 -Нзии; чи -Н уши и чи -- бщ, 
никогда квадратом быть не можетр ; 
потому что и раздБленное на 9, дает 
вЪ` осташкБ или 1, или 2, или 4. По- 
помр изЪ первой формулы остается ил 
3, или 6, или 5; а изЬ впюрой или $, или 
3, илиб; изЪ трешей или 6, или 5, или 3 
чему ни при какомЬ квадрат статься 
не льзя. Ежели шеперь так!я формулы 
случатся ‚ то пищешной будет труд 
попа ть на такой случай ‚, гдБ бы могр 
вытпи квадрашЬ, и для пюго с1е разсу* 
жден1с есть великой важносши. 


Но ежели предложенная формула не 
такого свойства будет , м можно от- 
гадать нБкоторой случай, вЬ кошоромЬ 
зАБлается она квадрашр , шо показано 
Уже вЬ прежней главБ , каким образомЬ 
опипуда безконечное множесшво другихЬ 
случаевь находить должно, 


Предложенная Формула была собспе 
венно ахх--т, и понеле вмёсешо х на- 
ходились обыкновенно дроби ‚ для шого 

Е} 
клали мы х— 4, шакЬ что сис формулу 
ай 
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ай--Фии  квадратомЬ  з4Влашь должно 
было. 

безконечное шакже множество бываетЪ 
случаевЬ гдБ х и вЬ самыхр цБлыхЪ чи- 
слахЬ изЪявлень быть можешф ; а ка- 
кимЬ образомЪ оные случаи находить , 
слБлующая глава покажетЪ. 


с чо АР 4 мч чье р < 6» ЧР Ч р 


ГЛАВ УИ. 


О случаяхЪ , вЪ кошорыхЬ формула 
ахх-НЬ будеш квадраш вБ цБлыхЬ 


числахЬ. 


$832. 


Вилвли уже мы , какимЬ образомЬ фор- 
мулу а-НВх--слх перемВняшь должно , 
чтобЬ середней членЬ уничножился ; и 
по сему довольно будешЬ сЪ насЬ ‚ ко- 
гда мы настоящее разсуждее кь сей 
тнолько формулВ ахх--р присвоимЬ ; 
при чемр примБчать надлежит › чию 
вмбсию & одни иБлыя числа, изЬ коихЬ: 


Ф4 фор- 
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формула квадрат будешЪ, находить дол- 
жно. 

Прежде всего потребно здБсь, чтобЬ 
пакая формула сама по себБб была во3- 
можна ; ежели же она не возможна , шо 
и положенные вмбсто х дроби, не упо- 
минзя о цБлыхЬ числахЬ имЁль мбеша 


не могушЬ, 
583. 


И пшакБ положи стю формулу аля 
--Ь—лу, гаБ буквы х и у цРлыя числа 
быь должны, пошому что @ и р сушь 
так!я же. 

На сей конеЦЪ необходимо нужно знать 
ила угадашь одинЬ случай вЪ цБлыхЬ 
чи; лахр, ибо иначе весь бы трудЬ быль 
пицешиной, искать больше шакихЪ случаееЬ, 
слели бы случилось ‚ чшо сама форму- 
ла не возможна. 


ПоложимЬ что <1я формула квадра- 
томЬ быть можеш ф › ежели положишся 
х—/, и пусть ся квадрашЪ будешЬ == 
пакЪЬ что 4-22, гдБ { ир извВеш- 
ныя числа, и слБдовашельно осшалось ше- 

перь 
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перь шолько ›, какимЬ образомЬ изЬ сего 
случая друе вывесть можно с разы- 
скане шфмЬ важнре › чБмЬ больще оно 
прудностямЬ подвержено, нокой мы 
преодолБемЬ слБдующими прЕемами, 


884. 

Найдено уже, чо о-НРЕр и сверьхЪ 
сего должно быть алх-Н г уу ‚ вычаш 
прежнее уравненйе и3Ъ сего послБдняго, по 
получится ахх-— ау ф 52, чшо вЬ мно- 
жишеляхЬ представить можно такф: 
ах+)(х-р=9--=)—2); помножь ©Ь 
обБихЬ сторон на р4 выдетЬ @р9(х-ЕУ) 
(х-р—297--=)(у-5): но чтобы вывесть 
оттуда равенство, пю заБлай сте раздБ- 
лее арбх-]) —=9(7--5) 9х-Р=ЬУ-=, 
и изЪ сихЬ обоихЬ уравненй ищи обБ 
буквы х и 7; первое разаБливЬ на 4 да- 


арх 
ешь у; “На ‚а второе разаБ- 
Я 
ливЪ на р даешь у-— 4-4 сле зычти 
изЪ прежняго, останешся 22-9 0рР-90 


ар 
помножиЕЬ на 24 выдетЬ 2рар — (0-94) 
Фф 5 я 


335 О НЕОПРЕЛЬВЛЕННОЙ 


— 2859 _(арр+49} 

х--(ар---09)Гошсюда хм ВЕРЕ 
(р--чу врр—44  #рр—44 
2244 


а изЪ сего пошомЬ найдешся у— 
И 


_ @р--)я _ 4 гдВ первые два члена 


(ар) р’ 
содержать букву 2 ‚, ком соединивр вмб- 


сш дающЬ &(ар--99). а друг1е два члее 
#Рр--44 | 
на имБющЬ букву Х, и подЬ однимЬ зна- 


менаиелемЬ даюшЬ— № › СлБлдова= 
рр—44 
&(арр-- 99—24 


шельно у получится — 
«РР —44 


885. 


Сей труд кажешся ‚ чпю СЪ на* 
шимЁ намБренемЬ не сходсшвуетЬ; ибо 
здБсь пришли мы кЬ ломаннымьЬ числамЬ, 
когда намЬ вмВспю х и у иБлыя числа 
аскащь должно; него Ради получили бы мы 
другсй новой вопросЬ, какя числа вмбето 
Ри взять надлежит, чтобы избБжать 
ЯРоби , копюрой вопроеЬ еще шрудняе 

кажеш- 
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кажется нежели наш главной. Но мо- 
жно злдБсь употребить другое искуство, 
коимЬ мы легко наше намБренте достиг- 
немЬ ; ибо когда 346сь все вЪ цблыхЬ 
числах изБявипь должно ‚ то положи 


р-- РТ. —й дабы имбть х2то 
#рр—44 врр— 94 
—т, и у—те— п} ЗДЁсь не можемЬ 


мы взять ти П по изволентю ; но они 
такЪ должны быть опредЪлены ‚ чтобЬ 
Ъ прежними опредВленйями сходствовали, 
На сей конец разсмотримЪ мы ихЬ ква- 


+ 24 © 

дрипьь» и будет мт — вар’: ЗАРЯ ТЫ, 
вар*—арр44-+4* 

а Ч ; откуда найдется 


дар* —24рр44+4 

= -9 44299 
дар*— 20рр44-+4* 

— вар" зар, 


кд ———— 
— =—> 


тт—атт — 


886. 
ИЗЬ сего явсшвуешЬ , “по числа 
2 и п шакого свойсшва бышь должны , 


чтоб ит=—а--т ; но понеже а есть 
из- 
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изнБешное число ‚ шо прежде всего над- 
лежишЬ найши вмБспо # такое цЪлое 
число, чшобЪ ат--1 было квадрашЬ , 
кошораго корень есть т, а какф скоро 
оное найдется ц сверьхЬ пюго еще число} 
члобЪ «Г-Н было квадрашЬ т.е. #5, 
по получатся вмБспо х и у слБлующия 
величины вЪ пБлыхЬ числахЬ; х— 2—1) 
утв -— ца, ошкуда ахх--Ь— уу. 


839. 


Само собою явствуешЬ, что когда 0д* 
нажды п найдено , то молно вмБетю его 
поставишь —#й ‚ попому чпю квадрат 
онаго 1й2 ссшь одинаковЬ. 


Для нахокдентя х цу вЬ цБлыхЬ чи 
слахр, чтобы ахх-|-[— уу было, надлежишЬ 
прежде всего знашь иакой случай, чттобЬ 
а Р— #8 и какЬ скоро сей случай из 
вБошень будетф, пю должно еще КВ 
числу а наити тая числа т ип, чоюбЬ 
ат--т— ит было ; о чемЬ вЬ слБдую- 
щемЬ показано будеш. Когда же с1е з26- 


лано будеш, шо получится заразЪ новой 
слу- 
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случай, а имянно х— 1 -Нт иу=ир 
—-- 74/, и будешЬ алх-НЬ= уу. 

Поставь сей новой случай на м6сп® 
прежняго, которой былЬ взятЪ за извБет- 
ной, и напиши р-р тр вмБсшо {а ис 
—- пар вмБето 2 ‚ по получашся вмБето 
х и у новыя паки знаменован!я ‚ из ко- 
порыхЬ еще ‚, когда они вмБсто Ги 2 
поставятся ‚ друШя новыя выдупф и 
пакЬ далБе: шакЪ что ежели сЪ начала 
одинЪ только шакой случай былЬ извБ- 
сень, пю изЪ овнаго безконечно много 
другихЬ найши можно. 


888. 


СпособЪ доходить до сего ОБшен:я 
нарочито труденр ‚ и казался СЪ начала 
не соотвБиютвовать нашему намБрению, 
ибо мы нашли нарочито збивчивыя дроби 
кои особливымЬ щаспйемЬ уничпожить 
удалось ‚ и такЬ не худо, ежели мы еще 
другой путь покажемЬ, который ведешь 


насЬ кЬ слБдующему рЬшеню. 


$50. 
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Когда должно быть ахх--р— у, 
и найдено уже оЙ-Н 6-22, шо изЬ она» 
го уравненя будешЬ Р=лу-ахх а и 
сего р 22— а}. 
СлБдовашельно уу - ах = 22-а{, и теперь 
дДБло состоишЪ вЪЬ пюмЬ ‚ чтоб изЬ #з- 
вБсешныхЬ чиселЬ [и # найти неизвбси- 
ныя х иу, и шогда заразЬ видно ‚, что 
се уравнене получится ‚ когда поло. 
жишь х—Гиу=&, но отсюда ни одно! о 
новаго случая не получишь кромБ шого, 
кошорой взяшй” за извБстной. 


Для того положимЬ , что вмВспо # 
такос число найдено ‚ что аии-р-1 еспв 
квадратЬ , или что ай --тг= шт, ошку- 
да будетЬ ттр-—ат- т. СимЬ умножь 
прежняго уравнеыя часть 22-а} будет 
уу-ахх= (ЕЕ -а А тт-ат)— ветт-арит 
— арети--ваупп. На сей конецЪ полой 
у—2т-на}{т получить 
автт--авти--ааит-ах-ветт-аррит-аройй 
—Нааит ‚ гдБ члены ст и аарип уни 
чшожающся › № слБдовашельно выдет 

ахх 
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ахх—айти--асотп--2рети ›‚ которое 
‘уравнение разАБливЬ на а получится лх 
—Итт--еот--22тй, которая формула, 
какЪ видно, есь квадрашЬ и найлешся х 
=—/т -52п, что <Ь прежде найденною 
формулою согласуешЬ. 


890. 
Се |Фшене потребно изЪяснить , 
нБкоторыми примЁ рами. 

Волросё. Найпия всБ цБлыя числа 
вмБсшо х, шакЪ чтоб 2хх—1 было ква- 
драшЬ , или чтобЪ эхх-т=7. ЗаБсь 
а—2 ир——1; первой случай шотчасЬ 
виден , ежели возмешся Хх = т и ут, 
изЪ сего извРстнаго случая имремЬ мы 
}=ти & = 1; во шребуешся сще найши 
шакое число вмБсшо п, чпюбЬ 2ип--и 
было квадрат ‚ а имянно шт. Се учи- 
нишся ‚, когда й —2 и т—3. По сему 
изЬ каждаго извБетнаго случая } и 5 сей 
новой находим: х= 3/28 и у ЗЕ-Е4}; 
но извбсшной случай есть Д}=1 и 2-1, 
для шого слБдующие новые случаи най- 


дутся. 
— 
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:бо 
239 и пропч. 


В /—х 
ВЕ Е — 1 


5 
7 


25 
4.1 


89г. 

Волрос®. Найти веБ шреугольныя числа, 
которыя бы были вдругЬ и квадрашныя 

Пусшь будешЪ 2 корень треуголь 
наго числа ‚ шо самой  шреугольник 
==, которой квадрат бьшпь долаенр, 
и когда корень онаго будешЪ х, п 
=+=—хх, помножь на 8 выдетшь 42 
--4==8лх; придай <Ъ обБихЬ спюронб 
:, получится 432-43 5 1 — (22-Ни 
—8лх-+- 1. ДЬло соспоишЪ шеперь 85 
томЬ › чтобЪ $ хх -+- 1 было квадратфи 
положивЬ 8лх-|-1 —уу буденЪ у—2а-г; 
слБдовательно искомой треугольника ко“ 
рень < —27`.*; здесь а—8 ира и из 
вБбстной случай видснЪ ; а имянно {0 
иЕ— т; ачпо бы сще было 817—-т = ИИ, 
по ги Ш-—3, опкуда получится 
ХЗУНЕ и у 35-8, а 2—7". Ом 
сюда получаемЬ мы слБдуюция р6шенй‘ 


х—] 


АНАЛИТИК $. 337 


х =Л= о|1|б 3$|294.| 1189 
У=5= 1317 99 5771| 3363 | 
=" — О В 49, 288 | 1681 ипротч. 


802. 


Волробё. Найти всБ пятиугольныя 
числа , копорыя бы были шакже и ква- 
дратныя ? 


Пусть будетЬ корень пятиуголь- 
ныхЬ .—< , шо пяшиугольникь самЬ 
—*-—® , которой пусть будешф равенЪ 
квадрату Ах; чего ради 358—5 —2АХ , 
помножь на т2 и придай 1, выдешЪ 36 
389—128 1—24лл---1=(62—1)', поло- 
жи шеперь 24хх-т =уу. будет у =- 65 
—ги = — 2+‘; но понеже заБсь а —24. , 
Ь=т, шо извБетной случай. {20 и бт. 
ПопюмЬ должно быть 241 -4-+ = Шт , 
по возми п— 1 ‚, будет ш—5; и такЬ 
получаемЬ мы х= 5/-е ‚„ У=уЕ-24 
и < =2=, или шогда у 1—6, шо бу- 
дет также 5—'-?; ошкуда найдутся 


слБауюция рВшения. 


Томь 1, Хх ж—= 
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== о 99 | 98° 

УЕ: |5 49| 485 | 4801 

Ре: |+ = а 

или 20 | | -8 |-*°* | ---8 00, 
8 


Вслросё. аа всБ квадраты # 
иБлыхЬ числахЬ , кои когда помножатся 
на 7, икЬ произведеню  придастся 2 
побЪ вышли паки квадраты * 


36сь требуется, чтобЪ т -4- 2—7), 
гдБ а-—7 ‚, 8—2, извбашной случай по* 
падаешся ‚ Когда ХЕ ‚, будешЬ прану) 
и у—=== 3», разсмотрВвЬ уравнене 7 
-4- 1—1 легко найдется , чшю п—3 и 
*=8, слбдовашельно х— 8{-- 32 иу-8 
-- 21/, откуда выдутЬ вмБсшо х пусл 
дуюция знаменовантя: 


х— [11 17| 241 
7ЕЕЕЗ' 


| 894. 
Волросё. Найти всЬ треугольныя чи- 


сла ‚ кои бы были вдругЬ и пяшиугольныя: 
Пусть 
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Пусть корень треугольныхЬ =р ‚, а 
пятиугольныхь —9 ‚, шо должно быть 


Р-Р 91.9, или 391—9Ч— -Нр; от- 


2 
сюда ищи 4: понеже 94—;9-- га ЕР ; 
по = -Н (НР) щ. с. 9 ЗЕРЖаРЬЬ 
и аБло состоит вЪ шомЬ, чшобЬ 12рр 
—Н т2р-- 1 было квадрашр, и притомЬ вЬ 
иБлыхЬ числахЬ; понеже здБсь середней 
членр 12р попадается, по положи р—* =, 
чрез что получимЬ мы т2рр— 3хх—Фбх 
3 и 12р-=6х-—6, слБдовательно 12рр 
= 12р- 12: злх-2, чо должно бышь 
квадраЪ, ПоложимЬ еще злх-—2— уу , 
выдешр р" и 9—2 и все дБло со- 
спюишЬ вЪ формулБ зхх—2 у, гдБ а-3, 
2—-2 и извбетной случай х—ГЫ—1 , 
у=8=1. ПопомЬ для уравнентя ми 
2 зий--г имбемЬ мы и—т и м—2 р 
откуда слБдуюция величины, вмБсшо х и 
», апотомЬ вмБсшо р и 9 получатся. 

И такЬ когда х—2/--2 ву—2Е--3 
будещЬ 


Х * ФЕ 
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= /— т |3 11 | 41 
УЕ 1| 5 | 19 |7: 


Е 20 
= ЗМЕИ: 
или 9— о] 3 —$ потому что 4== 


895. 

Ао сихр мБеиф принуждены был 
мы изЬ предложенной формулы изклю- 
чать второй членЬ ‚ когда он  попа- 
дался ; но можно также предписанной 
снособЪ употребить и кЪ шакой фор- 
мулЬ , гдБ будетЪ середней членЪ, что 
мы здБсь показать намБрены. Пусть 
предложенная формула, которая должна 
быть квадрашЬ , будетЪ сля ахх-р-рх-е 
—7 и пусть будетЬ изЪ оной случай 
‘уже извбсшенЪ ау-НЬ--с=2е ; вы- 
чниа с1е уравнене изЪ прежняго, будеш 
а(хх—}})-НИх-/)——22, что во множи- 
шеляхЬ изобразится тпакЪ: (х-/(ах-на+ В) 
—0—2)(9-Н=), умножь <Ъ обБихЪ сшо- 
ронЬ на 4, будеш 24(х—Г) (ах —=а/-НА 
—4 (7—2) у--2), что на д8Б части разЗ= 
ароблено быть можешЬЪ : 

1 


АНАЛИТИК 5 341 
Гр(х-Р=90-—&) ; П ах аГ--ЬЕр 


(у-2) умножь первое уравнене нар, а 
другое на 4, и вычии прежнее и3Ъ сего, 
шо получится (249 — рух -- (999 + ру+-94 


. 2 
— 22р4 $ ошсюда найдемЬ мы х— 252% 


ЧЕ 
И (Ч9-- тру. г 379 ‚ амзЬ аругаго ура- 
Е ЕР 5 
я 
внен!я будет 4—8) —ра-Р=р —- 


Аа ; слБдовашельно у—2 
244-—РРо ‘а р 

нь, А 
244—рр &44-РР 449-№ 244 РР 

— 2414 #9 __ ; а для избфжаня сихЬ 


244 РР Я В 
947 -—- рр=т 
944-— РР 


дробей, положи какЬ и прежде 


и ‚› будешЬ т-- — " 
#94 —Рр #44 РР 


тт . 
слБдовашельно Я — ИЕ ‚ итакЬ х=ие 
444`—Рр 24 


(тг) 
И -- а у—те— пар-:Рп, гдБ 


ХЗ буквы 
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буквы т ий такого свойства быть долг 
жны , какЬ и выше сего ‚ т.е. чфюбЬ 
шт —атт--т. 

8-6. 

Но шакимЬ образомф , найденныя 
формулы, вмБето х из смЬшены еше СВ 
дробями ; иво члены содержание букву В 
сушь дроби, и слБдовательно сЬ нашимЬ 
намБренйемЬ не сходны. Но надлехит 
примбчать ‚ что ежели ои] сихЬ вели- 
инь кЬ слБдующимЬ придешь ‚ то оныя 
всегда будушр пБлыя числа, и который 
изЪ прежде взятых чиселЬ ри 4 очень 
легко найши мохио ; ибо возми риф, 
ппакЪ чтоб рр—а99--1, и шогда яда-0 
——1,» пю сами собою дроби пропадушЬ, 
и найдется Я——25р4-+] (а49-Н №) -- 91. 
а 7— 249 + р)+2а 9-9; но понсже 
ВЬ извбсшномЬ случа Б ау В Е— 22, 
квадрашЬ пюлько изЬ р входишЬ ‚ по 
все равно дастф ли буква 2 знак -, 
или —; и шакЬ поставь —р, вмБето 2, 
по будушЬ наши формулы х=2ем-Е 
(044 -- 7-9 и 72944-10) +2049 
п пюгда заподлинно будешь ахх-фх су 

Сыскашь 


О п п 
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Сыскать наприм. шак!я шестйугольныя чи- 
сла , кои бы были варугЪ и квадрашныя $ 
ЗаБсь должно бышь 2лх-х=уу , гдЬ 
#я—2, 6—1, ис=о ‚, изнбешной случай, 
какЬ видно есшь х-=Д=1 иу=е = 1. 
Попюмр надлежишЬ быть рр —249+1, 


булешЪ 4—2 и р—3 ‚ и такЬ получится 
Я— 128 - 17/4 ау—172--24/-б , опку- 
да слБауюцщия найдушся знаменования : 


ЕЕ 
7—8 — 113511183 и проч, 
897. 


ПобудемЬ еще нЬсколько при первой 
формулБ ‚ г средняго члена нёт и 
раземотримЬ случаи, вЪ которыхЬ фор- 
мула ахл+Ё, будешЬ квадрашЬ вЪ цфлыхЬ 
числахЬ, 

Пусть будешЬ ахх-|-Ь-уу и КЬ сему 
потребны дБ всши. 


|. Знать такой случай, вЬ которомЬ 
с1е дБлаешся ; оной пусшь будещь 


ее. г 
Х 4 1. 


аВ А-ир-рир 
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П. НадлежитЬ знать вмБешо т м п шта- 
кя числа, чшобь ит-—апп--т, о чемЬ 
вЬ слБдующей главЬ показано будешь 


Отсюда теперь получается новой 
случай , а иманно: х- и-тГи у 
—5ай}, откуда помомр равнымЬ обра- 
зомЬ и руге случаи сыскашь можно. Кой 
мы представимЬ такЬ : 


хи ВН" О!Е 
==] Р|®] ЕВ 


К | Т п пропм, 
В-пР--т А! С=--тВ 
О-тР-рапА В-тозаВя 


Р-вВ-Н 
5-иВ-ы 
и прош! 
которые оба рода чиселЬ , легко можно | 
продолжить далБе, какЪ кпю пожелаешЬ. 


Р=тр-рапр 


898. 


Но по сему способу не ‘можно продол- 
жать верхняго ряду не зная никняго, ни- 
же нижняго, не зная верхняго. На легко 
можно дать правило, верхней рядЪ одинР 
шолько продолжашь не имБя нужды знать 

нижней 
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нижней, которое правило служит также, 
и для нижняго ряду г4Б не нужно, знать 
верхней. ДЬлыя числа ‚ кошорыя в\Б- 
спо х брашь можно , идутЪ вЬ изеБет- 
ной прогресс, коей каждой членЪ напр. 
Е, изЬ двухЬ предфидущихЬ Си оаре- 
дЬляешся ‚ не имВя нужды знашь нижнте 
члены В и 5; ибо тогда Е=2т)О —штС 
—=атС или Е 2тО-(Стт-атв.С ‚ а по. 
неже ииг—апп--т, слВдовательно #1и-ат 
— 1, будешЬ Е 2тО—С. Ошкуда явст- 
вусиЪ, какимр образомЪ каждое изЬ верх- 
нихЬ чиселЬ опредБляешся изЬ  двухЬ 
предЪЬидущихЬ. рРавнымЬ образомЬ тоже 
бывает и <Ъ вилнимЬ рядомЬ ; такЬ 
1—т$-нап) , но О-иВ-риС ‚ будет 
1—15- аи -НатйС, и когда еще 52 К 
—НайС , по аб =$-тЁ , которую вели- 
чину поставивЬ вмБсто аиС получится , 
Т=2т$-—Ё › шакр что нижней рядЪ по 
пому же правилу , как и верхней про- 
должается. 


Найти наприм. вёБ числа х, чтобЪ 
влх—1—7у, заБсь 7—1 иё— 1, при томЬ 
Х 5 тт 
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тт—2ии-т , будешЬ 7—2 ит-—3. И по- 
неже Д--5, пою первые два члена ти $5, 
изЬ которыхЬ сЛБлуюше по сему прави- 
лу найдутся: Е 60-С, м.е. каждой 
член взятой б разЪ и уменшенЪ предЪ- 
мдущимЬ дает слВдующей; и шакЬ иско- 
мыя числа вмБсто х идут цо сему пра- 
вилу такимЬ образомЬ : +, $. 20, 169, 
985 › $741 и прошч.; откуда видно ‚ что 
Си числа безконечно далеко продолаить- 
ся могут. А ежели бы захотли взять 
дроби ‚ то по преждепоказанному сио- 
собу еще бы безконечно большее множе- 
сшво найши можно было 


токмо мкм люда м 


Г В.я УП. 


О особливомЪ способБ, формулу вии 
здБлашь квадрашомЬ вЪ цБлыхЪ числахЬ. 


899. 
Предложеннаго вЪ прежней глаёБ ЕЪ 
АБиство произибсть нс льзя ‚ ежели ие 


ВЬ сосшояни найщи для каждаге числа @ 
накого 
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этакого й, что бы али-4-х было квадратЬ, 
или чтоб айй--- 1-1. 

Когда же пожелаешь довольствовать- 
©я ломаными числами , Шо се уравнение 
легко ББшить можно. Ибо положи 


полько 1х + ‚ будейф ит= и 


ий 

НТ —апп-нт , гАБ на обБихЬ сто- 
44 

ронахЬ + увичтожается : а остальныя 


нлены на # могутЬ рава Блишься. ПошомЬ 
помноживЬ на 44 выдетЬ 2ра--пр=атау, 
откуда найдется 1 = и ‚ откуда бсз- 
244 - р 

конечное множеешво знаменованйй вмб- 
спо п найдется. Но понеке я цБлое 
насло бьпь должно ,‚ шо се намЬ ни- 
мало не помогаешЬ ‚ и слБлдовашельно 
для нахожденйя его надлежищЬ употре- 
бишь совсемЬ особливой способЪ. 


ооо. 


Прежде всего надлежитЬ примВчать, 
что ежели аля--т должно бышь квадратЬ 
вЪ цВлыхЬ числахЬ , какое бы а число 

ны 
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ни было ‚ шо сему не всегда статься мо- 
жно: ибо вопервыхЬ  всБ шФ случаи из- 
ключаюшся , вЬ которыхЬ & отрицашель- 
ное число, потомЬ также им всБ п®, 
гАВ а Квадрашф. Понеже шогда апп было 
бы квалрашр, но никакой квадрат «Ь 1 
вмБсшВ квадрата вЪ цБлыхф числахЬ не 
ЯБлаетЬ , и посему формула наша дол 
жна быть так ограничена , чшобЪ бук- 
ва @, не была ни отрицательною ‚, ни 
квадратомЬ $ но когда а есть полохжи- 
тельное и притомЬ не квадратное число, 
то можно завсегда вмБсто и такое цб- 
лое найти число , чтобЬ апп -- х было 
квадрат. 

Естьли гпакос число сыскано ‚ по 
изЪЬ прежней главы легко можно вывесть 
безконечно много другихЬ ‚ но кЬ на- 
шему намБренпо довольно будешЪ найши 
нБкоторыя и пришомЬ самыя малыя. 


01. 
Аля сего нРкогда ученой Аглича- 
н"НЪ имснемЪ Пелль весьма ‘остроумной 


©40бобЪ изобрБлЬ ‚ кошорой мы з„Бсь 
изЬ 
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изряснить намБрены. Оной есть такого 
свойства ‚ чпю не для каждаго числа 4 
вообще , но для каждаго случая его осо- 
бливо употреблять можно. И пакЬ на- 
чнемЬ сЪ послБднихЬ случаев. м будетЬ 
искать вмБспю й такое число , чтобЪ 
2пп-—|-1 квадрашЪ было, или чтобЬ У(2ий- 
—-г) было извлекомое число. 


ЗаВсь легко видЬть можно, чо сей 
квадрашной корень будетЪ больше неже- 
ли й, а менБе нежели оп; чего ради по- 
ложи его =и-Нр, гаБ р заподлинно дол- 
жно бышь меньше нежели и. И шакЬ 
имБемЬ мы ТУ(2и--т) =и-Нр, слБдова- 
тельно 27-1 = ии--опр-Нфр › откуда 
найдемЬ п; но ии= 2-5 рр-1 ‚ слВдова- 
шельно и—р--У(2рр—1). 


ЗаАРсь главное дДБло состоит вЬ 
помЬ , чиюбЪ 21р-1 было квадрашЬ ‚ что 
учинится положивЪ р-т, и найдется #2, 
а У(21т--1) =3.. Ежелибы сю не такЬ 
скоро вышло ‚ шо можно бы продолжать 
далБе , и когда У! 2рр-г) больше нежели 


р и слБдовЬ п больше нежели 2р, то 
положи 
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положи #=2р-{-9 м будетЬ 2р--9— 
НУ 2-1), или р--9 =У(2рр-г) взявБ 
квадраты получится рр--2р9--99-2рр-ъ 
или рр— 2ра-- 99 -+ 1, будетЬр =9-Н" 
(299-51), и шакЪЬ 2494-Е т, должно бы 
квадратное число, что учинитшся КогА 
4—0 ‚, елБдователюно рт и п—=2. Из 
сего примВра можно уже имбть понят 
о семЬ способБ , которой еще больше 
изЬясненЪ будешЬ изЪ слБдующаго. 


до2. 


Пусть будет а=3 и что ея фе 
мула зип- 1 должна быть квадрат, и® 
положи У(37т-- т), —и+-р будешЬ зпи-+1- 
эп 2пр-Н рр и2тй — эпр-- р-Е , опкюм 
„_ Р-Н У(ЗР 2) 

2 

шс Нёжели р и слБдовательно я больше, Не* 
жели 3 или р, по положи #—р-|-9, бу- 
дет 2р--29=р-НУ (3-2) или р--24 
=У(3/рр—2), взявЪ квадрашы выдешЬ [р 
== 49-Е 444 — Ур- 2, или 2 р 4а-- 48 
На т.с. р 219--294-Нт; почему р-4 
[У 394- з)ая формула данной равна, 

слВдо- 


‚› но понеже У( 3рр-2)) боль" 
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елВдовательно 4-0 , еткуда рт, 
и— г иУ(зии-- г)= 2. 

903. 

Пусть будешь а—5 и формулу чив 
=-- т здБлать квадрашомЬ , кошораго ко- 
рень больше, нежели 2, шо положи 
У(5т-|- 1)—21-Нр’и получится бий 
—4®и-Н ар -Н рр,а пт дир рр— 1, слБ- 
довагтельно и—2р-- У($фр— 1). Нопоне- 
же У 5рр-т) бэлыше нежели эр, по и 
й пакже болыпе нежели 4р $5 чего рада 
возми и—4р-|-9, будешЬ 2р-+-9—= "(5-ю 
мили 4рр-- 4р9-91—5рр— 1; ошкуда р— 464 
= т, почему р—29-+ "У. $5945 г) се 
Учинишся когда 9—0 ; слБдовательно 
р—1 ил-—4 и шакЬ У(бит- :)-9. 

994. 

ПоложимЬ еще а—6 ‚ чтобы бия 
--: было квадратЬ , косго корень боль- 
ше нежели 2й ‚ ло возми У(бли-Н1)=2я 
—-Р будетЪ 61й-|-г дли апр-Нрр или 
2ий— Б = ие) 

—4ир-Нрр-т, слбдов. пир и — 


_25--У(брр- 2), 


мли и— —5 почему п больше 
2 


нежели 
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нежели 2р; для шого положи п — 2р--1 
будет 4р--29—2р-НУ(6р-2), или р 
-21="У бр -—2): взявЬ квадраты выдеть 
р-н 8ра-н 499—6рр-2 › или 2рр— ЗМ 
-+ 499-Н2, или фр= 49 -- 249-51; опку- 
да найдется р—29-- У(6а--®) , кото. 
рая формула первой равна и слРдов. мо- 
жно положить 9—0, выдешЬ р=1, #—2 
по чему У(бии-- 1)=5. 


905. 

Пусть еще а—7 и ут-т= ИИ 
слЬлов. 2 болыше нежели 2п ; чего ради 
положи и 2Я-НР, будешр 9ип--- 1—4 
= дир-Н рр, или зип = др рр-т; ошку- 
да найдется „—_2Р-НУС-3) ; но п0- 
неже п больше нежели *р и слБдов. болг 
ше нежели р, то возми и—р--4 ‚ 6 
деть р-- 39—=У(7р-3); взявЬ квадраты 
выдетЬ р -+-6р4 + 994 =1р-з; 6=6М 
--994--3, или 2р—2р9-- 349--1, ошсю4й 
найдется ЕСИ но понеже 

Е 
346сь р больше нежели 24”, и слБдов. боль” 
ше 
| 
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ге нежели 9, шо поставь р—а-и. 
будет 9 27— *(7499--2) взявЬ квадра- 
ты 99-- 4097-Е 477 — 744 + 2, или 64942447 
--47Г-2, или 3449 —-297-—- 277- т, по чему най- 
дается а— 7"; но понеже 4 
больше нежели Г, то пололи д = гу, 
будет 27--35—У(7т"-3)› взявЬ квадра- 
пы 477-1275 —--9 55 — 777—3, или 377—127$ 
Р-р 3 м УРоат-НЗ55-Р-т слВдов. 
9—25-- У(95-Н 1), и я формула пре- 
жней равна, то возми 5-0 и получится 
г т ‚9—1, р > и п—-3 ошкуда и 8. 

Се изчислене можно сократить слБ- 
‚дующимЬ образомЪ ‚ чяю и вЬ другихЬ 
случаях мЬсто имБетЬ. Когда 7ил-4-1 
—ишт , по т меныпе нежели зп , чего 

ади вовми Ш—3ЗП-р ‚, будетЪЬ чип--т 

— отп — бир рр, или 2ип-=бпр -рр-- 1, 
отсюда п— 32502722) , слВдовап, п 
менше нежели 3р; для пюго положи я—=3р 
-4 будешЪ 3р-29—=У(9-Е2) ‚ взявЬ 
квадраты 9рры— 12ра-- 499 — 7рр-- 2 или 
2рр— 1244 — 449 -2 и р— 69 —2449 1; 
откуда р=39-+-7(794-Н 1!) ‚ заЁсь за- 
Томё И. ц разЪ 
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РАЗЪ поставить можно 4—0, будетЪ 621 
и #— 3, наконец ш= 8 какЪ и прежае 


906. 


ВозмемЬ еше а— 8 такЪ чтобы 8 
=Ет— тт , по уему т менше нежем 
3л, для того положи т зи-р, буде 
811 -- 1— ояп-бпр-Н рр, или ин-- бр-Й 
т ; опкуда п = ЗУ р-н 1) , ко? 
порая формула равна первой , шо м 
жно положить ][—0, и получится и=! 
ам=з. 

997. 

РавнымЬ образомЪ поступай ф 
каждымЬ  другимЬ числомЬ а’, сжеля 
пюлько оно положительное и не ква 
рашЪ ‚ пю придешь на конец на такой 
коренной знакЪ , которой сЪ предложен. 
ною формулою сходен ‚ какЬ наприм. 
сей У(ай-Н!), г4Б должно пололить 
8—0, вЬ которомЬ случёБ неизвлекое 
мость пропадетЬ , а потомЬ возвраша" 
ясь назадЬ получишь величину для П, 
чшобЬ аип---1 было квадрашь, 


Иногл 
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Иногда скоро можно дбйши ао жЕла- 
ёмаго ‚ а иногда мномя КЬ пому Дй- 
етшея шребуюшся по состоянию числа 4, 
© которомЬ извБешныхЬ признакоё дать 
не можно , до числа 13 идешЪ нарочи- 
шо скоро ; а когда а т3 у то вычислё- 
не будетЬ гораздо просшраннБе ‚, м для 
шого не худо изЪяснить сей случай по- 
аробнБе. л 

003+ 
И 10 сему пусть будешЪ @а= 13, 
такр чшо должно бышв 1зт--т = , 
понеже заБсь шт больше нежёли пп, 
слБлов. т болыше нежели зи, шо возми 
т—зи-Н р, будешЬ 13и---1—оип- б-р, 
или 4ип2бир--рр-т, ошкуда п В 
по чему п болыше нежели бр, и слРаов, 
болыие нежели р. то положи пра, 
выдетЬ р-- 44 =У(т3рр—4); взявЬ квадра- 
ты 13р—4—рр--8р4 - 1644 ‚ 12—84 
16994 раздВливЬ НН 4, 3—2 
444-51, опжуда р 1-5, — ЗБеь р 
больше нежели 9-4, слБдов. болыше не- 
жели 4: и шакЪ возми р—=4--г буден Ъ 
24--37—=(#344-Н3) взяв, КваарашЬ , 
Цз 1349 
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1399 --3 = 499 Е 12497 9т, т.е. 9 
= 124и-Н 977 —3 › раздБливЬ наз, 34 
— 497 37-1, ошкуда 9— УТ, 
гдБ 4 болыше нежели *+". , и слБлов 
больше нежели г, чего ради положи 4=1 
—-х будешЬ 7--35 —У\1377-3»; взявЬ ква 
дразпы ТЗУР —3 —7"7- бьб-- 955, имт 127 
— 677-9553. раздБливЬ на 3; 477—2!} 
-Нзуу-нт, отсюда г — 5-59, 346% 
Х болыне нежели ее . ‚ или у, для того 
возми и 5-2, будетЪ зу-- 47—=У(и3я 
+4); взявЪ квадраты 1355 +4 — 957-5247 
би и 457—245 -т6и—4, разб- 
лиёБ на 4 получится 55— бу аи-ь 
почему х —=3:-НУ(131—1\, и слЬд. г бол 
пе нежели 37-32, или бр, чего ради 
положи 5—6:--и, будет зЕ-ри= 

(13-1); взявЬ квадраты, 13 #-т= 9й 
-Нбри-Нии ‚ откуда зи баи-рш-! 
и ё—=+ мед › ГДБ  болыше не 
жели “1, и слБдов. больше нежели и, 47 
того положи $2 и--©, булешр и 47 
— У(гзии +4); взявЪ квадрашы получится 
13% --4 — и-Е 80 -- 1699 м 12ии-- 7. 

41 
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-1690-4 ‚ раз„ВливЬ над, выдетЬ зи4 
—2и9 -|- 499- 1; почему п ый | 
гб и болыше нежели +9, ш слБдов. 
болыце нежели 9, пю положи и 9-х, 
будешЪ 2о--3х == У(139-3), взявЬ ква- 
араты 1399-3 —= 49-1 2х хх, или 
999 = 1аох-Н9лх 3, раздБливЬ на 3, 
зФе-дех--зхх--1, ошкуда = ЕО, 
г4В Ф болыце нежели &х, и слЬдов. боль- 
пе нежели х, для шого положи Ф—х-ру 
будеш х--37 = У(т3хх-Н3) взявЬ «ва- 
драты 13хх- з—а-- блу- уу, или 
а2хх —блу-- 977-3, раздБливЬ ма 3 
выдетЪ дих 2 ху 37-Е их :25-%), 
гдр х болыце нежели у, для того поло- 
жи ху, будетЬ з7-Н43=У@ 37-4) 
взявф квадраты 1377—4 =977-+2472-{-1655, 
или 477 —2475-- 1652-24: разАБливЬ на 4- 
уу — буз- дза-- 1, ошсюда у= 35 -Н У 
(тзаз-Нтг) и я формула наконецЪ ра- 
вна первой , шо положи = =—0 и возвра- 
шясь назадЬ , получишь какЪ слБдуетБ: 
5-0 
ут 
ху = т 
я-х--7=2 Цз #—% 
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и ®-Нх- 4 
в—и--9—5 
5— бё-и- 33 
5-2 38 
Гис И 
р 7—109 
п:=р-+9=180 


т—и-р=649 


слВдов. 180 послБ э есшь самое меншев 
цБиое число вмБошо п ‚ чшобЪ 1зип 
было квадрашЪ, 


959. 

ИЗЪ сего примВра довольно явсшву- 
етЪ › сколь продолжительно иногда ша 
кое вычислене бываешЬ › а вЬ большихЬ 
еще числахЬ шребуется в десять раз 
болыпе дБла ‚ нежели сколько было при 
числБ 13 , да и неможено наперед ви- 
дБть при какихЬ числахЬ столь великой 
шрудЬ надобенЪ ; для шого труды дру“ 
гихЬ надлежит . употреблять вЪ свою 
пользу м здБлать #аблицу ‚ гдБ для 
вебхЬ чиселЬ, а опЪ Е до тоо знамено- 
ванйя букБЬ % и п изображены , дабы вБ 


случаБ 
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случаБ можно было взять для каждаго 
числа а надлежацие буквы 222 и п. 


< 


это. 


Межзу иБмЬ надлежит примБчать, чипо 
при нЪкоторыхЪ родахЬ чисель знамено- 
в1н1я  чиселЬ т м п вообще найти мо- 
жно; но се аБлмлешся при афхЬ и'олько 
чи-лахЬ ‚ копюрыя единицею или двумя 
менше, или больие квадрапинаго числа , 
чшо особливаго досщойно показан1я. 


Отт. 

По сему пусть будетЪ в—2е-2, или 
двумя менше квадратнаго числа, и должно 
бьышпь (ее —2 ив -- и = шт; шо явно есть, 
что т менше нежели ей, для пюго по- 
ли ш—еп-р › будешЬ (ее- 2) п-т 
—— ея —зепр-- рр, или эп — 2етр- ррЪфт 
и опкюда п = “#2 У(®РР — РР +). ‚ гдВ 
заразЬ видно что взявЬ р— 1 коренной 
знакЬ уничтожится и будет п=е ‚а 
т—ее-1. 

Когда бы было наприм, @=23 , гАВ 
&—5 ‚шо будетЬ 23 тп--. 1 = тт; ежели 

Ц 4 п—5 
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п=$ и = 24, по само чрезЬ себя пак“ 
же явсшпуешЬ , что полози?р и—е ш. © 
когда 4—6 —2, выдетЬ ави-- 1 —е*- 268 
-Н 1 квадраиф изЬ ее—т. 


9т2, 

Пусть будешф а—6—1, 1. е. сди- 
ницею менше квадрашнаго числа и д0л- 
жно быть (#ё— в и-- 1—1 ; пю здБсь 
опять 22 менше нежели ей, для того по- 
ложи и=еп-р ‚ будешь (е— ин-т 
= геи — 2епр- фр ‚ или тр— 2епр-рр-фнт, 
отсюда и = ер-- У(еерр-[р-Е 1) гаБ корсн- 
ной знакЬ уничтожится , когда р ги 
получится #=2е ‚, а т— 2—1. (6 
легко видбть можно ; ибо когда а=` 66-1 
и п—2е ‚ шо ат-- 1 4е*—дее- т ква- 
драшЬ мзЪ 2ее—1. Пусть на прим. 4-24 
такр что е—5 , найдется и—10 и 247 
=-1= 2421 —49°. 

913. 


ПоложимЬ еще а= ее-[- т, или 1 ЦеЮ 
брльше квадрашнаго числа и должно быть 
(ее уии--г=шт , гАБ т , какЪ видно; 
больше нежели еп, для шого возми т—те 

=? 
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-НР ‚ будешВ (ев-нтип-т — вет--2етр 
гр, или пп — 2епр--р- =, ошкуда пер 
—НУ(еерр-- ф-т), гаБ р: взяшь должно 
и выд и—2е ‚ Ш 22-1. Се легко 
усмотшрЬюпь можно ибо когда “— еР-р 1 и 
й—2е, ло ат-1=4е--42е--х квадратЬ 
изЬ зее-х. Возми на прим. а—17 шакЪ 
ято е—4 ‚ будетБ аулифу=тт ‚ когда 
8 и т 3}. 
914. 

Пусть будет нахонецЪ а=ее-|- 2, 
или двумя больше квадратнаго числа и зол- 
жно быть (ее--2)ии-- — шт. ЗаБсь видно, 
чпю т больще нежели ей, чего ради поло 
жи т—ей+р , выдетЪ еепп+ 271-4- 1 — епт 
—Н2епр--фр или 211 2епр--рр-! , отсюда 
ПР), возми теперь —г бу- 
дешЬ и=е и т =ее+-1, шо заразЪ видно , 
что ежели а—ее--2 и и—е, будешЪ апи+т 
—е--2ее--1 квадрашр изЬ ее -+-=. Поло- 
жимЬ на прим а—11, шакЬ чаю 2=3, по 
получився 1111-1—т , когда я=3 и 
#— 10; естьли жебы похотБли взять 4-83, 
пю былр бы г—0, и найдется 8 зий-|- 1-ит, 
когда возмешся и=9 ит $2. 


Ц 5 Таблица 


ы 
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Таблица чиселЪ тип, изчисленныхЬ 
для всБхЬ величинЬ числа а от 2 до $00, 
шакр что ии айл-- 1 

рр ав |» | 


2 31 30 Е т 
|231 | 273| 1520 
2 5$ | 33 4 23 
3 8 || 34 6 35 
1 3 | 35 + 6 
б 19 || 37 12 73 
3| 12 ||38 6 37 
2 7139 4. 25 


180 | 649 || 40 3 то 
15 ||41 320 2049 
4 |42 | 2 13 


4. 
1 
8 33 || 43 531 3482 
4 т7 || 44% 35 199 
39 | 175 || 45 24 161 
2) 9 | 46 3588 24335 
12 55 47 5} 48 


ы. 197 ' 48 1 ? 

5 24.” 

| $1 59| 14 59 
[| 51 7 $0 


10| 51 52 90 649 
5 26 || 53 91со 66251 
24 127.5+ 66 485 
1820 9801 || $5 12 8? 
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>. аабвы ы м - Е 

56 2. т5 | 78 5 53 
57 20 15т Ф 8о 
58 2564. 19603 : | Е 
59 бо 53° и я 
я яв 9 82 
бт | 226153980! 176631904.9 г | —. 
г. - ы- 356996 285771 
63 ВНЕ ПЖ 
65 ых 12918 з 28 
66 8 65 88 2т 197 
67 5957 48842 , ] 5300о $000от 
68 4 33 | оо 2 о 
бо 936 7775 |2! 165 1574. 
7о зо 25т 120 1151 
т 413 3480 || 93 1260 12151 
72 2. 17 || 94 221064. | 2143205 
73 267осо 28124.09 || 95 4 Зо 
74 4.30 3692 || об 5 49 
75 3 26 || 97 6371352| 62809633 
76 ббзо 57795 || 98 10 эо 
77 4 35т |9 т то 


ГЛАВА 


36. О НЕОПРЕДЬЛЕННОЙ 


Га ва УШ 


О способБ ые извлекомую формулу 
Уаёх-нсхх--4 у", зАБлать рацюнальною 


от5. 
Мы приступаемЬ шелерь к формул^В, 


вЬ копюрол х до трешей степени возвък 
шенЪ ‚ а понюмЪ пойдемЬ далГе кЬ ч© 
швертой , не смотря на по чпю сти 008 
случая подобнымЬ образомЬ разсмаитри> 
вашь должно. 


И такЪЬ пусть сто формулу а-Н 
$ сху-- 4х квадратомЬ здБлагть надлежит. 
На сей конецЬ потребны надлежашие вс“ 
личены вмбето х вЬ ратональныхЬ 
числахЬ , и нонеже вЬ семЬ большее уже 
затрудненте бывает , пю требуется 
также болыше и искуства находить шолР- 
ко ломаныя числа вмВето х м ими при 
нуждены довольствоваться ‚ а не требо" 
вать рбитентя вЬ цблыхЬ числахр. Пре 
жае всего примбчать зёбсь должно, "то 

никакого 
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никакрго всеобщаго р6шенЁя дать не ль- 
зя ‚ какЬ шо прежде было ; но каждое 
дБйстве даешЬ намЬ знать одно голько 
знаменоване вмбсто х , когда напро- 
шивЪь пюго прежней способЬ  ведетЬ 
варугЪ кЪ беэконечно многимЬ р6шенямЬ 


отб. 


Когда вЬ преждепоказанной формулВ 
а--рх-рехх было без‹онечно много слу- 
чаевр, гдб рЬшен!я совсемЬ невозможны, 
пю случаецся се горазао чаще сЪ ше- 
перешнею формулою. гАР ни обЪ одномЬ 
рЫшенш упоминать не льзя ‚, ежели од- 
ного еще неизвБсшно или неугадано; пю- 
го ради для сихЬ только случаевЬ дать 
мы правяла вЪ состоянии, помощ!ю кото- 
рыхЬ изЪ одного извротнаго р6шен!я но- 
вое найти можемЬ ‚ изЬ котораго по- 
помЬ равнымЬ образомЬ другое новое 
найдется , и се дфисшве далБе продо- 
лжать можно, 


Но между пимЬ часто случается что 
хошя одно р6шеше и извбсшно , иго од- 
накожр 
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накожЬ изЬ онаго о другомЬ заключашв 
не льзя ‚ так что вр семЬ случаБ од» 
но только рЬшене м6ешо имБешЬ , ко- 
торое обстоятельство особливаго при 
мБчан!я достойно. Ибо ВЬ пред идущемВ 
случаБ изЬБ одного БЬшенйя безконечно 
много новыхЬ найши можно было. 


919. 

И такЪ когда ся формула а-НИ 
-Нсхх-- 4х" должна бышь Квадрашф , то 
непрембнно нужно одиНЬ уже случй 
знать ‚ вр кошоромЬ она квадратом 
бывасшЬ. Такой случай Легко видБшь мо- 
жно, ежели первой член будеш квазрай 
м формула изобразишся шакЪ : ДЕНбх-нсхх 
-+ 4х", копюрая по видимому будешЬЪ квад- 
рашЬ , когда положишся х=—о, 


Аля того взявЬ вопервыхЬ сю фор- 
мулу разсмотримЬ каким образомЬ изЬ 
извбешнаго случая х=о другое знамено- 
ван!е вместо х найпи можно. Се мо- 
жемЬ мы совершить двумя образами у 
из кошорыхр каждой особливо изряснитв 

МЫ 
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мы 3 Бсь намбрены ‚ пришомЬ не худо 
будетЪ здБлашь начало < особенныхЬ 
случаевЬ. 


918. 

Пусть Сю формулу г+зх—фжх-д 
надлежишЪ зАБлашь квадратомЬ. Поне- 
же заБсь первой членЪ 1 есть квадрашЪ, 
то возми корень сего квадраша шакЬ , 
чтобЪ первые члены уничтожились $ и 
для того положи кв-дратной корень 
—=-Нх ‚ коего квадрашЬ нашей фор- 
мулБ долженЬ бышь равенёЬ м полу- 
чишся 1--2х-лх--х’— а--2х-рлх, гдб 
перед два члена уничтожаются и выхо- 
дир се уравнене хх— —ххенл", или 
х—2лхх ; раздАБливь на хх получится 
х=2 ‚ почему формула наша будетЬ 
4-48 —9. 


РавнымЬ образом когда стя формула 
4--бх— 5хх-р 3х? должна быть квадрашЬ, 
то положи корень —2--пх , и опредБли в 
так чтобЪ оба первые члена уничтожи- 
лись- Понеже 4---бх-5хх--3424-- дпх-- 
ппхх, то должно быть 41—56, слБдов. п= #, 

ощ- 
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откуда слВдующее у равнен выходить, 
—5лх--34° хх, или 34—93 хх; оПКу 
х—1 ›‚ которое знаменоваые  дЬБластб 
формулу нашу квадрашомЬ , коего ко 
рень =2-+ =». 


ото. 


Другой способЪ состоитЪ вЪ пюмв, 
чиюбЪ вр корнб были 3 члена , #0 
Еех-ЕЬхх ‚ ком бы такого были сво 
сива. чшюбЪ вЬ уравневм пм передне 
члена уничшожились, 


Пусть дана наприм. слБдующая фор" 
муза: 1-4х—-6х1-5х° ; положив корень 
ея —1-2л--Рхх ,, должно быть 1-@ 
-Нблх— 54° —1-4дх-- 4х 41 Рёл*, г 

+4 
первые два члена о ‚а чтоб 
и третей уничтожился ‚, то надлежи 
бышь б—2Р-+ 4 и слЬдов Р—т ; отсюда 
по зучаемЬ мы «4, раздб- 
ливЬ на х* получишся —5— 4-х и{ 


г 


920. 
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Сия два способа употреблять мож- 
но когда первой членЬ а есть квадратЪ, 
и имБетЪ сзое основанйе на шомЬ, что 
но первому способу даешЬ ава члена вЬ 
корнБ ‚, какр {--рх ‚ гаБ { квадратной 
корень перваго члена ; а р берется шакЬ 
чтобЪ второй членЪ уничтожился и слБ- 
дов. тпрешей шолько и четвертой члены 
нашей формулы ш.е. схх-НЧх? сравни- 
вать должно СЬррхх, и тогда раздЬливЬ 
уравненйе на хх выдешр новое знамено- 
ванйе вмБсию 4 ‚ которое будет 222, 


Во втором способБ берушся три члена 
корня и полагается оной —Дрх-дхх 
п. с. когда а-, а ри 4 опредБляются шакЪ, 
атобЪ первые 3 члена унйчтожились , 
что аБлаешся шакимЬ образомЬ: когда 


ДЕЕбхчехх--ак? = -/р-- 2Пхх+-2рах--дах' 
шо должно =? , Же. р; а 
—2-Н › слБдов. 9= НР, а осталь- 

Тож ИП Ч ное 
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ное 4*— 2р4х*---94х* можешф раздлишься 
4— 2р9 
44 


на хи найдется х— 


921. 


Между шЁЫмЬ часшо случается, ч1® 
хошя 2={; однакожЬ по симЬ спосе: 
бамЪ величины вмбспю х опредБлить № 
льзя , какр изЬ сей формулы }--@х° явсиву 
ешЪ, г46 втюраго и шретьяго члена ныть 
ибо положи по первому способу коре 
Г+рх такЪ чтобы }}- ау 2рх-Нрх 
по должно быть о—=2/р и ро , оу. 
да получится 4—0; и хо , чаю и 
дает новаго знаменован!я. 


А ежеля возмется корень по воре 
му способу /--ру4ахх шакЬ чтоб 
--2]рх и 2рах:--4ах“= ах“, шо в | 

чррхх 
деть о=2}, р=о и 2И-Нрррыо сл 
4—0, ошкуда @х*—о и паки х=0. 


922. 


ВЬ шакихЬ случаяхЬ инаго ДФла® 
нБчего ‚ какЬ шолёко чшю смошрёиь 
= 
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не можно ли .опиадать такой величйны 
вмБешо х ‚ чшобы формула была квад- 
рашр ‚ а изЬ нее уже потомЬ можно 
найти по прежнему способу новую ве- 
личину вмЬсию Хх ; что пакже учинить- 
ся мокешЬ , хошя первой членЬ и не 
квадратЬ, | 

Аля показантя сего положимЬ что фо- 
рмула 3---х: должна быть квадратЪ, се 
‘учинишся ежели х—1: и пакЪ положивЬ х=т 
-5у получится ся формула 4-37 
-377-5У ,‚ вЪ которой первой членЬ 
есть ква драп ; для шого положи корень 
онаго по первому способу 2--ру, будеш 
д--ЗУ-- ЗУ-У==444ру-Н РУ, гдБ для уни- 
чтоженя втюраго члена должно быть 
3=4р слБдов. р= м получится 3-57-[р, 
у=рр-з=#-ф#=Ь—Ф# почему х——в 
новая величина вмбсто Хх. 

Положи еще по второму способу ко- 
рень =2-Н-НЯ будет 84-37-53 
руде 4р-ЕАЧУ-Н2МУ-Н99” , гаБ 


НРУ 
для уничпюжен!я вшораго члена должно 


бышь 3=—4р, шли р=: › а чтобы третей 
2 членЬ 
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членЪ уничтожить, шо 3 — 44-Е рр, слБаов, 
9—2 — (# м будетЬ 1—2р9-|-94у , по: 
куда 7—5, или у—-ии; слбдов. ян, 


923. 

Теперь покажемЬ , когда уже одё 
величина сыскана, какимЬ образомЪ дру: 
сую новую находить должно. Се пред: 
сшавимЬ мы вообще вЪ сей формулв 
а-Нфх-ысхх-Е 4х, о копюрой уже изёБ 
сшно ‚ что она будешЬ квадрашЬЪ , еже. 
ли х—{, и что тогда будешЬ а-- И 
Ног ар , потом положи ху, 
ню получится с1я новая формула, 

а 
=Ну--Ь 
=Но--250-Н оу 
Е --зау-з4у-на" 
25--(-- з/--з4у-+(е-- заруу-Н&", 
Ь которой формулВ первой член есть 
квадрашЬ и слБдов. оба прежые способ 
употребить можно ; чрезЬ что новые 
величины вмбешо у и слВдовашельно так“ 
же имБсшо х получатся, а имянно х=7 
924 
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Но иногда с1е совсемЬ ничего не 
помагаешф , хошя величину вместо х й 
ошгадалЪ,какЪ пю вр сей формулВ АБлает- 
ся 14-х , коморая будешЬ квадрат . 
ежели возмешся х—2 ‚ и шакЬ полагая 
х—2-ру выдешр «я формула 9-1 2у--бу’ 
=”, которая должна быть квадратр › 
коего корень по первому способу пусть 
бужшЬ з-- › шо 9 127--бу-уУ— 
-бр--ффуу › гаБ должно бышь 12—6р 
и р=2 ; потом 6-7—рр—4 › слБдов. 
1—2 ошкуду х=о , изЪ копораго зна- 
меновавия далБе ничего найши не мож- 
но. Но ежели возмешЬ корень по вто- 
рому способу 3-54 › буешЬ 9 
Нлзу -- бу-НУ = 9-6 - 2 
-- 447, ГАВ должно быть во первыхЬ 
12—бр и р—2 ‚ потомЬ 6—64--р—=64 
„+4 ‚ сАВлов. 4—: ; отсюда получишея 
#—24-Н94/—-5 ›‚ почему 7—3 › 
слВлов. х—-1 ›а 1-х" © › опкуда да- 
дБе ничего заключить не Льзя ; Ибо еже- 


ви бы положили х=—1--2, ЦЮ вышла бы 
чз [57 
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стя формула 3=— за=-- 2, гдБ первой 
член совсемЬ уничтожается и слЬдов, 
ни лого ни другаго способу употребить 
не можно. !.3Ь сего довольно явсшвуешЬ, 
что стя формула 1-а* квадратомЬ быть 
не можетЪ , выклычая см 3 случая: 

Тя—2, ПШ х=о, ПИХЕ-Ь чпю шакхже и 
изЬ другихЪ основанй доказать можно, 


925. 

Аля упражнен!я разсмотримЬ ещ® 
сто формулу т 34° , которая вЬ сихЬ 
случаяхЪЬ будешЬ квадрашф Пх=о , И) 
х—г , Ш) 2; и поглядимЬ можно ли 
еще друге таке величины найпи. 

Понеже изЕБсшно ‚ чпю х—х , по 
положи х—1--у и получишся 4-9 
+ 977-- 37°; изЬ сего корень пусть бужтВ 
2-Нр › шакЬ чаю 4 9у-роу-нз" 
= - 4-9, г 9=4р , сВ- 
дов. р, а остальные члены 9-37 
=И=* и У=-в ; 10 чему х=# 
г-+-3х слБдов. будетЬ квадрашЪ, кошораго 
корень —— в; , или шакже —--®. Ежели 
бы сще далБе положишь х—4-= , ШО 

можно 
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можно бы было найши опипуда друг 
новыя величины. А естьли бы за благо 
разсудилось положить корень прежней 
формулы по второму способу —2--}ру 
—-97у, такЬ чшю бы 4-597-Е 977+3.7'= 4 


+ 4-Е 44-Е МУ -Н 997’, то должно 
+2257 

бы бышь 9=:4р, слРдов: р— › потомЬ 
9—49-Н = 44-Н'» по чему 4— у; а изЬ 
остальныхЪ членов будешё 3— 2р9+947 
— 91-947, или 576-- 128447 — 384, ила 
128047=—183, или 126.#.7——183, или 
42.17=-—61, булетф у=-—на, слБлов. 
х——.69 ‚, и по прежнему показантю 
друг1я новыя найдушся. 


926- 


ЗАЪсь изЪ изьБешнаго случая х= 1 
вывели уже мы дВБ новыя величины, изЬ 
которыхЬ, есшьли кто на себя шрудЬ при- 
няшь похочешф ‚ друг1я новыя найпиа мо- 
жно; но чреёБ то попадетф онЪ на весь- 
ма болыше дроби. 

Сего ради имбемЬ мы притчину уди- 
вляшься ‚ что изЬ сего случая х— 1 не 
Я 4 можно 
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можно вывесть другаго х=-2 ,‚ которой 
также легко виденЬ , чию безЪ сомнрыйя 
есть знакомр несовершенства найден- 
наго предЪ симЪ способа. 


Также изр случая Х—2 можно на 
ти друя новыя величины. На сей ко- 
нець возми хг2а-ру ‚, пакЬ чо 
25 4-36бу- 18 --зу должно быть ква- 
драшЪ , коего корень по первому спосо- 
бу ‚ пусть будель 5-- ру, по 25-{ 36} 
+ 18уу-- зу =-25-- зору фуу и най: 
дется 36 — пор, или р. 

Прошче же члены раздБливЬ на 7 
дадутЬ 18-3 у=рр—"=* „ слБдов. уг» 
и Х— 5; ПО чему т--3х’ будеш  ква- 
дратЬ ‚ коего корень есть $-Нру— = 
или в; По второму же способу по- 
ложивЬ корень $Ну-Н 97 будешЪ 2 5436) 

-- 187 ЗУ 25 -- тору-- 92-247 
--997’, гаБ для уничшоженя втораго 
и третьяго члена должно бышь 36 =1т0р 
или р—'*; пошомЬ т + рр и 191 
= =, и Ч — 5 остальные же 
члены раздБливЬ на.у’ даюшЬ 3=2р4--497, 

или 
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или 947 —3—2р4 — #3 слЬдов. у-=1, 
а “= в. 
929. 

С1е вычислене продолжительно и 
трудно вЬ шЁхЬ случаяхЪ , г4Б по дру- 
тгимЬ основанямр очень легко общее 
РБшеню дать можно ; какЪ БЪ сей фор- 
мулБ х—л—флх--х, а Бсь можно взяшь 
вообще х—й-т, а п означаешЪ каждое 
произволящее число. Когда #— 2, будеш 
‚3, и наша формула 1—3 -9--27=16 
ежели возмешся и—3, выдешь х=8 и 
формула наша —1-8-64.- 512—441. 


Но здБсь сорсемЬ особливое обстоя- 
пельсшво бываетр ‚ ош кошорсго се 
легкое рЬшене зависит , и копюрое 
легко усмошрёть можно ‚ скели мы 
нашу формулу раздробимЬ на множише- 
шелей по увидим ‚ что она на 1-х 
раздБлится и часшное выдейф т-хх, 
которое еще состоипф изЪ сихЬ множи» 
телей (1—л)( 1-х), пак чию наша формула 
получишЬ сей видЪ 1—х-хх--х— (1-х) 
(1-5) а-х)=(@а—)@а-[х). Ежели она 

ч$ дол- 
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должна быть квадрашь ‚ шо понсле ква» 
драшЪ разаБленной на квадратЪ, вЬ част- 
номЬ даешф квадрат ‚ 1-х дол- 
жно бышь Квадрат ; м обрашно когда 
т--х квадрат ‚ по будеш шакожде 
(1-х) (1-х) квадратЬ ‚ для ого положи 
шолько 1--х—ипй ‚ то получится заразЬ 
х— п-1. Ежели бы сего обспюятель- 
ства примБчено не было ‚ шо трудно 
бы по вышепоказаннымЬ способам най- 
пи шесть олько Знаменованй вмб- 
сшо х. 
928. 

При каждой формулБ весьма изрй“ 
дное дБло ‚ раздробляшь ея на множи- 
пелей , ежели только возможно. КакимВ 
образомЬ с1е дЬласпися , о шомЬ уже вы 
шс показано ; а имянно, положи данную 
формулу — о иищи корень сего уравне’ 
н]я; ибо тогда каждой корень наприм. #— 
даешЬ множителя /-х, которое разыска” 
не пбмЬ легче заБлать можно ‚ ког 
ищутся здБсь одни только рацтональные 
корни ‚ кои всБ сушь дблишели чисел 
порознь ввяшыхр. 

929 
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Се обстоятельство находится при 
нашей формулВ а-нфх-Нехх-Е Чх*, когда 
первые два члена уничпюжатся ‚ таьЬ 
что схх--ах должно быть квадрапЪ ; 
но раздБливЬ спо формулу на хх, част- 
ному, ш. е. с--4х неошмЬнно надлежитЪ 
быть паки квадратомЬ ; положи с-+ 4х 
=, и найдется х= т ‚ которое 
знаменован!е вдругЬ безконечно мноя и 
притомЬ вс возможныя рЫшен!я вЬ ссбБ 
содержит. 

930. 

Ежели при употреблен втораго 
члена буквы р опредБлять не похочешь , 
чтобы второй членЬ уничтожился ‚ по 
попадешь на другую нсизвлекомую фор- 
мулу › которую должно будетЬ здБлашь 
рацтональною. 


Пусть предложенная формула б6у- 
деть Дефх-схх-- 4"; положи ея корень 
—= /-Нрх, и получишся Г-Н фх-нсхх-- 4х" 
—-+ 27рх-Нфрхх, гдБ первые члены уни- 
чтожатся , а осшальные разёБливр на х, 

даюшЬ 
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дающЪ вех -Н хх = 2фр-Нррх ‚ которое 
уравнен!е есть квадрашное, ошсюда най- 
дется х как слБдуещЬ : хх ррх-ся 
-- 2Ф-2 , слБдов. 
кое" верные ый) 

- 5 


"Теперь 4Бло соспоишЬ , чтоб най“ 
ши вмБешо р, шаке величины ‚ при ко- 
шорыхЬ бы формула р’--2срр-+4Гр-се -44 
была квадрашЪ. Но понеже здБсь четвер“ 
пая степень числа р попадается ‚ 10 
надлежитЬ сей случай до сАБдующей 
главы. 


о 


Гиви Г. 


О способ неизвлекомую формул} 
Жатёх-схх-- 4 ех*)здБлать извлекомоюь 


ОЗ". 
"Теперь пришли мы кЪ шакой формулВ » 
г4Б неопредБленное число х до четвер“ 
ой сшецени возвышено ; при чемЬ д®^- 
жно намЬ окончать разыскане о ках 
ране 
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ратномЪ коренномЬ знакВ : ибо столь 
далеко мы еще не дошли, чтобЪ дБлань 
квадратами шакюе формулы , гдБ вышиие 
сшепени числа Х попадающся. 


При сей ФормулБ 3 случая входятЪ 
в разсуждене , изЪ коихЪ первой бы- 
вает , когда первой член @ квадра:иВ, 
другой ежели послВдней членЪ ква хратйЪ; 
и на конеЦЪ ‚ когда первой и послБдней 
вдругЬ квадраты ›, копюрые 3 случая по- 
рознь разсмотрЬшь мы адБсь намБрены, 


932, 

у разрёшен!е формулы У(-НЁх 
ынсхх -- 4х" ел"). Понеже Здесь первой 
мленЬ квадрашЬ, шо по первому способу, 
можно положить корень = {-{-рх ир опрс- 
&Блить такр, чтоб оба первые члены 
уничтожилисв ‚ а остальные бы на 
хх могли раздблиться $ но однакожЬ вЬ 
уравненш былобы еще хх и елБдов. при 
опредБлени числа х потребенф бы быль 
новой коренной знакб ; для шого воз- 
мсемЬ заразЪ второй способЪ и положимЬ 


корень 
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корень =/--рх--Чхх ‚ потом буквы 
р ин 9 такЬ надлежашЬ опредБлить | 
чтобЪ три первые члена вон вышли 
а осшальные бы на д” могли раздБлить 
ся; и тогда получишся одно простое 
уравнене, изЬ котораго х безЪ коренна- 
го знака опредБлишся. 


933. 
По сему возми корень —/--рх--44% 
и должно бышь У-- хр слх-р ах 
- эр аЩих-- ами" -нчх" , т 
-ррхх 
первые члены сами собою уничтожаются” 
для втораго положи р=2}р, или =; , 
для шрешьяго члена должно бышь с—2й 
Е, ила 4=-Р, и по учиненм сео 
остальные члены могушЪ раздБлиься на 
х', и выдетЬ сю уравнене ед 2р4-+-44% 
откуда найдешся х— 424 
44—е 
934. 


Но легко видбть можно ‚ чо 1 | 


сему способу ничего не найдешся › ©#< 
ля 
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ли втораго м тшрепьяго члена БЪ фор- 
мулБ не бужиф, или когда ро и 
20; ибо шогда р—0 и4=0 слВловл=е, 
но изЪ сего обыкновенно ничего новаго 
найти не льзя, а особливо когда и 2—0, шо 
получится х==0, которое знаменованйе ни 
мало не вспомоществуетЪ; по чему сей спо- 
собЪ для шакихЬ формулЬ, какова }}+ех* 
ни мало не служишЬ. Се самое обсо- 
ятельсшво бывает также, когда ро и 
—-о, или когда виюраго и четвертаго чле- 
на нБаЪ; и формула имБетЬ шакой видЬ 
-рсхх-нех*, тогда будеш ре, а Чу» 
ошкуда Найдется х—0, которое знамено- 
ван1е заразЪ видно и ни кЪ чему далБе 
насЪ не ведет. 
935. 

Н разрБаеые формулы У(а-Ех 
нех 5 срх*). Спо формулу можнобы 
тотчасЬ привесть кЬ первому случаю по- 
лагая х= У: но понеже шогда сЁя формула 
а -- ен ве должна быть квад- 
рашь ‚› пю помноживЬ на квадраюшЬ у 


надлежалобы оной вытииз квадратомЬ : 
и 
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и получится @4у*-Нру--суу-- ву ре, о 
торая будучи написана  наизворогь, 
сЬ прежнею во всемЬ сходсшвуетЪ, 


Но с1е ненужно : корень можно по 
ложить и шакЬ схх--рх--4, или наизво 
роть 4-ррх-нехх ‚ булешЬ а-рх-ся 
-Нах’--авх“ = 94-+ 2рах--2авахх-- арх" 
Понеже здЬсь пятые Вы сами чре 
себя уничпюжаются ‚ шо опредБли ср” 
ва р шакЪ чтобЪ и четвертые  члени 
вон вышли $ что учинится когда 4228) 
или р= $ пошомЬ опредБлили еще 
чтобЬ м шрепше члены уничпюжились, 
что з4Блаешся полагая 6—229-Нрр, им 


$ по учинеым же сего первые 
два члена даюшЬ сте уравнене «+8 


--2рах, ошкуда х= “9, 
224—8 


936. 


346сь опяшь попадаешся  преяй | 


беченной недосташокЪ , когда втораго # 


| 


пешвершаг” 
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четвертаго члена ни , или когда р=о 
и 9—0: ибо выдетЬ тогда ро, а == 
ошкуда х=-° , которая величина есть 
безконечно большая и столь же мало слу- 
жит> какЬ и х—о вЬ первомЬ случаБ. 
И такЬ сего способа при уравнентяхЬ 
а-нехх- Ех употреблять не можно, 


937. 


ПТ РазоЪшеше формулы У(Д- 8х 
Ннсхх-- 9х --22х“). Явно есшь , что ВВ 
сей формул оба прежёе способа упо- 
пребить можно ; ибо первой членЪ есть 
квадрат ‚ по положи корень —=У-Нрх 
Ехх, дабы первые 3 члена уничтожить, 
пошомЬ когда послБаней членЪ есть шак- 
же квадрат, пю можно взять корень — 4 
-нрх--ахх, чтобы изключить 3 послБд- 
не члена ‚, слБдов. дББ величины вмБешо 
х найдушся, 


Но можно сТо формулу еще двумя 
другими способами разрВинить › ком ей 
свойственны : по первому способу поло- 
жи корень ={-Нрх-нохх и опредБли р 
Том П. щ и пшакЬ 
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шакЪ, чтоб вторые члены уничшожились; 
понеже надлежит бышь : 


Ух слав 3 Ща 
—+ррх 


Н2оре-Н Ех, шо возми 2—2 , или 
= > и шогда не пюлько первые два чле- 
на, но и послВаше уничтожающся ; а 
остальные раздБливЬ на хх даюшЬ се 
уравнене с--- 4х 2} -- р--оррх , ош- 
куда де ЕВ аки х— Е 2-2. 
25р—4 4—25р 
ЗаБсь особливо примбчать надлежишЬ ь 
зто вр формул попадается только ква- 
драшЪ &=ё , коего корень р какЬ отрица- 
тельный , шакЬ и положишельной взять 
можно ‚ по чему другая еще величина 
вмбсшо х получится ; а имянно 


в ре или — РР ео 


= 


—25р-4 25р-+4 


938. 

Есть еще другой путь кЬ разрб- 
шенйю сея формулы : а имянно полохи 
корень как и прежде У--ря-НЕхх , и опре- 
дБли ФР макЬ чшобЬ чешвертые члены 

уничоо- 
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уничножились ‚› Ш.с. ежели положишся 
а 


ВЪ прежнемЬ уравнен! 4—22р, или р» 
п понеже тогда первой член сЬ двумя 
послБдними уничтожается ‚ а остальные 
раздБливЬ на х даюшЪ се простое ура- 
внене Р-Нехр-2р--2Вх-НрфЕ , ошкуда 
РР. 25 При чемЬ надлежитЪ при- 
2}Е-Нрр —в 
мБчашь , чпю ЕЬ сей формулВ находит- 
ся только квадрат [{, коего корень 
зпакже и -} взять можно ‚ шакЬ что бу- 


дет РИ 2 
рр 

мыя величины вмБето х найдутся, и слБ- 

довашельно чреврР показанные 20 сихЬ 

м6ЬсшЪ способы всБхЬ навсе 6 новыхЬ 


велизинр вывесть можно. 


939. 


Но з4Ёсь паки скучное обспю- 
ятельсшво случаешся , когда впюраго 
и четвертаго члена нёш, или ф—о и 
4—0 ‚ по ни одной надлежащей вели- 
вины ВЫБССсШЬ НС Можно, м дов. сея 


Ш 4 Фор- 


‚ по чему двБ иско- 
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формулы {-схх-Н 2ел* разрЬшить чрез 
по не льзя ; ибо когда бо и 4-0 
пю изр оббихЬ способоБр будешЬ р=о 
и по сему изЪ перваго х=°=5Е равно 
безконечному ; а изЪ другаго х—0, изЬ 
коихЬ далБе ни чего найши не можно. 


940. 

Са суть 3 формулы вЬ кошорыхЬ 
показанные до сихЬ порЬ способы упо- 
треблять можно , но ежели вБ предло- 
женной формулВ ни первой ни послРдней 
членЬ не квадраты › по ни чсго АБлать, 
не льзя прежде нежели ошгадана нс бу- 
детЪ шакая вмЬспо х величина, при кошо- 
рой формула наша будетЪ квадрат. 

ПоложимЬ чшо формула наша будешЬ 
квадрат , когда положится х—р, шакЬ 
что @-|- Р-ев" = № , по 
возми шолько х —Р--у, и получится но- 
вая формула , вЬ которой первой членЬ 
Е квадрашЬ м такЬ бервой «лучай упо- 
пшпребить можно. С превращение упоп- 
ребляешся такожде, когда уже вЬ предЬ- 
илущихь случаяхЬ знаменовае вмёсто 

й › 
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х ‚ какЬ на прим. х=-Ф , найдено ; ибо 
шогла надлежишЬ только поставить х-р 
-Ну ‚ шо получится новое уравненю , 
кЬ которому прежн!е способы употре- 
бишь можно ; а изЬ найденныхЬ уже ве- 
личинЬ вмБешо х друге новые найдутся 
и сЪ сими новыми равнымЬ образомЬ 
поступать, и слБдов. болыше величинЬ 
вмрешо х находишь модно. 


от. 

Особливо же примБчашь должно о 
часто напоминаемой формулВ, гдБ вто- 
раго и чешвершаго члена не достаешЬ , 
чию ни какого р6шенйя надбяться неё ль- 
зя, ежели одного , шакЬ сказать, не от- 
гадано; а какЬ вЬ такомЬ случаБ постшу- 
пать , шо покажетЬ ся формула а-ех”, 
копюрая весьма часто попадается. 


И по сему положи чню уже величину 
х=Р нашли шакЬ, чпю будешь а-Нер* 
— ; а для нахожденя другихЬ возми 
х—=Р-ЕУ ‚ шо должна с1я формула быть 
квадрашЬ а--ер“-+- деБ:у -- беду - 4еВу* 

Ш Не 


35° © НЕОПРЕАБЛЕННОИ 


-- 2*, шо есть Её-|- 4еру + берруу-- 4еБу" 
+-2* ‚ кошорая надлежишЬ до перваго 
способа; чего ради положи квадратной ея 
корень —Ё--ру- 477, и будетЪ наша фор- 
мула равна сему квадрату Е--2ру--214}7 


--РРУУ 
= 2-Е 44° , гаБ вопервыхЬ ри 
тшакЬ опредВлить должно ‚ чтобЪ вшо- 
рой и третей членЪ уничтожились ; для 
юго должно бышь 4е’—2йр ‚ слБдов. 

$ 
= — берр=2#4--рр, ошсюда еее, 
з 2 


— Зе 22" 9-8 ЗЕЁ- 2е*) 


————м 


—Ж— 
$ {5 з 


шли понеже её*—-а, будет 4 еВБЁк--2а) 


—= 
—Ж——————? 


Ро 
ПопюмЬ слВдующие члены раздБливЬ 
на У’ даюшЬ 46-+-2у-=24-- 947, опкуда 
найдется у — > 
т № 
дроби получить такую формул 
де" — две "(ЕЕ аа). * р’ 
———————_, кошорая, понеже 


26" — №—а ‚, преврашиися вЪ сю 
дей" 


Числишель сея 


® 


АНАЛИТИКЪ, З9т 
де - 4е а) А-а) ЕЁ 24), или 422 А 


ао? 
+ _ 


леч а знаменатель 94—е— 


е (а) раму —еб _ Е. заЁ* (За — 4а’) А. 
Би" ^^ > Еб т 


% 
са (ЗЁ 089 откуда искомая величина 


&б 
зах ое к 
будешь у т. 
— 42а Ш ро ‚ _ РАВ т ы_ 
— 3 — даа 3&*— два 
или Х—- Кыва НЫ наи) ПоставивЬ сю 
444— 3 
величину вмВсто Х, формула наша а-ех`, 
будетЪ квадрат, ‚ коего корень #--ру 
--4уу и которой вБ стю формулу обра- 
ЗС ЕЕ —а ) (2-Е) 
типсея Ё--— аа 
6 - -а) (Е--24)(20— К) 28) ор 
Па 444) 
2ер’. „___еРР(ЁЁ-- а) 
= э зы ——— 


прежняго р= 
__ 4 (2а-) 

го 3“ — даа ° 
4 942 
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94.2. 

ПобудемЬ еше Е формулВ а-нех“, 
и когда извбспной случай есть а+ер’- ЕЁ, 
по можемЬ мы. его взять 8л два случая, 
потому что какЬ х —-р, шакЬ х —-- Ь. 
и для. шого’ можемЬ мы сю формулу 
преврачзить- вр другую трешьяго роду + 
ы которой первой и послЬдней член 
будутЪ квадраты. С1е учанишся полагая 
2 ), которой премЬ нам много 
вспомоществуетЬ. И такЬ формула на- 
ау’ ер“(т-ру)* 
Е * ^› Им 
Е--4 аа) у--бу--4(И—у-- у 
Со а 


сего — возми квадратной корень 


ша будет 


по 
шретьему случаю ры ‚› шакЬ чпю 
числитель нашей формулы долженЬ быть 
равенЬ сему квадрашу Е--2ру- эВ уу 


—2ру"--ЁКУ* и здБлай ченобЬ а 
, в. 


члены уничтожились , что учинится по> 
2Е—4а 
— ЭР — Е 
дагая 4 — За— 2 ‚ мли 2=— з 
©с- 
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# остальные же члены раздБливЪЬ нау, 
дают 6--4(Ер—2а)у = —2-Нрр—2Ё 
ру, или у(4Е&- 8а--21р\ = р-ЗЁ ; но 

2 — ча 
Г: 


понеже р=— ‚ ире—2-4а, шо 


(ЗЕ кбад = И, ошку- 


Е — до -|- 41а 


ах у— _., а чп106]2 найти 


— ИО 4а) 
отсюда Хх, шо вопервыхЬ з-ну= 
Е Зак -|- даа _ зе —4аа 


а - > <; САЮДОВ. 
ча) БА 
+ 

Ыб = Ев ай -+- 47а ета шакЬ в — 
т) 3—4. 64 
* 

А Во -- даа Ь. Се шоже самое изЪя- 
3* — 44 
вленю , кошорое мы нашли прежде. 


943. 


Аля изЪяснев!я сего примБбромЬ , 
пусть будетЬ дана ‹1я формула 2х*-х › 
которая должна быть квадрат. ЗаВсь 
а——1, е—2 и извБетной случай , вЬ 
кошоромЬ <1я формула будетЬ квадрашЬ 
есть когда хх, слВдов. ВЕ м ЕЕ, 

ш 5 °С. 
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ше. Ё— 1; отсюда получаемЬ мы заразЬ 
новую величину х-— БЕ 3 ; но 
понеже числа -х четвертая степень вхо- 
дить ‚ шо можно положить х = 13 
ПО Чему 24“—1—57121-—\239)'. 

Когдаже сей случай возмемЬ за из- 
вБсшной ‚ ию будешь Р=13 , К—239, 
откуда по прежнему новая вмБето х ве- 
личина получинся ‚ а имянно х— 
За 22 64ВВЧЕА | ВиО 


244719-103—4 2447192759 
13 слБд. х— 10607469769 
24:4.7192159 
94-4. 


ПодобнымЬ образомЬ разсмотримЬ 
всеобщую Формулу а-схх-Н ел* и воз- 
мемЬ” за извБстной случай ‚ БЪ кото- 
ромЬ оная формула квадрат, х—Ь, шакЬ 
чпю ар еб’ = ; адля нахожденая 
зругихЬ возми х—=Р-Ну м шогда формула 
наша получишЪ шакой видЪ: 


в 
-.- 
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а 

сЬр- 2сру -- су 

еб*-|- дер'у = бевфуу-Н- 4еРу' Не’ 

ВЕН (266 --4еЬ’у-- с бер) зу дебу" + ву 
гадб первой членЬ есть квадрат , коего 
корень положи Ё--ру-+ 97 шакЪ чпю на- 
ша формула равна сему квадрату Ё& 
+ 2Кру-н 2/4уу  2р4" -94/ ›; теперь 
опредВлили ри 4 такЬ, чиобЪ второй и 
четвертой член уничтожились, КЪ чему 
вопервыхЬ требуется ‚ чшобЪ 2е6-- дер“ 


$ 
= 2Ёр, или а ый 


а пошомЬ 


себе -— 
се - берр= 244-—Нр, ила ЕН, 
слБдующе же члены раз.ФливЬ на у" да- 
юшр с1е уравнеще: 428 -- ву — 24 + 947, 
откуда у—= 4". "р РН, напослЬдокЬ 3—7 
99— 
4-у, вЪ которомЬ случа квадрашной корень 
нашей формулы будетЪ + ру-Н®у м сже- 
ли сте возмемЬ за первоначальной изврст- 
ной случай , ию найдемЬ изЪ онаго паки 
новой , и шакимЬ образомЬ продолжать 
можно сколько кше пожелаешЬ, 945. 
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Аля изЪяснешя сего пусть данная 
формула будеш 1—-хх-нх* , гАБ а 1, 
с—-1, е=1, и извЬсшной случай заразЪ 
виденфь а имянно, х— 1, шакЬ что рт 
и К— 1; положи шеперь х—1-у, а ква- 
арашной корень нашей формулы 1--ру 
—-4у , то будешЪ сперва рф 1 , а по- 
шомЬ 4—2 , опкуда у—о и х=1, ко- 
шорой уже случай извБбстень и слВдов, 
новаго не найдено; но из другихЪ осно- 
ван можно доказать, что ся формула 
квадратомЬ не будешь ‚ кромБ случаевЬ 
ош хе. 


946. 
Пусть будет еще ся формула 
дана 2— 3лх-|-25° , гб а—2 , е——3 


ме-—2. Извбошной случай заразЪ ви- 
денЬ х= т, и шакЬ пусть рт будетЬ 
Е— + ; ежели же теперь положится х—т 
Ну, а квадратной корень т--ру-- ау, 
будешь р—1 ; 4=4 и получится у—о, 
ошкуда паки ничего новаго не найдешся. 


Другей 
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Другой примерЪ пусть будеш с1я 
формула 1-4 ЗН х*,гаБ а=1 6—8 
и е—х ; по маломЬ разсмошрЬн най- 
дешся случай х=2 ›, ВОЗМИ р-2 будещЬ 
ЕЫ—7 ; положивЬ х=2-[у, а корень =7 
-ру-- ау › должно быть р=%› 9% 
отсюда у=—5 и Хз гАВ знакЬ — 
опустить можно. ВЪ семр примБББ при- 
мЬчашь надлежийф , что когда послВд- 
ней членЪ самЬ пе себЪ квадрашЪ ‚ шо 
и 5 новой формулБ квадрашомр остша- 
нется, и корень можно шакже сще взять 
по прежнему шрешьему случаю. 

По сему пусть будешЪ, какЬ и преж- 
де х—2-Ну ‚, шо получимЬ 

т 

32-Е 327-- 87 

16-|- 327 24уу-- ЗУ 

49 647--32уу-- 8’ у, что разны- 
ми способами квадратомЬ бъить можешь; 
ибо положи сперва корень —7-ЕУ НУ 
шакЪ, чшо наша формула равна будетЬ 
сему квадрашу 49 -- 14ру-- 14 2 2ру'-4.7°; 

= 


шеперь можно заБлать ‚ что послВдне 
члены 
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млены пропадутЪ ‚ ежели положится 2р 
—8 , или р—4, а остальные раздБливЬ 
на 7 даюшЬ 64--32у— тар--- 1475 У 
= 56-|{- 397 ; ошкуда у—-—4, а х—-2, 
или --2, которой есмь извБешной слу- 
чай. Когда же р возмется так, чтобЬ 
вторые члены уничтожились ‚ по будетЬ 
14р—64 и р—=% 5 а оставимеся члены 
разаБливЬ на у даюшЬ 14--рр--2р 
— 32-87, или */--Зу=З2-Н8у ; от- 
сюда 7=—"1, слбдов. х=—#, или -- 15, 
которая величина АБлаешЬ формулу на- 
шу квадрашомЬ , коего корень есть *%;. 
Но-—}7 сесть также корень послБдняго 
члена ‚ пю можно квадрашной корень 
взять и так: 7-- ру—7у, или формула 
равна сему квадрату 49-- 14ру—14уу 


т А -+РРУ 
—2р’-НУ › для изключеня предпослБд- 


няго члена положи 8-21, илир— - 4, 
а остальные члены раздБливЬ на у даюшЪ 
64-- 327— 14р- 147 у=-$6-|-2у, ош- 

куда у—=—4,› какЬ и прежде. 
Естьли же вторые члены уничтожа- 
тся , пю бужшЬ 64=—14р м р—ча 
остлав- 


о 
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оставиеся раздЬливЬ на уу дают 32 
+ 87——14 -5рр—2ру, или 32 + 8у-=*% 
——9% у , слБдов. у=-—# и, Хх пюже 
что и прежде. 


947. 

ТакимЬ же образом кгоступать 
можно со всеобщею формулою @--рх 
—Нсхх-р4х-Нех* ‚, когда случай х=В 
извбстенЬ ‚ м оная будешЬ квадрашь 
ше. ЕК; ибо тогда возми х—р-у, и 
получится формула ВЬ спюлькихЬ же чле- 
нахр , изЬ коихЬ первой {Ё; положи те- 
верь корень ея Ё--ру-- уу и опредБли 
р и 9 такЬ , чтобЪ вторые и третья 
члены уничшожились ‚ а остальные раз- 
АБлавЬ на)* дадушр простое уравненге, 
ошкуда.7 и сслВдов. х опредБлить можно. 


Но здВсь ошметаются только пб 
случаи, гадБ новонайденное знаменован!е 
числа хСЬ изкбешнымЬ х=Р одинаково; 
ибо тогда ничего новаго найти не льзя. 
ВЬ тшакихЬ случаях формула или сама 
по ссбБ не возможна , или должно уга- 

дать 
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дать другой случай , г она будешь 
квадрашЬ 


948. 


ВЬ рЬшениа квадрашныхЬ коренныхЬ 
знаковЪ дошли мы до сего мБеша $ 
шолёко когда выпиная степень не 
превышаешЪ 4.‘пой. Есшьли же вЬ такой 
формулБ $ тая , или еще болыпая сшс- 
пень случится , о употребляемыхЬ по 
се мбсто премовЬ не довольно дать ей 
решене ‚ хошя бы уже одинЪ случай и 
быль извБешенЬ ; а что бы с1е показать 
яснфе ‚ пю разсмотшримЬ шеперь форму- 
лу ЕН схх аж -ел* -[х° , гАБ 
первой членЬ ухе квадратЬ , и когда бы 
мы захошБли положишь корень какЪ и 
прежде &-- ра--ахх, а р и 9 опреФлить 
итакЪ, чтобы вшерые члены уничшожились, 
шо останутся еще 3 ‚ кои раздБлинЪ на 
х' даюшф квадратное уравнеые, почему 
должнобы было опредБлишь х новымЬ 
корсннымЬ знакомР. Естьли же бы по- 
ожили корень &-- рх-Нахх- хз, пю 
былабы уже в квадрашБ 6 тая степень 

м при 


у 
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и три буквы р, 9 и г надлежало бы такЬ 
опредБлитть чтоб вторые, третья и чет- 
вершьые члены уничтожились, то остануп- 
ся еще 4 шая, 5 тая и б тая степень, ко- 
торые раздБливЬ на х“ опяшь ведут кЬ 
квадратному уравненно, и слБдов. Хх безЪ 
кореннаго знака опредБлить не можно ; 
чего ради принуждены мы оставить такте 
формулы, кои квадратами бьть должны 
и приступимЬ кЪ кубичнымь корённымЬ 
знакамЬ, 


5 чь ха 3 > © Ча м ЧА <» <> < < ЧА <> © ЧА Ч 3 3 А чь 


ГВ Х. 
О способБ формулу 
У +рх-нсжх-Н а) здБлашь рацтональ- 


ною. 
949. 

ЗАВсь требуются таке величины вмбето 
х ‚ чтобЪ формула а-нрх-нехх-нах 
была кубичное число 5 и елБдовательно 
можно бы было изЬ оной извлечь кубич- 
ной корень. При сем упомянуть над- 
лежит ‚ чшо ся Формула 3 шью спе- 
Тож Ц. щ пень 
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пень превышать не должна; пошюму что 
вЬ прошивномЬ случаБ р6шить се не Ль- 
эя бы было. Когда же формула до вто- 
Рой только сшеаени возходитф и зленЬ 
бы 5’ уничтокился шо бы РЬшене {9 (= 
не легче было ; но ежели послБдые два 
члена уничтожашся ‚ так чпюбЬ фор- 
мулу а--х кубомЬ здБлашь надлежало ,› 
шо бы дБло ни какой шрудносши не имр- 
ло ; ибо должно бы пюлько положить 
а--х =}, а ошпуда заразЬ  най- 
ра 
дешся х———. 


050. 


ЗдБсь опять прежде всего прим8- 
чать надлежит ‚ чпю ежели ни первой 
ни послВдней член не кубы , по ни о 
какомЬ р6шенйа помышлять не льзя, когда 
случая не будет извЁстно, вЬ которомЬ 
формула будешЬ кубЪ. оной или самЬ 
собою виденЬ будешЬ, или чрезЪ пробу 
найдешся, 

Первое ДБлаешся, когда первой членЬ 
кубЬ и формула будеш Л-нх-нсях 
ях 
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„1-Я , гаБ изкбетной случай х=о } 
пошомЬ также ежели послБдней членЪ 
кубЬ и формула накоге состоянйя а+рх 
-Нехх--2х.  ИЗЪ сахЬ обоихЬ случаевЬ 
раждаешся трешей ‚ гадБ какр первой 
зпакЪ и послБдней членЬ кубы, которые 
три случая ичсперь мы разсмотримЬ, 


от. 


Пусшвь предложенная формула 6у- 
деть р-рх-нскх -Н 4х, которую кубомВ 
заБлать надлежит, 

Положи корень ея }-|-рх, пак чпобЪ 
наша Формула была равна сему кубу 
Д--зИрх-н зржх 5х", гАБ первые 
члены сами собою уничтожаются; ойрс- 
ХБла р пак чшобЬ и вторые изключитть, 
что учинишея когда р — 3, или в 

3 
пошомЬ остальные члены раздАБливЬ на 
хх даюшф «< уравнеые ср 
Е ЗУ когда же бы 


9—4 
послБаняго члена 4х? не было , шо можно 


Щ 2 бы 


-НРх › ошкуда х— 
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бы просто положить кубичной корень 
—/, и тогда бы нашлось =} -- Вх-рсдл, 
или В-нех=о, слБдов. х= =? ; но изб 
сего далБе ничего заключить неё льзя, 


952. 

Предложенная формула пусть бу- 
де во ваюрыхЪ имбиь такой видЁ: 
арх-есхх-- 2 ‚› коей кубичной ко- 
рень возми р--&ёх ‚ котораго кубЪ р 
== зеррх -- Зеорхх-р #3" : понеже здБсь 
послБдейе члены уночтожаютея , то 
опре дбли р такЪ, чтоб и предпослбднюе 
вонь вышли, что з4Флаешся когда с—322ру 


с . 
или р—=—— › а первые два даюшЬ се 
ЗЕЕ 


уравнеше: в-- = -- зеррх ‚ ошкуда 
а—р 
= —. Езелибы перваго член не 
35РР-Ь р 0: 


было ‚ шо можно бы кубичной корень 


просто взять —8х, и тогда бы дл Вх 
=Нодх-Н 2х", или о = 6-Нех, слБлов 12“; 


но се ни кЬ чему далБе не служищЬ, 


953. 
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93. 

Пусть наконецр данная формула 
будешь А-нрх-нсхх-2"х* , вЬ кошорой 
как первой шакЬ и послБдней членЬ 
кубы ; чего ради оную по обоимЬ предЪ- 
идущимЬ  способамЬ р6шить можно, м 

слБдов дВБ величины вмВсшо х найдушся, 
| СверьхЬ сего можно шакже се по- 
ложить корень /--&х , так что наша 
формула равна кубу Л -+ з]ех- 3 хх 
2х? , г4б первые и послБдше члены 
уничтожающся ‚ а остальные разаЁливЬ 
на х даюшЬ се у Пе Е = = 3 

, НЕЕ 
=- 325х › ошсюда 4— 9:3 

954 

Когда же занная формула не бу- 
дет надлежать ни до одного изЪ сихЬ 
3 способовЪ, то ДБлать больше нечего › 
какф только огпгадаоть зеличину › кото- 
рзя бы была куб , в ежели шакая най- 
дется на прим. х=А ‚ шакЬ что а-- 
+ сРЬ-+ 4— , шю возми х=Р-Ну, в 
наша формула получит такой вадЪ, 

8З а 
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в 
ВЬ-- Бу 
сРЬ-|-2еВу-|- суу 
‘а’ Зарру-Н забуду" 


Е-Н(Ь-- с Р-Н зе заБ)у-Нау" 
которая надлежишЬ до перваго способа, 
и слБлов. величину для у найши можно; 
а опипуда получится новое знаменован!е 
вмВсшо х ‚ изЪ кошораго нослБ шакимЬ 
же образомЬ еще и бельше найша можно. 


955. 


Сей способЪ намБрены мы изЁ- 
яснить нЬкопорыми примБрами м воз- 
мемЬ во первыхЬ спо-формулу 1-Нл-хх, 
которая должна бынь кубЪ, да припомЬ 
и назлежинЪ до перваго способа; но чему 
можно бы заразЪ положить кубичной ко- 
рень —т ‚, опшкуда найдешся х-- ухо 
ше. лЕ--х)— 0, сАБдов, или х-=о, или 
Х—-1, но изЬ сего далБе ни чего 
не слВдусий>. Ссго ради возми. кубичной 
корень 1--рх, коего кубЪ есть 1-5 зрх 
‘ Е зррхх 
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-|- 3рхх-- р", и положи + —3р, или рт, 
и оставшеся члены раздБливЬ на хх да- 
юшф 1 здр-Нрх, или ХР, но р2ь 
— 
найдется — :=18. И по сему фор- 
= 27 
мула наша 1--18-| 324 = 343, иЗЬ чего 
кубичной корень 1--рх—7. Ежели бы 
Захотбли положить еше х— 18-17 › 
пю получила бы наша формула такой 
видЬ; 343--39у-Н7У ‚ откуда по пер- 
вому правилу кубичной корень мадлежало 
бы положишь 9--ру ‚ коего кубЬ 343 
—- 147ру+ 21уу--р’у$ положи 37=147Ё» 
или р— 5, а остальные члены дают 
сте уравнены; 1 = 21рр--ру , слБдов. у= 
— = п. е.7—— 2 т Е 
В 
откуда сше новыя величины находашь 
можно. 


956. 

Пусть дана будеш «я формула 
2--хх ‚ которая должна быть кубЪ. 
З&Бсь прежде вссго надлежишЬ отгадать 

н 4 случай , 
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случай, вЬ котором с1е дЁлаешся, какой 
есшь Х—$ ; и пакЬ положи х= 54уй 
получится 27-- гоу-- уу; из сего пусть 
будетЬ кубичной корень 3 -- ру, и с^Бдов. 
самая формула равна сему кубу, 27-{ 27 
р’-- эру ру ‚ возми 10—27р, ил 
Р=я › и получится 1—9рр +р"у ош 


куда у= — 58 т.е. у—р— 12297 или 


1000 9 
2* 
Ре 0.167 — 385. 


— 155, а Я-- кз по сему наша фор= 
мула з-хх— ‘5, откуда кубичной ко- 


рень 3-Е — т 
997. 


разсмотримЬ еще спо формулу 1-х", 
можешЬ ли оная быпь кубомЬ сверьхЬ 
двухЬ очевидныхЬ случаев х— о их-- 1. 
Хотя с1я формула и надлежишЪ до штре- 
шьяго случая , однакожЬ корень 1-х 
намЬ ни чего не помогаешЪ , пошому 
что его кубЬ 1-| 3х-|- зхх- д? положивЬ 
равнымЬ нашей формулБ даешЪ зх-3дх 
—0, мли х(1-х)-0 ; ше. или хо, 
или х—-—т. 


Естьля 
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Есшьли же положимЬ Х——ф 14 , 
по получится «я формула Зу- 3774.7° › 
которая должна бышь кубЬ, и надлежитЬ 
до втораго случая. ПоложивЬ кубичной 
корень ф--у , коего кубЪ р’ + зрру-ЕЗУ 
Ну? , возмешЬ —3 = зр, или р—-1, по 
остальные члены дадутр зу—=ре--зИУ 
—=-+-Н3у , сАБдов. у—5 ш.е. безконсч- 
ной , откуда слБдовательно ни чего не 
найдешся. Тщешной будет трудЬ ис- 
кать еще другТя для х величины: ибо изЬ 
другихЪ основан доказать можно , что 
формула х--х* кромВ помянутыхЪ слу- 
заевЬ ни когда кубомЬ не будетЬ. По- 
неже показана ‚ что сумма двухЬ кубовЬ 
каК6 #-р х? никогда кубомЬ бышь не 
можешф , по сему шакже не возможно 
когда #— 1. 


958. 


‘Утверждающф также что 2-4" ку- 
бомр ‘быть не моженф, выключая случай 
х=-1. Ся формула хошя и надлежит 
до втораго случая ‚ но по показанному 
кламЬ правилу вывесть ничего не льзя, 


#1 5 полюму 
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потому чпю среднихЪ членовЬ недостша- 
етр. Ежели же положишь х—-т-ру к 
по получится мя формула т-|-Зу-2уу 
НУ › конюрую по веБмВ тремЬ случа- 
ямЪЬ рЫшить можно. ВзявЬ по первому 
корень 1--у , коего куб 1- зу зу 
—-7", будешЬ - Зу7= 359, или у— о, что 
полько дЁлаешся когда 7—0. — Положи 
по второму случаю корень —г-6у, коего 
кубЬ -в- зу-зи-руз ‚› ибудетЬ 1-- зу 
—--1-Е 37 и у—-5 безконечной Но тре- 
ттьему способу должно бы было взять кол 
рень =т-Ну , что уже прежде было. 


959. 


Пусть будетЪ дана ся формула 
3--3х ‚ которая должна бышь кубЬ. 
С1е учинится шолько вЬ случа5 х—-к, 
но отсюда ничего заключить не льзя 5 
потомЬ также вЪ случаб х— ?, для по- 
то положи х—2-|-у, и выде стя фор- 
мула 8 -}-12у + 6)у-|7*°, или 27-1 збу 
т з”, которая надлежитЬ до 
псрвако случая, и по сему возми. корень 


—3 
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=3--ру ‚ коего кубЬ 27-—-27ру-Н ру 
-- ру, положи 36—297р ; или р—+ ‚а 
остальные члены раздБливЬ на 17 дающЬ 
18--37—9р--ру=иб-ныт или, ц 
=-2, онкуда у==-#, слБдов. х=—% } 
цо чему формула наша з-- 3^*—-9% 5 
коей кубичной корень есть з-Нру= и з 
изЪ сего знаменованя можно бы было еще 
боле найши › естьли бы только захо- 
вБли. 
обо. 

Разсмотримь еще наконецЪ фор- 
мулу 4-Е хх, которая вЬ двухЬ извВст- 
ныхЬ случаяхЬ будешЬ кубЬ ; а имянно 
когда х—2 и х—1т , взявЬ сперва х—2 
—Ну ‚ формула «я 8 --- 47-5 будеш 
кубЪ, коего корень пусть булещЬ 2--у, 
а кубЬ =8-Н4уУ--ЗУ-Н 27°, откуда 
1—2-р гу слбдов. у-=9 ›а х— 11, ару- 
гой изЕБешной случай. Положив во- 
шомЬ х—и1тЕ-Ну получишся 125-227 
-у—кубу изрб--ру ше, 125 +75 
+ 5рру-Н- р" ; взяв5 р—# будеть 
$ — 15-5 ру мля ру — и 15 = 
одкуда 7 — ‘2254 слБдов. х— 5+. По- 


412 О НЕОПРЕДЬЛЕННОЙ 


Понеже х какЬ положительной такЬ 

и ошриципельной быть можеш ‚ пю 
2-2у 

: -7 


возми д— 


‚› формула наша будешЬ 


+ = ‚о которая должна быть кубр 
И вЬв рьху и вЬ низу на +—у,чтсбЪ 
знам, наиель быль кубЪ , м получится 
Зе ©" ри ‚ гаБ числителя шолько 
т 
8—8у-= -й 87°, или разёБливЬ на 8 ше. 
1--- 77-7 кубомЬ здБлать должно ко- 
торая формула до веБхЬ шрехЬ спосо- 
бовЬ п ринадлелить, Положи по перво- 
му корень =:-1. коего кубЬ "-у 
= иу-:* , будет ттт зу, или 27 
- 277—9-7, ошкуда у— $, слБдов. ну 
Ни 1-7—4 , саБдов, х-- т: какЪ и 
прежде; по второму способу положивЬ 
корень ;-7 тоже самое найдешся. 


По третьему  взявЬ , корень 
1—7 › косго куб 1-зу- "у? ь 
получится -т-- = --3-Н3У ‚ откуда 
7—1 › сАБдов. х=$ безконечной, и шакЪ 

рё 
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п0 сему способу ничего новаго Не най- 
дешся, 


9бт. 
Зная уже с1й два случая 428 и х=11 мо- 
} 
жно положить х— ыы икогда у—о, 
=) 


будейЬ х—2; но ежели у безконечной, шо 
х=-НаЕ; и по сему пусть Во первыхЬ 


Ш 2-Е к 
в— ем будешь наша формула 4-- 


ИЕ У Е а. о 1 
3+27+7 (1-5 

множь вЬ верьху и ВЬ низу на 1 ---у, чтобЪ 

ззаменашель былЬ куб, а здБлать бы 

кполько числителя, которой будеш 8-{-боу 


= 1777-1257", кубомЬ. 


И такЬ положивЬ корень =2-Н5у , 
ирезЬ что не пюлько 2 первые члена , 
но и послБдне уничтожашся, и слБдов. 
ничего не наидешся. 


Положи по второму способу корень 
=р-5у › коего куб р’-- 15 ру ру 
-Е 125 
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++ 1257, м возми 177—75р, или р ь 
будешЪ 8-- боу—р*-|- 15/ру, ошкуда —2# 
у? и уро, м опююда можно бы 
было найшы х. 

Естьлй же бы положили корень по 3 сму 
способу 2--5у ‚ пою бы опипуда ничего 
не вышло ; но можно шакже положипь 


сто 8 нтогда будеш наша форму- 


да А-а ВЕ 30-2 
1—2 @—: 

коей числителя помноживЬ на 1—9 вы- 

дет.  8--287--8 917—125". 


Ежели шеперь положим по первому’ спо“ 
исобу корень —2-4у, коего кубЪ 8-28 
ЕН‘, шо выдешЪ 89-1257 = 
7.7 или ПРу— <? слЬдов. у—и-2, по- 
чему х—1т ‚, что уже изьБешно. 

Возми еще по третьему способу ко- 
рень 2-5у ‚ коего кубЬ $—боу-- 15947 
—1257', ошкуда найдешся 28--89у——бо 
--:5оу слБдов. у—!", а отсюда х=-'*° 
по чем мула на оные 
т м аща будсшЬ “9, 


962. 
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Си о суть изЕБсшные способы, помо- 
Що каторых формулу, или кзадрапюмЬ 
или кубомЬ здБлать можно, когда шолько 
во первомЬ случа вышшая степень ве 
опредВленнаго числа не превышает втю- 
рой , а вЬ послВднемЬ третьей степени. 


Можно бы еще случай присоединить , 
когаа предложенную формулу биквадра- 
чпомЬ здБлашь надлежит, вЪ копюромЬ 
вышишая степень второй не превышаеть ; 
так когда формула а---Вх-рсхх должна 
быть биквадрашр ‚ по прежде всего над- 
лежит оную заВлашь квадратомЬ › а 
пошомЬ корень сего квадраша еще ква- 
дратомЬ; о чемЬ уже правила показаны. 


ТакЬ когда наприм. хх ‚, должно 
быть биквадрашф , шо здБлай прежае спо 
формулу квздратомЬ, что учинишся поло- 
жир х- 79 или фея" ИР 

2р4 278 
формула наща равна сему квадращу 
Я 


? 
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91474-49", 9149 р+49р" , 

42644 = м ре 42294 _ т 
откуда корень По-2" $ кошорой еще 
квадрашомЬ зФлашь должно. На сей ко- 
нецЪ помножь вЬ верьху и вЬ низу на 24, 
чтобЪЬ знаменатель былЬ квадрат , а 
числитель 2р9(9рр-!99) должен бышв 
шакже квадрат ‚ чего иначе учинить неё 
льзя, какЪЬ отгадать пюлько случай: сего 
ради можно Ваять 4—=рз , чтобЪ с!я 
формула 21а (7р -Нр=)=2р 2(7-Н =), и 
раздБливЬ на ро т.е. 22\9--82) была ква- 
драшф; здБсь извБсшной случай #1; И 
шакф положивЬ #—1+у получишь (2+ 
27)(8--27-Нуу)= 1б-2оу-буу-+- 3у', отту- 
да корень пусть будетЬ 4--у, копюо- 
раго квадрат 16-|-20у--°уу положивЬ 
равнымЬ формулВ нашей получится 6-27 


—- 25 


2%. 7: и 3-°, в #—1 будетЬ 
9=9 ир=8 по сему х=* , слБловь 
формула наша 7--лх— 138 „ коей ква- 
дратной корень есть 21°, а сего сще ква“ 
дратной корень есть *= , копюраго на- 
ша Формула биквадратЬ. 


963. 
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963. 


Наконец вр сей главБ упомянуть 
надлежит , что есть нфкоторые фор- 
мулы , ком вообще кубомЪЬ здАВлать мо- 
дно; такф когда схх должно быть куби- 
чное число, шо положи его корень —-рх, 
будетЪ схх— ре, или ср" , слБлов, 


2 ‚ возми ‚ вмБето р, получится х-с4*. 
Прилчина сему видна; потому что фор- 
мула содержиш вЬ себБ квадрашЪ › чего 
ради веБ шаюме формулы аф-нсх” , ила 
а-|-зайсх -- ассхх весьма легко кубомЬ 
здБлать можно: ибо положив кубичной 
р--сх . 
ея корень [7 будетЬ а(ь-- сх) 
4 

^\3 
— (@-нсх}' и раздБливЬ на (Ь-Нсх)» по- 
4$ 


а4'—В 


‚› откуда х—=——— у, 


лучишся @— 
ГАБ 4 по изволенйо брашь можно. 


Отсюда явствуешЬ, сколь велика поль- 
за разрЬшать формулу на ся множише- 
лей ‚ когда шолько се учинить можно 


Томь П. Ъ [*) 
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о которой матер!и намБрены мы говорить 
прасшраннБе вЪ слБдующей главБ. 


О +, 4 6 42, < 42, Ч ччркчач 2 ч «О чер, «гы 


Ги в.а УЁ 


О разрбшени на множителей формулй 


ахх--рлу--- ву. 
964. 
ЗЪеь буквы Хх иу значажЬ цфлыя пюль- 
ко числа ;$ мы уже видБли ВЪ какихЬ 


случаяхЬ дробями довольствоваться дол 
жно , и какимЪ образомЬ приводишся во- 
проёБ вЪ цБлыя числа. Когда наприм, 
искомое число х будет дробь , шю на- 
длежитф только взять х=' и шогда 
вмБето фи ц завсегда можно брать 
ЦБлыя числа; и понеже ся дробь вб 
самомЬ менылемь видЬ изрявлена бъпь 
можеш , то обЬ буквы # и и за шакя 
числа почесть можно , кой общаго д6- 

липеля не имбюшЪ. 
ВБ предложеннсй формул х из 
значат цлыя шолько числа › и прежде 
нсжеля 
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нежели можемЬ мы показать ; какимЬ 
образомЬ оную квалрапомЬ, или кубомЪ; 
или другою вышииею степенью здБлатв 
можно, Надлежишф напередЪ раасмотрЬть 
Каюя  Знаменовантя букнамЬ х и У дашь 
должно, чтоб формула содержала в вез 
два ИЛИ больше множителей. 
9бя 

ЗаБсь 8 случая входяпф ЕЬ разсу- 
Жлене : лерпой когла @4я формула лВИ- 
пвительно на 2 ращюНальные множи- 
теля разрбшишься можеш ;3 что учи- 


Нится; каяЪ уже мы м прежде видбли , 
когаа ФР-дас будешЬ квадратное число; 


„Яругой случай когда оба сия мно- 
жителя равны между ©060ю ‚ вЬ кото- 
ромЬ сама формула #Бйствитшельной ква- 
аратЬ содержишЪ:; 


Трётей случай когда формула не 
иначе Как на иррашоналные мНожипли 
раздроблена быть можеп, Хотя они или 
просшо иррацтональные, или совсемЬ не- 

4 во3- 
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возможные будушЬ. Первое учинишся , 
когда Ь-4ас есть положительное число, 
но не квадрат ; а послВднее ‚ сжели 
р—4цас будешЬ отрицательное : см шо 
суть 3 случая ‚ кои мы разсмошрЫшь 
имБешр. 

066. 


Ежели формула наша на два рац1- 
ональные множишеля разр6шится ‚ то 
можно ее представить так : (}х--5у) 
(Рх-Н КУ), которая уже по своему свой- 
сшву заключает вБ себБ двухЪ множи- 
телей. А когда за благо разсудишся, чшобЪ 
она болышсе число множителей вЪ себБ 
заключала , шо возми шолько [х--ру—р4 
и рх-Н угу ‚, и шогда наша формула 
равна сему произведентю р4 ту, слБдов. 
4 множишелей вр себБ содержишЬ , ко- 
ихЬ число по произволенйю увеличить 
можно , а изЬ сего получаемЬ мы давоя- 
кое знаменоване вмБепо х, а имянно: 


— 29- __ 7У-—Ку 
«= МЕ ИК —;^» почему будет 


ра уг Ку ‚ слБдов. Ре 
и 
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и х— М9 Для изрявленая букБЬ 
Ев 

хиу, вЬ пБлыхЬ числахр надлежишЬ 

взяшь р, 9, Ги 5 так , чтобЪ числи- 

шель „фисшвительно могЬ раздБлиться 

на знаменателя ‚ что учинится ежели 

или риг, или ди 5 на него раздБляшся. 


967. 


Аля изряснентя сего, пусть пред- 
лохена будстЬ формула хх-уу, копо- 
рая соспоишф изЬ сихЬ множителей 
(х-57)(х-—7) , а ежели она еще больше 
множителей имБшь долженсшвуешЬ ‚, шо 
положи х-ру:=р4 ; Х-—7—!$ и получится 


= ры э=Н—“ ‚; но чшо бы с 


7 


числа были цБлыя ‚ шо должны оба чи- 
сла 4 и гу быть вдругЬ или чешныя , 
или оба нечешныя. 
Пусть наприм. р—=7, 9—5, 7—3 
и 5—1, будетЬ 29=35 и 97=3 ‚ ©АЬ4. 
х—19 иу—16 , ошкуда найдется хх-ду 
—10$, кошорое число ДБиствишельно 
фз сосшо- 
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состоит изЬ множителей 9,5 ‚т, и 
ппакЪ сей случай нс имБешЬ ни малБишаго 
затрудненя. 

968. 


Еще меныше тарудности имБот® 
другой случай , гаБ формула два равные 
мнажитедя вЬ себБ заключаенЪ ‚› и 06 
сему шакЪ представлена быть можешф: 
(х--ву) , кошорой ввадраиф никаких 
зрутихЬ множишелей имбщь не можен я 
кромВ хр , кои иЗЬ его корня Ех-рру 
раждаюшся. И такЬ положивЬ {4 -- ру 
—[47 ‚, булетЬ формула наша [694 т. и 
САБаов. столько множишелей имбль мо- 
жетЪ, сволько за благо разсудишся. 


ЗаБсь изЬ двухЬ чиселЬ х иу одно 
только опредБляется , а другое оста: 
вляешея на наше произзолене ; и когда 


гри 
получится ХР › г4Б у легко мо- 


жно взять цпакЬ ‚ чцю дробь уничшо- 
жигася. Наилегчайшая сего роду форму* 
ла есть ху, ежели возметря х—руг, шо 
квадрашЬ хх заключает? вЬ себБ шри 


квад 
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квадратные множителя , а иманно: рр, 
99 м 2". 
969. 

Гораздо больше имретЬ трудности 
третей случай, гдБ формула наша на 2 
рацональныя  множишеля разрЫшииться 
не мохешЬ , и требуется кЬ сему особ- 
ливое искуство находить вмбето х их 
такуя знаменовантя, изЬ которыхр бы Фор- 
мула 2, или болыце множителей вр себБ 
содержала. А чпо бы облегчить се разы- 
скане, шо должно примБчать, чшо наша 
формула легко перемВнинься можешь 
иЬ другую ‚ гАВ средняго члена нБбиЪ ; 
а имянно надлежишЬ только взять д— 


Е, и получится Ся форму ла 32—64 
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И" дБ Е (422—227. 
24 46 
опустимЬ теперь средней член и раз- 
смотримЬ формулу ахх-- су , гр все 
дБло вЬ шомЬ сосшоишЪ , какля бы зна- 
менован1я буквамЬ х и х дашь должно , 
зто бы я формула множителей имбла. 
Аегко усмашрБхь можна , чо се ошЬ 

?4 свой- 
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свойства чиселЬ @ м с зависит, й для 
того начнемЬ сЬ нБкоторыхЬ опредБлен- 


ныхЬ сего рода форму.Ь, 
970. 


Пусть во первых дана буден > фор- 
мула хх-- уу, копорая веБ числа вЪ себВ 
содержит, кои сумму двухЬ квалрашовЬ 


изЪявляющЪ , и представимЬ заБсь самыя 
МеНиИя до 50. 


Т›2,4,5,8,9,10,13,16,17, 18.20, 25,26,20, 
32,34, 36,37,40,41.45,49, 50. между кой - 
ми находятся нВкоторыя первыя числа, 
кои ни какихЪ мнолителей не имБюшЪЬ ; 
по сему вопроср будеш яснБе , какля 
знаменован!я буквамЬ хиу дать должно, 
чтобЬ формула хх-уу АБлигтелей или 
множителей в себЪ имБла; да принюмЬ 
столько , сколько за ‘благо разсудишся. 
При чемЬ прежде всего изключаемЬ мы 
тБ случаи , г4Б ху общаго дВлителя 
имБют , пошому что тогда хх-ру 
на онаго дДБлителя м на квадрат сего 
могло бы раздБлишься; ибо когда наприм. 


вер 
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Х—р м у— 74, шо сумма ихЪ квадратовЬ 
=49р-- 4994 =49{фр-- 99) может на 49 
разаБлиться ; и такЬ надлежит вопросЬ 
до такихЬ формулЬ ‚› гдБ х и у общаго 
дБлителя не имбюшЪ ‚, или между собою 
недБлимы. Зашруднен!е здБсь заразЪ по- 
падаешся ;$ ибо хошя м видно что оба 
числа х и у нечешныя ‚ однакожр фор- 
мула хх--уу чешное число будешь и 
слБд. на 2 дБлимо; но ежели одно чет- 
ное ›а другое нечетное ‚ пою формула 
будетЪ нечешЬ : а имБешЬ ли она 4Б- 
лителей или нБоф, шо не скоро узнать 
можно. Оба же числа хи у чепшныя 
быть не могушф , потому что они не 
должны имбть общаго дБлипсля. 


о7г.* 


По сему пусшь будутЬ оба числа 
х иу между собою недБлимыя ‚, и хотя 
формула хх--уу должна вЬ себ заклю- 
чать 2 или болыше множителей, однакожЬ 
вр такомЪ случаВ прежь!й способЪ имрть 
мРста не можешь ; пошому что ся 


Ъ; формула 
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формула на ® рацтональные множителя 
разрЬшипься не молзешЪ. Но иррацтональ- 
ные множители ‚ на копорые формула 
раздробляешся, и изЪявляещря чрезЬ про- 
изьедеше (х-НУИ—их-—зУ—), могужЬ 
намЬ шуже показать услугу ; ибо когла 
формула хх-Н ухи дЬйсшвитюльно множи- 
пелей имбет , пю см иррацтональные 
множители должны паки имБиь множи 
пелей. Когла же бы чи множители дЬБли 
упелей далРе нс имБли, тобы и произее 
дене оныхЬ также ни какихЬ множище- 
лей не имВло. Но когда сш множители 
суть ирращональные , да и совсем не- 
возможные ‚ то числа х и у равным 
образомЬ общаге дРлишеля имбть не 
должны, и слБдов. не могутЪ они имбть 
ни какихЬ рашональныхЬ множинелей , а 
будушЪ иррашональными , или совсемь 
исвозможными. 


972. 


И пшакЪ когда потребуется, чиюбЬ 
Формула хх-Нуу состояла изЪ двухЬ 
рацтональныхЬ множипелей ‚ шо оба ир- 

рацт- 
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раЦюнальные множители раздроби накц 
НЗ два множишеля и положи во первыхЬ 
НИ — (+ —пе--:У-р}а поне- 
же Уф; , какЬ положительной шакЬ и 
отрицательной взят можно ‚, во сама 
собою будеш х—у"—т=(р-9И-г (г 
У—1), и произведене опипуда дасшЪ на- 
фу формулу ‚ п. е. уху (фр-наа_(ит + 4+) 
утакЪ чтр она два рацональные мнохжи- 
теля иметь, ш е. рр-- 98 и т". Но 
з4бсь осшалось еще опре4Блить знамено- 
ванйя чиселЬ х иу , которыя шакже ра- 
злональныя бышь должны. 


НомноживЬ неизвлекомыхЬ множите- 
дей между собою выдешф х-НуУ—1= р 
Р-Н И -Е-У-Е и х-УУ-1 
рии —мИ-+—ри—1 , сложивЬ 
ея формулы , будетЬ х=р’—95 ; когда- 
же вычтешь одну изЬ другой ‚ по по- 
лучится 27У—1—2р9У — Е 247У— т, или 
у—ру-Н9". Но сему взявЬ х=рг- 4 и 
„х—=р+-г4г формула наша хх-руу за- 
подлинно имбть будет двухЬ множи- 
ислей и выдешЬ хи-.у7=(ф-+- 94 (#/-Е 5). 


Но 
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Но ежели пошребуешся большее чи- 
сло множишелей ‚ пю должно шолько 
взять ри 4 такЬ чшобЪ рю--99 имБло 
лвухр множителей, и шогда бы нашлось 
3 множителя , коихЬ число по произво- 
леню увеличить можно. 


973. 


Понеже здБсь квадраты только чи- 
сел р,4ьг м х вхоляшЬ ‚ шо можно 
С взять пакде и отрицательными : 
возми наприм. 4 отрицательное, будетф 
хЕр-Н ах и у—р5-47, коихЬ сумма ква- 
дратовЬ ша же самая ‚ как и прежде. 
Отсюда усмаприваемЬ мы ‚ чшо ежели 
число произведению (фр-+ 99){7т-1- 55) рав- 
но ‚, по оное двоякимЬ образомЬ на два 
квадраша раздроблено бышь может; ибо 
сперва найдено х—рг— 95 м У 15 ди ; 
а потомЬ х=р-Н9х и 7=рг— 9. Пусть 
наприм. ‚р—=2., 423 ба они т 5 
такЬ что бы < произведеме вышло 13. 
5 =6$—хх--уу, шо будешф шогда или 
*—4, ау—9, илих—8 а у г-, ивЬ обо- 

ихЬ 


_—— м чт 
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ихЬ случаяхЬ мх--77—05. Когда мно- 
го шакихЬ чиселЬ помножишь между со- 
бою ‚ шо произведете еще больше. разЬ 
будешь изЬявлять сумму двухЬ квадраша- 
ныхЬ чиселЬ различными образами. Ум- 
ножь наприм. 2 1—5 ; 9-2 = 13 
и 4-5 г—-17 между собою, и выдешЬ 
1105 ‚ кошорое число на два квадрата 
раздроблено будетЬ слБдующимЬ обра- 
зомЬ: 

1)33*+4*; П) 322 9; Ш)затнт2?; 1У)242-23*% 


974. 

Между содержащимися вЪ ФормулВ 
хх-гуу числами находяшся шакя ‚ кои 
изЬ двухЬ или болыше тшакихЪ чиселЬ по 
умножению составлены, а пошомЬ и та- 
кс кои шакЪ не составлены. См назы- 
вать станемЬ простыми числами , а лВ 
сложенными : и такр просшыя числа вЬ 
формулЬ хх--уу будушЪ слБдуюция: т, 
2, 5, 9, 13, 17, 29, 3728 41,49, и проч. 
ВЬ которомЬ ряду двояыя числа попа- 
даются , а имянно: первыя числа, или тпа- 
ктя кой дБлишелей не имбюшЬ какЪ 2, 


у, 
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$, 18, 19, 29, 37, 41; кошорыя всБ «рёмВ 
2 такого состоян!я ‚ чио ошня-Ь ош 
нихЬ тцу ; остаток ва 4 раздБлится ; 
или они содержашся 8 формулБ 4и-н1: 
ПопюмЬ попадающся квадратныя числа, 
ЯКО 9, 49, коих корни 3 и7 не находишся. 

ри чемЬ примБчать надлежиш , чию 
сш корни 3 и 7 вЬ формулЬ 4—1 со- 
ясржатся : но очевидно ‚; чпю ни одно 
число изЪЬ сей формулы 4п—1 не мо- 
жет быть суммою двухр квадрашовЬ : 
ибо когда сти числа нечешныя ‚ пю дол- 
жно одному из обоихХЬ квадрапювЬ бышь 
чешному › а другому нечешному. Но 
мы видбли , чию всБ четныя квадраты 
на 4. дБляшся , а нечешныя вЪ формул 
47-Р= содержатся ; и такЪЬ ежели чет- 
ной квадрат сЪ нечетнымЬ сложится, 
то сумма получает завсегда формулу 
4-х, а никогда 4п—1. ячшо же вёб 
первыя числа формулы 4п+-1 суть сум 
мы двухЬ КвадратовЬ, тпо хошя м извЬ сш 
но ‚ но доказать не столь легко можно; 


915. 
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ПоступимЬ далБе м разсмотримЬ 
формулу хх -- 277, дабы увидишь ‚ как!Я 
знаменованйя х и у имЬть должны, чаюбЫ 
найпи ея множителей. Понеже Ся фор- 
мула вЪ мнимыхЬ множишеляхЬ предста- 
вляешся так (х--У’—> (х-уУ-2), пю 
разумБешся, какЪ и прежде, ежели форму“ 
ла наша имбетЪ множителей , то м ся 
мнимая формула должна имВть своихБ. 
Для того положи во первыхЬ х --7У-2 
—({ф--9У-2)(7--5У—2), што Видно , 
что А—7У—2—(р-4У-2(7—5У-2); по 
чему наша формула будеёЪ хх -- 2) 
— (0р---299 (774-55), и слБдоваиельно двухЪ 
множителей имБетЬ, изЪ коихЪ притомЪ 
каждой шого же роду. Аля учинентя 
сего надлежит опредБлить надлежация 
знаменовая вмБспю хиу, чтю 3з4Б- 
лается слБдующимЬ образомЬ : понеже 
НУ -2—= 29% + ИУ-2- мУ-8,а 
х—Уи-2 — — 2495 —97У — 2-2 ; ПО 
сумма дастЬ 2х-=2рг— 447, с„Бдов. хо 
—247, а разность 27У-2= 247 -ъ 

=-2руУ-2 
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-Н 2-2, откуда у=47--рг. И пакЬ 
когда наша формула хх-Н2уу должна 
имЬть множителей ‚ пою оные бываюшф 
завсегда шакого свойсшва ‚ чию одинЬ 
изЬ нихЬ р-Н244 ; а`аругой тт=р т, 
или они оба суть числа одного роду <Ъ 
ях--2уу. Для сей притчины можно х и у 
двоякимЬ образомЬ опреёдБлить , пошому 
чию 4 какЬ положительное ‚ шакЪ и от- 
рицательное взять можно, и найдется 
Х— р" - 24: и 7—р:--4!; а попюмЬ хр 
-}{- 295 и у—р;-4г. 


976. 


С1я формула хх--2уу заключает 
вр себЪ всБ п числа, кошорыя изЪ оди- 
накого и удвоеннаго квадрата состояшЪ, 
и кои мы з46сь до 50 предлагаемЬ : 


8,2,3,4,6,8,9, 11,12, тб, 17, 18,10,22,24, 
25, 27,32,33,34, 38, 41,43,44,49, 50. и ко- 
шорыя как и прежде ‚ на простыя и 
составныя раздБлить можно ; простыя , 
кои изЬ предфидущихЬ не составлены 
суть слВдуюния :1,2,3у1 1,19,19,25,41, 

43; 


Бы 


АНАЛИТИК $. 4.33 


43349, между которыми В ; кромЬ 
квадратовЬ 25 и 49 сушь первыя числа; 
а копорыхЬ здЁсь чтЪ; оных попадаются 
квадраты: ЗдБсь надлежишЪ также при: 
мБчать , чшо всБ первыя числа содержа- 
нИяся вЪ нашей формулЬ ‚ заключашся 
пили ВЬ сей 8п--т, или ББ сен из; 
напротивЬ шого осшальныя ; Кой йли 
вЬ формулБ 8-5, или ВЬ сёй ви 
содержатся ‚ никогда из одинакаго и 
удвоеннаго квадраша собстояшь не мо- 
гут. Но и то извБешно ‚ что ве В 
первыя числа заключающияся БЬ одной 
изЬ первыхЬ двухЪ формулЬ Зи-1 Г, 
8-3 могушЬ завсегда на одинакой НЫ 
явойной квадрашЬ разрЫшиться. 


977. 
РавнымЬ сбразомЬ приступим 
к общей формулЬ и разсмотримЬ, как#Я 
знаменовантя числамЬ х и у дать надле- 
жир ‚, чгобЪ Формула ся множише- 
лей имБла Понеже оную чрезЬ слБдую- 
щее  произведене представить можно 


(НУ) 9-70), шо изобрази ка- 
ТГожб Ц, ы ждаго 
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ждаго изЬ сихХЬ множителей вЬ двухЬ 
множителяхЬ равнаго свойсшва ; а имян- 
но: возми х-нуИ-с— (р--9У—с)(7--5И-с) 
и л-7У-е—р-9У-с(-5" -с) и будешЬ 
наша формула хх-Нсуу — (рр с94) 
(тт -Н с55), откуда явствуешЬ , чшо мно- 
жители ср самою Формулою будушЬ 
паки шого же роду ; а знаменовантя чи- 
селЬ х и у получатся сАБдующимЬ об- 
разомЬ : х==р"--с47, или хи сах 1 
У—-Ч-Нру, или у—ру—9"; и опсюда 
легко уже узнать можно, какимЬ образомЬ 
формула наша еще большее число мно- 
жителей имбшь моженф, 


978. 

Теперь не трудно раздробить и 
сю формулу хх-суу на множителей ; 
попому чпшо пюлько -с на мБето = 
ставить должно ; между шЬмЬ можно 
ихр шакже найи безпосредсшвенно ша- 
кимЬ образом : когда наша формула 
равна сему произведению (х-Н7Ус) (х-уУс), 
то возми ‚ как  слБдуещЬ х-+НУИе—= 
(чу "-НУс) и х-уУс) р-дУси-5 У, 

оп- 
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ошкуда найдутся сша множители: хх—с)у 
= (2р—с99){77-с5;) › кои шакже сЪ нашею 
формулою одного роду ; Знаменованис 
же чиседЬ х и у можно опреёБблить дво- 
якимр образомЬ : 
А=ри-с4х, у—9"- ру; пошомЬ х=ри-сду 
и 7—р5—97 ; но ежели пожелаешь изЕБ- 
дашь выдешр ли таким образомЬ най- 
денное произведене $ то ЗАБлай пробу 
ЕБ первыми 8наменованями и будешЬ 
я= ррут-- 26475-29985, зУ= рух 2рагч-- 
бат, м сууерфух---2ер4туфе4атг › ошкуда 
получится хх-суу—рриг-срру5у-Е-сс4955-са4тг, 
что СЪ найденнымЬ произведешемЬ (фр- 
40)#7- 55) согАасуетБ. 
979. 
По «се мБето  разсматривали мы 
ФдинЪ полько первой членЪ ; а шШсперь 
помножимЬ оной буквою а, И сшанемЬ 


искать какихЪ формула ахЯ-Нау мно- 
жителей имбть можешЬ. 


Ыз Зсь 
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ЗаБсь видно ‚ чпо наша формула 
равна будеш сему произведенио (хУа-|- 
Ус (хУа-УУ с) ‚ колорые оба мноли- 
теля еще вр множишеляхЬ  изБявить 
должно ; но при семЬ бывастЬ нЬкото- 
рое затруднен : ибо ежели бы слБдуя 
прежнему способу положили 
хУа-нуИ—фФУае--чУ-сиУа-5 У -в)=при- 
с5-НриУ—ж-- 4"У—ас, и хУа-7И—с—(фУа 
-ЧУ-("Уа—7У-в)=арт-са-ряУ -ае-дуУ ас, 
шо получили бы отсюда 2хУа—2ар’-2с;: 
а 27 =орУ-ве--2тУ-ас, и слБдов 
как для х, шакЪЬ им для у нашлись бы 
ирращюональныя знаменованя , кои зАБсь 
имБюь мБсша не могушЪ. 


030. 

Сему затрудненпо можно пособить 
слВдующимЬ образомЬ, положиБЪ худ 
-НУУ——(фУа--чУ-в)(т-У-ае) —ргУа 
—69 уУа-Н4гУ —с-НамУ-с, хУа-уУ—в= 


(ФУ4—9У-—6) (Ум) —иУа-нуУа-фУ 
— 
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—с—аУ—с ; ошкуда вмБсто х и у слЁ- 
дующия рацпональныя знаменованя най- 
дутся : х—рг—сдх ‚ у—аг--аря, пошомЬ 
получит формула наша слБдующихЬ 
множишелей: охх-|-суу— (арр--е44)(тт+асхх), 
изЬ которыхЬ одинЬ шолько такой же 
сЬ нашею формулою видЪ имБешЬ , а 
другой совссмЪ иной. 


931. 


Между шФмЪ однакояЪ обЪ с фор- 
мулы великое сходсшво имБющшЪ;: ибо всБ 
числа содержанияся вЬ первой будучи по- 
мнохены на числа другой обращаются 
паки вр первую формулу. Мы уже ви{Бли, 
что 2 числа впюрой формулы хх - асуу 
кои СЬ числами первой хх-|-67у согласующь; 
будучи же между собою помножены про- 
изводяшЬ паки число вворой формулы, 


И пакЬ надлежишЪ еще разыскать, 
Когда два числа первой формулы ахх-Неуу 
между собою помножашся ‚ шо кр кошо- 
рой формулЬ надлежит произведенте. 
Чего ради помноживЬ формулы перваго 

Ы 3 рода 
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рода (арф--с99) (атт- ст), легко усмош» 
р6шь можно, ито произведен!е представить 
можно такЪ: (ар"--с45)^-Нас(фг-4")’,взявЪ 
арт--с452х и ру—д7—у получимЬ фор- 
мулу лх4067у, которая до послБаняго 
Рода надлежит, По сему два числа перва- 
го рода ахх -- суу помноживЬ между собою 
дающЬ число вгпораго роду. Се вкрашсВ 
изРявить можно так: числа перваго роду 
станем означать |; втораго Ш. слЬдов [, 
1. даюшЬ И; 1. И дающЬ 1; И. И дающЬ И; 
откуда такожде явствуетЬ , когда мно- 
го такихЬ чиселЬ одно надругое мнолитв 
должно , какРр 11. ГлаюшЬ 11.1. И 
даюшЬ ПИ; КИ, П даюшЬ 1; П.П. И, 
даюшЬ Ц. 
982, 

Аля изЪяснентя сего пусть будет 
а-2ис-3, откуда см два рода чи- 
селЬ раждаются ; первой содержится вЬ 
ФормулБ 2хх--3уу , а другой вЬ фор- 
мулБ хх--буу, числа же перваго рода да 
5© сушь слБлуюцщия. 

т. 
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Г 2,3,$,8т1,г2,14,18,20,2т,29, 29,30, 
32,35›44, 45,48,50. До втораго рода 
принадлежат сш; 

П. 1,4,6, 7, 9, 10, 15, 16,22, 24,26, 28, 

3, 33, 36, 45, 42, 49, ПомножимЬ 

число перваго рода наприм. 35 на одно 

втораго роду наприм. 31, произведение 
будет то$5, кошорое число заподлинно 
вЬ формулЬ 2хх-{ 3уу содержишся , или 

можно вмбсто у такое найши число , 

чтобЪ 1985—3 97 было удвоенной квад- 

рашЬ, т.е. 2хх; се учинишся, Г) когда, 

7—3: ибо шогда х=23, попюмЪЬ шакже 

П › ежели у = та, будешЬ х=:9; 1) когда 

у— 13, пЮ х-—17, и наконецЬ У) ежели 

7=19, будешф х=т. См оба рода чи- 

селЬ можно опяшь раздробить на прос- 

тыя м составныя. Составныя суть и, 

кои изЪ двух, или больше ‚ меншихЬ 

чиселЬ одного , или другаго рода сосшо- 
ятЬ. ‘ТакимЬ образомЬ перваго рода 
простыя числа будушЬ слБдуюция : 

2,3, 5. 11,29 , а составныя сш 8,12, 

14, г3, 20,27, 3°, 32 р: 3$›49 45, 48 ),”50 

м прошч 

Ы 4 Воюраго 
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Втераго же рода простыя числа суть 
сш 1,7, 31; прошаежЬ всБ сославыя р 
яко 4,6,0, 10; т, 16, 22,24, 25,28, 33, 
36,40, 42, 49. 


Зо < < < ^^ м > дд ме леч м м ха м 


Рава ХИ. 


О превращены формулы ахх--с17 БЫ 


квадраты › или вЬ вышийя степени. 


983. 

Мы уже прежде видБли ‚ что чиселЬ 
Формулы ахх-роу иногда квадратами 
здБлашь не льзя ; но какЬ скоро се воз- 
можно будешь, по помянутую формулу 
вЬ другую преврапииль можно , вЬ кото- 
рой а=1 ‚ какр наприм. стя формула 
2—9 будетЪ квадрашЬ , и можно ся 
представить вЪ семЬ видБ : (эр-+ 4)*—2 
(р+4) ; взявЬ пелерь 2р-4=х и р-+9=7 
получится формула хх-24у , гАБ аи 
И с——2. Подобное превращен завсегда 
иМБетф  мБспо ‚ сколь часто шакую 
Формулу квадрашомЪЬ з4блашь можно , и 

по 
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по сему когда формулу ахх-сзу квадра- 
пюмЬ, или другою выпишею  четною 
степенью здБлать надлежитЬ $ то мы 
заподлинно положишь можемЬ а—1; а 


прошче случаи почтемьЬ 33 не возможныя, 


984. 


Пусть предложена будет формула 
хх-- су , которую квадратомЪ здБлать 
должно. Понеже она состоит изЪЬ сихЬ 
множишелей (х--УУИ-с)(х-уУ —с), по 
должны оные быть или квадраты , или 
помноженныя на одно число квадраты ; 
ибо когда произведене двухЬ чиселЬ дол- 
жно быть квадрашЬ наприм. р4, пю тре- 
буешся чтоб или р— 17 ‚а 4 5; т.е. 
чтобЬ каждой множитель былЬ квадрашЪ, 
или чшобр р—иит, а 4—155 , ш.е. чшобЪ 
множишели были квадраты на одно 
число помноженные. Чего ради положи 
х-НУу -с = иф--9У-с)*, ш будешЪ само 
по себ х—уУ-с=мр-9У-6)* , откуда 
получаемр хх-|- су микрр--с94»* п слБа, 
квадрашное число. А для опредБленйя 


Ыб буквЬ 
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букёЬ х ит имБемЪ мы сш уравнений: 
ХНУУ += и/р-+ 2тр9У —с-194 и х- 
У—с—т/р-этрау -в-— те9д , ГАВ как 
видно х равенЪЬ будеш рашюнальной час» 
ши а УИ-—с иррацюнальной , шл.е. 
х— трр-тс49 в УУ-саотру-е › или 
7= 2114. 

И по сему положивЬ х= трр-1с494, а 
— 214, формула наша хх--суу будепЪ 
квадратЬ ; а имянно питфр--с9а). коего 
корень есть ирр--ис9д, 


98$. 


Когда два числа Х Яу одно на 
другое недБлимо ‚› или общаго дБлишеля 
не имБюшЪ ‚ пою надлежишЪ положить 
ПЕРИ такКЬ ежели Хх-Есуу должно 
быиь квадрат , по возми шолько а— рр 
- (94 а У 214, и тогда ся Формула ра- 
вна будетр квадрату рр-+-с44. ВмБепо 
того, чпюбЬ брать х=рр—с4а ‚› можно 
пакже положишь я—1499—р, потому что 
ВБ обоихЬ случаяхЪ квадратЪ хх одина- 
ковЬ. (Сш сушь шБ же самыс формулы ,› 

кои 
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кои мы совсемЬ изЪ других нашли 
основанй , чБмЬ исправность сего спо- 
соба подтверждается. Мбо по прежнему 
способу , когда хх--йу долженсшвуешЬ 


ру 


бышь квадраотЬ, положи корень =х+—— 
4 


2рх у 

и получишса хх-р бум ах-- а: 
и 9 

ГАБ хх уничтожается , а остальные чле- 


ны раздБливЬ на у и помноживЬ на 44 
даютр 4947 —2р9х-Н фу, или с494у-— рр 
—2р4х, раздЬливЬ шеперь на 214 м на у 


х с94а- 

будетЬ х ЧР. Понеже х иу дол- 
2 2Р4 

жны быть недБлимыя числа шакЬ как р 

и 9 пю долженЬ х числителю ‚ а узна- 

менателю быть равенЬ , слБдов. х—644 


— ра у— 64 какр и прежде. 
986, 


Се рЬшене шоже самое будешь 
хотя бы число с было положительное 
или отрицашельное; НО ежели оно само 
имБетЬ множителей шакЬ какЬ предло- 

женная 
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женная формула ях - асуу, которая дол- 
жна быть квадрашф ; шо прежнее рВше- 
не не шолько имбешЬ место ‚ гдБ 
% — 494 -рруа у— 2р4, ноеще и с х—с99 
-аРр и у-- 24: ибо шогда равнымЬ обра“ 
зомЬ 6 удешф хх-р- @6уу—с694-Е 2агра--аарфр 
= {64 - ар), что шакже учинишся, когда 
возмешся х-— арр-с44, пошому чшо квад- 
рат х выходит одинаков. 

С1е новое рЫшене по употребляемо- 
му здБсь способу найдешся шакимЬ обра- 
зом. Положи х--УУ — а —(рУа -- 4%"-—с 
а Х—УУ- 4-=(рУа-9"-с)*, чтобЪ вышло 
ах-- ву (арр-Нс49) и слБдов квадрат; 
но шогда будейЪ х-- УУ-а—орр -- 219 
У--—с494 и х-УУ-ж = арр-2рау-ас-сва, 
откуда слВдуетр х—арр-с90 и 1—2ра. 
И такЪЬ когда число ас различными спо- 
собами на 2 множителя раздБлиться мо- 
жеть , шо ц многя ВБшеня дашь мо- 


жно. 9 94. 


Мы намВрены се изЪяснить нВко- 
порыми опредбленными формулами , 
и [. когда Формула хх-Нур должна 

быть 
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быть квадрат гб @=1 , по взявЬ 
х—[ф—94 и у—24 будешЬ ях (р 
-- 992". П. ежели формула хх-уу 
должна быть квадрашЬ › гдБ ас—-т, 
то возми х—рр--9 ‚ ау—2р4 и полу- 
чится хх—7у —(фр-99}; Ш. когда ся 
формула хх-- 277 должна быть квадрапТЪ, 
гАБ 4—2, шо положивЬ х= рр--294, или 
4—2[р-44 ‚ ау—2[4 будет хх-Е 2уу-— (р 
-Н294^ или (2-49). 

ТУ. Ежели формула хх-2уу квадра- 
помЬ бышь долженсшвуешЬ › гдВ 4—2, 
ПО вВоЗми х—р--2494 , а у—2рй м полу- 
чигтся хх—2)7—(рр-244)*. У. Естьли фор- 
мула хх--6буу должна быть квадрат , 
г2Б ас—6, и слЬдов. или а=1, ас—6 
мли @а—2 ‚а с—3, шо можно положить 
сперва х—1{р-694 ‚ а 7—2 и шогда хх 
= бу —(-- 699. ПошомЪ можно так- 
же взять х—2рр—344 ›а 7—2р4 м пюгда 
ях 62-304 }*, 


988. 


Но ежели бы формулу ахх-- су 
квадрапомЬ эдБлашь надлежало , по уже 


выше 
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выше обявлено, что сему учинитьсЯ Не 
льзя ‚ ежели нБиф случая напередЪ из- 
вБсшнаго ‚ вр кошоромЬ ся формула 
дЬйствительно квадратомЪ быть можешр. 
И посему извБетной случай пусть бу- 
дешЬ ; когда ха у—р ; такЬ что 
а - ЕЕ —Ь, и тогда формулу Нашу вЬ 
другую сего роду # - асии обратить мо- 


жНо ; положивЬ # в, а в, 


будайЬ и __аарех + Засрху-- сереуу 
——— 


— 287% ый! ‚ Ошкуда слЁдуешб 


и ии 


аа хх -- себ уу еерхх 1 осу 


о ь 
ахх' а сор) су р, 

о ме 

—Рр, по и-рацшитахя-нсуу; и такимб 

образомЬ предложенная формула ахх- 67 

перемнится вЬ сю И-Насии ‚ конюрая 


по данному заБсь правилу легко квадра- 
томЬ здБлана бышь можешЪ. 


и-Насии- 


989. 
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ПоступимЬ теперь далЁе и раземо- 
яримЬ какимЬ бы образомЪ формулу ахх 
—-0у ‚ г4Б х иу между собою недБли- 
мы ‚, кубомЁ здБлать можно было ; кЬ 
чему прежния правила недостаточны , 
но показанные здБеь способы сЪ наилут- 
чимЬ усиБхомЬ употребить можно. При 
чБмЬ сте особливо примВчантя достюйно, 
что сю формулу завсегда кубомЬ здБ- 
лать можно . какого бы свойсява числа 
а ис ни были ‚, чего при квалратахЪ не 
бывало , сжели Ни одного случая напе- 
реаЪ не было извБетнаго : что также о 
всБхЬ четныхЬ спепеняхЬ разумБешся ; 
а вЬ нечетныхЬ яко вЬ Зеи , $ пюи , 
9 мой рЬшене за всегда возможно. 


905, 

И так когда формулу ахя-нсу 
кубомЬ здБлать надлежишЬ ‚ шо положи 
подобнымЪ образомЪ, какЪ и прежде, хУа 
=РУУ—с=({Уа--4У-6}:, а хУа-уу-с—=(руа 
—4"-с): шоюгда выдешь и пюого 

про- 
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произведене ахх-- 07 = (арр-с99)*, слВлов. 
наша формула кубЪ. Все дБло вЬ шомЬ 
пюлько состоишф, можно ли здБсь х иу 
опредБлишь рацтональными, чию учинитшся 
когда положенные кубы дВйсшвительно 
взяты будушЬ, и пюгда получимЬ мы с 
два уравнешя хУа-НУУ-с=ар*Уа-|-зарраУ- 
— 3ср99Уа-—с4'У-г, и х’а-уУ—с-ар'Уа 
— 324" —с- 3с294Уа-н 9’ У-с ; ошкуда 
очевидно слБдуетЬ, чпю х—ар:—35р99, а 
7—3зарра-са°. 

Сыскашь наприм. два квадрата хх м 
.7У › коихЬ бы сумма хх-р-уу составила 
кубЪ: понеже здБсь а—1 и с— 1, шо по- 
ЛучимЬ мы х—=р’— 344 и у— 39-9 и 
будешь ах-Ну=(р- 99}. Пусть бу- 
деть р—2 и 9—1 найдешся д=2 а 7—1; 
отсюда дхх-.уу— 125 —5*. 


991. 
РазсмотримЬ спо формулу хх--377, 


которую кубомЬ задБлашь должно. По- 
неже забсь а— , ве— 3 › будешь хр 


А —9244 
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—9р99 и у— 3рр9 — 34°, и получится хх 
| зу7—(фр-+-344}- Понеже сей случай ча- 
спо попадается ‚ пю изобразимЬ здБсь 
10,9 | 55) 18 | 
7197 — в 


самые легчайвие; 
1 тов в: 2 
с. 24 во * уз ет 
1728 ——_ 12531952203 | озба 21 
992. 


Ежели же предписанЬ будетЪ дого- 
ворЬ ‚ что оба числа хиу должны быть 
между собою недБлимыя, пю бы вопросЬ 
никакой не имЬлЬ трудности: ибо когда 
ахх--еу должно бышь кубичное число , 
то положивь х—, а у—и< формула 
наша будет> аиха сциае ‚ копюрую 


р #ч— 
яви 
жи: 4" 


= 4 . 
уравнивЪ кубу -; Найдется заразЪ == 


(ай 4сци» , слВдов. искомыя знаменован!я 
вмБспю х иу; х= ®(ай-нешл. а у=ио* 
(ав--сии), кои кромВ куба ©" еще ай 
сии общимЬ 4БлишелемЬ имбюшЬ Се 
рЬшене дает ахх-Но7= «(ай - сии} (а 
-Нсии—9* (ав сии)’ кубЪ изЬ чай сш). 


Томь И. Ь 993- 
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'Употребляемые здФсь способы шВмЬ 
наипаче достопамятыфе ‚ что помошию 
иррацтональныхЬ ‚ или еще и мнимыхЬ 
ФормулЬ шакя рРЬшентя сысканы ‚ кЬ 
чему одни только раштональныя , да еше 
и иБлыя шребовались числа. Но гораздо 
достопамяшнЪе ‚ чшо вЪ шБхЬ случаяхЬ, 
гдб нёизвлекомость уничнюжаешся ‚ спо- 
собр наш больше не годится; ибо когда 
наприм. лх--с)у должно быть кубичное 
число, пю заподлинно заключить можно, 
что и оба нсизвлекомые множители оне 
туда Х-НУУ-с их-7У-с кубы бышь дол- 
женсшвуюшЬ ; потому чшою оные межау 
собою недБлимы ; ибо числа д и у об- 
щаго АБлителя не имБюшЬ. Но есшьли 
бы неизвлекомость У-г уничтожилась › 
какЬ наприм —-1, шобы основан!е 
се болБе мБсша не имБло ; потому что 
погда бы оба множишеля Ху в лд- 
имБли общихЬ дБлишелей , не смотря 
НА шо, что х и у оныхЬ имБть не бу- 


дУЩЬ ; а имянно когда они оба нечеш- 


НЫЯ числа. 
и 
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И такЬ ежели хх-фу должно быть 
кубичное число, шо нё нужно, чтобЬ 
какЬ х-Ну, шакЬ и х—У само по себБ 
было кубомЬ; но можно положишь х--у 
==2р', а х-7=49, и шюгда хх-уу без» 
спорно было бы кубомЬ, а имянно 8р'4“, 
коего корень кубичной есть 274, и слЬз 
будетр х—р'--29 иу=р—24. Но ежели 
формула ахх--4у на 2 ращюональные 
множителя раздробиться не можеть, то 
м никакя другя рёшензя имЫть мБста 
не могут ‚ кромВ шхЬ ‚ кои заБсь 
предложены. 

99% 
С1е разсужденме намбрены мы изЪ- 
ясниль нБкоторыми достопамяютными во- 
просами, 


Волросб. Требуется вЪ цБлыхЬ чиз 
слахЬ квадрат хх, кЬ которому когда 
придастся 4, то бы вышелЬ кубЬ. Оные 
суть 4 и 121, но не можно ли еще больз 
ше таких найши, © тшомЬ здБсь спра- 
яшивается * 


Ьз Понехже 
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Понеже 4 есть квадратное число , 
пю ищи сперьва случай , гАБ хх-руу бу- 
дет кубЪ, что какЪ из преяняго яв 
сшвуешЬ ‚ здБлаешся ‚ когда х=р'- 3699 
и У— 3224-9°, но з4бсь уу —4, ш.е. 
7= 2, слБлов. должно бышь 349 9 
—-2 ‚, или 3269-9 ——2. ВЬ первомЬ 
случа6 будеш 4\3р—499)=2, слБдов, 4 
АБлитель 2хЪ, и по сему пусшь будешь 
сперва Я —1, и получится 3 р 1—2 3 
САЁдов. р—1; почему 1—2, а хх—4. 

Возми 4—2 , будешЬ бр — 2 
взявЪ знак + найдешся брр-го и]р-+, 
почему знаменован!е р было бы неизвле- 
комое и здЬсь бы не годилось, ВзяЕЪ знакЪ 
— будешЬ брр-6 ирыт, слбдов, х—ат 
и больше случаевЬ не бывает. Почему 
ава пюлько квадрата даны быть могут, 
а имянно 4 и 121, кЬ копорымЬ когда 
придасшся 4, шо произойдут кубы. 

995. 


Волросё. Найти таке квадраты вЬ 
УБлыхЬ числах ‚ кЬ которымЬ когда 
придается 2, шо произойдут» кубы , 

какЬ 
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как шо <Ъ квадратомЬ 25 дБлаешся ; 
спрашивается ‚ неможно ли еще больше 


шакихЬ найши * 


Когда хх--2 должно быть кубичное 
число ‚ а 2 есть удвоенной квадрат , 
шо ищи сперьва случай , вЬ которомЬ 
формула хх--2уу будешЬ кубЪ , что изЬ 
прежней 991 статья заБлаешся , гдб 
а—1 ум с—2 , Х=р- 694 и У= 309-29; 
но 346сь у: ‚ шо должно бышь 34 
—24'—9(3рр-299)-=-1 ‚ м слБдоват. 4 
есшь ДБлишель г цы; по сему пусть 4=1, 
будетЬ 3рр-2— + к, взявЬ верхней знакЬ 
получится 3рр=3 м Р=!, слВдоват, 
х—$, а исподней знакЬ даетЪ для р нс- 
извлекомое знаменован!е , которое здБсь 
не годится ; откуда слБдуешЬ ‚, что 
шолько одинЪ квадрашф 25 вр цБлыхЬ 
числахЬ желаемое свойсшво имбешЪ. 


096. 


ВолробЪ. Сыскать таке квадраты , кои 
будучи помножены на 5 и сложены сЬ “мью 
4БлающЬ кубЪ, или 5хх-Е7 будешЬ кубЪ? 

ьЬЗ ища 
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Ищи сперьва шБ случаи ‚, когда 5хх--" 
булешЬ кубЬ , чшо по 99: стащеБ учи- 
нипкя ‚, РАБ 9—5 ‚, С—7х5р-2144 и 
7—15р09—174: ; понеже забсь у—-На , по 
154—174 = (1506-79-51 и 9 должно 
быть дБлишелемЬ гцы, слЬдовашельно т. 
По сему 15$рр-7— т ; но оба случаи 
даютЬ вмЁсшо р ыБбяшо неизвлекомое , 
однакожЬ изЬ сего заключить не льзя , 
чтюбЪ вопрос былЬ совсемЬ невозможной , 
пошому чшо р и 9 дроби быть могушЪ , 
когда 7—1 ‚ах цВлое число. Се д6а- 
ствительно бываетЬ , когда р—* , 4, 
ыю будеш у—1, х—2 ; но с другими 
лробями АБисшве < невозможно. 


997. 


Волробб. Требуются шак!е квадраты 
&Ъ цБлыхр числахЬ , ком взяБЬ вдвое м 
отняв изЬ нихЬ 5 даюшЬ кубЪ, или 
2хх—$ должно быть куб ? Ищи 
сперьва паке случаи ‚ вЬ которыхЬ 2х 
—5/7 будешЬ кубЪ, что здЬлаешся по 991 


стащьр , г4б 4—2 и ‹—=-5 ‚ когда х= 


2р 
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=р'-+ 1594 и у=6рр9-- 54°, но здБсь дол- 
жно"быть у=-- 1 слБдовательно 624-54: 
—9( 6рр--59)=-Е 1, чему вЬ цБлыхЬ чи- 
слахЬ быть не льзя ‚, да и вЬ дробяхЪ 
плакожде ‚ для шого сей случай весьма 
достоин примВчатя, вЬ которомЬ хотя 
рОшеше и имБешЬ мБсшо ‚ а имянно з 
ежели л-4. ‚ ибо шогла будет эхх-5 
—-27 кубЪЬ з хЬ и немалой сшомшф ва- 
жносши сыскать сему причину. 


998. 


Возможное дВло ‚, чию 2лхх-5уу бу- 
детр кубЬ ‚ коего корень имВешф спо 
Формулу 2][р—594 т.е. когда х—4, ут, 
#—2 , 9—1: и еще имбемЬ случай ‚ вЬ 
которомЬ 2хх-5)у—(2рр-544)', не смотря 
на по , что оба множители изЪ 2хх-5уу 
т.е. хУ2-НУИ$ и хУ?2-7Уз не кубы. Од- 
накожЬ они по сему способу кубы изЬ 
РУ2--9ИУ5 и рУ>-ЧУ3 быть должны; 
ибо вЪ нашемЬ случаБ хУ2-НуУ5- 4У> 
-НУ5; напрошивф шого (рУз--9У5 = 
(2У2--У5) —=46бУз--2975 ‚ чшо совсемЬ 

Ь 4 [9] 
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<Ь 4У2-НУ;у не согласуетЪ. Но надле- 
жишЪ примБчашь, что Формула 7г— 105; 
вЬ безконечно многихЬ случаяхЬ г, или 
—т: быть можетЪ ; а имянно когда #23 
и гг; потомЬ когда 7—=19 и; б, 
кои на ф: рмулу 20—54 помноживЬ , 
даюшЬ паки число послРдней формулы. 


И по сему пусть будешЪ {^—102—1 , 

и вмБешо прежняго 2хх—57— (27—54) 
положимЬ вообще эхх— буу— 102) 
(20р—599}; взяв множителей будеш 
ху -НУИ5 = (Ето \(рУ2 +9У5*; но 
се какЬ уже мы видБли(ру 2-4") = 
(2р' + 1599) У2-+ (6рр9-+-54*)У5 вмБсто 
сего ради краткости поставим АУ’2 
--ВУ$5 ‚ что на -НЕУто помноживЬ 
даешь АГУ2--ВГУ5--2АеУ5-+5ВрУ2 , 
которое должно быть равно хУ2-уУ5, 
откуда выходит х— 4/5 Вр и у— В}: 
---2Аё; а понеже = Е, пю необхо- 
димо нужно , чтоб 6рр4-1-59'—1 было, 
Но довольно сжели шолько Формула В/ 
-- 245, т е. /(6р4-54')- 22+ 1594) 
равно т, г Ди д различныя знаме- 
нован! Я 
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нованя имбиь могут. Пусть будешЬ 
наприм. {3 и ф—1, по «я формула 
(18249--:59'-- 4р’-- 30249 должна быть 
равна {- 1, или должно быть 4р’4- 1804 
= зорЧЧ-+ 154 =. 

9,9. 

Сле затруднене, выводить всБ та- 
к1с возможные случаи, бывает только 
шогда , когда вЬ формулБ ахх--суу чи- 
сло с будетЬ отрицательное; ибо шогда 
дя формула ахх—су, или я хх-асуу , 
которая сЬ нею великое сходство имбсп 
единица быть можеть ; чему однако ни- 
когда статься не льзя ‚ когда с положи- 
тельное число ; понеже ахх-р су или 
хх + асту даешЪ завсегда большшя числа 
ЧЬмЬ больше берутся х му , того ради 
предписанной зАБсь способЪ в шакихЬ 
только случаях с пользою употреблять 
можно ‚ когда возмушся оба числа а ис 
положишельныя. 

гооо. 


Теперь приступаемЪ мы кЬ четвер- 
той сшепени ц прежде всего усматрива- 


Ь 5$ семь 
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емЬ ‚, что ежели формула ахх--суу дол- 
жна быть биквадратЬ › тю число а на- 
длежитЬ бышь —т: ; ибо ежели оно не 
квадрашЬ , пю или бы совсемЪ не льзя 
сей формулы заБлашь пюлько квадратомЬ, 
или сжели бы возможно было ‚ шо мо- 
жно бы ее превратить вЪ шакой видр: 
и-асши м шакЪ ограничивасмЬ мы во- 
проеЬ на послВдней формулВ ‚ <Ь кото- 
рою прежняя хх-Нсуу когда 4—1 сход- 
сшвуетЬ. ‘Теперь ДБло сосшоишф вБЪ 
тпомЬ какого состоян1я должны быть зна- 
менован!я чиселЬ х и у чтобЪ сйя фор- 
мула хх-рору была биквадрашЬ. Оная 
состоит изр двухЬ множителей (х4-7Ус) 
(х—7Ус) шо должен каждой быть биква- 
дратЪз м для шого надлежит положить 
х--УУ-—Ф-Н4У-с}* и х—7У-с—(ф-—ч9у-с)* 
откуда формула наша равна будет сему 
биквадрату(рр-с499)*, а самые буквы хиу 


изЪ разрёшен!я сей формулы опредВлят- 
ся ‚ какЪ слБдуетЬ : 


ХНУ, 
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дни -с-р*+ 4р'ЧУ -с- беррча-чера" У -с-сс9* 
д-р -сгр*-4р'9У-в— 64/694 +4ер9" У -с-{-сс4* 
. слБдов, х=р"0ерфа4--се 4" и У—4ф"4-4=р4". 


Т0от. 


И шакЪЬ когда хх-Ьуу долженству- 
етЪ бышь биквадратомЬ, и понеже здЬсь 
с—1 ‚ пою имбемЬ мы см знаменован:я 
=р*—61р949--9° и у—44'9—4р49* и шогда 
будешЬ хх--уу=(р-94у. 


ПоложивЬ наприм р=2 и 4—1 , по- 
лучишся Х—7 иу— 24; ошсюда будешь 
хх-НУ—625—5*; взявЬ еще р—3 и 9—2 
найдется х—119 и у—120 , по чему хх 
13°. 

1002. 


Во всБхЬ чешныхЬ сшепеняхЬ , ко- 
ими формулу за4Блать надлежишф, необ- 
ходимо нужно ‚ чтоб спо формулу ква- 
дратомЬ заБлашь можно было ‚ на ко- 
порой конецЬ довольно знашь одинЬ 
только случай, вЬ копюромЬ с бываешЪ; 
и шогда можно сей формулБ ‚ какЪ уже 

мы 
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мы виВли , дать сей видЬ и-насии , 
г. первой член умноженЬ на 1, п слБ- 
дев. вр формулВ хх+оу содержится , 
которую посл подобнымЬ образом какЪ 
б мою ‚ такЪ и другою еще вышшею 
здБлашь можно. 

1003. 

ВЬ нечетныхЪ степенях сей до- 
говорЬ не нуженЪ; но числа а мс , ка- 
кого бы свой шва ни были, о завсегда 
мокно формулу ахх--ду каждою нечеш- 
ною здДБлать Желаю наприм. знать 
5 ую степень , Шо надлежишЬ полько 
положишь ХУа--УУ -—рУа4-9У-с)° и х 
Уа-—уУ-с-=(фуа 4У-с» и будетЪ очевидно 
ахх--си—(арр-+ 99)’. Понеже теперь 5 пая 
степень изЪ рУа-+4У-с есть аар’Уа--5 
аа.^У—с— 1саср'44Уа—поасрр4'У—с-Н $с6р4' 
У4-1с4'У—с, ошкуда заразЪ заключить 
можно что х= 24р*—10460'49-- 566049 и? 
ом е 22% бам 


Потребно сумму двухЪ квадратовЬ 
хх уу зАБлать 5 шою сшепенью.  ЗдБсь 
а—т , с $ когда @коерь возмется 

только 
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только р=2 и 4-1 будешЬ х—38, 7-4: 
и хх-Ну— 3125—5°. 


оф >) 2 «0 чо 42 «о 4 чл М 4 49 “> ч>, > чм 


Глчвл ХШ 


О нБкопорыхЬ формулахЪ сего рода 
ах*-- Ву’, коих квазратами 


з„Блашь не можно. 


оо 4-. 


Много труда положено вЪ изобрётении 
двухЬ биквадратовЬ ‚ коихЬ бы сумма 
или разносшь была квадратное число ; 
но весь шрудЬ былЬ пицетной ‚ м сыска- 
но на конець доказательство ‚ что ни 
формулы х-Ну’, ниже сей х“—у’ нико- 
гда квадратомЪ здБлать не можно ‚, вы- 
ключая пюлько 2 случая ‚ а имянно ко- 
гда вЬ первой или х—о или у—оуа вЬ 
другой сжели у—0, или у-х , вЬ копю- 
рыхЪ случаяхЬ дБло совсемЪ видно ; но 
что во всБхЬ осшальныхЪ оное не возмож- 
но ‚ шБмЬ нацпаче досшопамяшно ; ибо 

когда 
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когда рВчь о простыхр квадратахЬ , то 
безконечно много рЫшенйй имрюшЬ мрешюь 


100$. 


А что бы см доказательства Ннадле- 
жхащимЬ предложить порядкомЬ ‚ то 
прежде всего примбчагль надлежишЬ, что 
оба числа х м у, какЪЬ недБлимыя между 
собою вЬ разсужденте берутся; ибо еже> 
ли бы они должны были имЬть общаго 
АБлителя наприм. р , такЬ чтюбЪ мо- 
жно было положить Пр и у— Од, то 
была бы наша формула О‘р’--0“4’ и р*р’ 
—0‘4*, которые, ежели бы они были ква- 
драшы , раздБливЬ на О* остались бы 
квадратами. Такр чпюбЪ сш формулы 
2*--9’ ир’—9 были квадраты , гб 
теперь числа р и 4 никакого болыше об- 
щаго дБлишеля не имбюшЬ ; и по сему 
довольно доказано ‚ что сш формулы вЬ 
случаБ , когда х и у между собою не4Б- 
лимы , квадратами бьиль не могушф и 
доказательство само по себБ просптирает- 
ся до веБхЬ случасвЬ ‚ вЬ коихЬ х и 
общаго 4Блителя имБюшЬ. Аб, 
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И шакЪ здБлаемЬ начало сЬ суммы 
дву>Ъ биквадрашовЬ ш.е. <Ь формулы л“ 
НУ, гаБ мы хиу каьКЬ недБлимыя 
межлу собою числа разсматривать будеш; 
а что бы показан чипо ху’, выклю> 
чая помянутые случаи , квадратЪ бышь 
не можешь о по производится доказа- 
пельсшво слРдующимЬ образомЬ ; есть 
ли бы кто захошЪлЬ опровергнуть наше 
положен1е, побы надлежало ушверждашь, 
что шактя зЗнаменован!я для Хх иу воз- 
можны ‚, что бы х-Еу было квадрат , 
оныя Знаменован!1я сколь бы велики ни 
были : ибо заподлинно в малыхЬ ни 
одного не попадается. 

Но ясно показать можно ‚ что 
хошя бы шаКя знаменованя для хи, 
и вЬ самыхЬ болныпихЪ числахЪ попались; 
ию бы изЬ оныхЬ заключить можно бы- 
ло и о малыхЬ числахЬ ‚ а изЬ сихЪ бы 
еще о менышихЬ, и такЪ далЁе. Но по- 
неже вЬ малыхЬ числахЬ таких знамс- 
нованй нЬифр, выключая два помянутыя, 

но 
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но которыя ни кЪ каким другимЬ насЬ 
не приводятф , шо заподлинно можно 
заключить, что и вЬ болынихЪ да и вЬ 
самыхр преболыпихЬ числахЬ нЁшЪ па- 
кихЬ знаменованй для х иу. РавнымЬ 
образомЬ о разности двухЬ биквадратовЬ 
$ 


х’и у доказывается ‚ какЪ мы заразЬ 
покажемь. 


1009. 


Дабы показать, что х“— у* квадратЬ 
быть не может , выключая два случая, 
кои сами чрезЪ себя видны , шо надле- 
жипф примБчать слЬдуюция положения. 


1. ПолагаемЬ мы › это висла х иу мс- 
жду собою не блимы ‚ или общаго 
АБлителя не имБютр , слЁдов. оба 
или нечапные или одно чешное, а дру- 
гос нечешр. 

П. Но оба нечетныя быть не могут, 
ибо сумма двухЬ нечетныхЪ квадра- 
птовЬ ни когда квадратомЬ быть не 
можешр ; пошому что нечетной ква- 
дратЪ завсегда вр формулБ 8п-х 
содержишся, и слБдов. сумма двухЪЬ не- 

чешныхЬ 
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четныхЬ квадрашовЬ имбла бы фор- 
мулу 81-2 ‚ которая на 2, а не на 
4. ДБлится , и слБдов. квадратомЬ быть 
не можешЬ; что шакже СЪ двумя нс- 
чешными биквадратами бываещЬ. 


11. И по сему ежела бы “я 
было квадрашЬ , пою должно одному 
быть чешному, а другому нечет- 
ному ‚ какЬ мы выше сего видБли , 
что ежели сумма двухЬ квадрашовЬ 
должна быть квадрашф ‚ шо корень 
одного чрезЪ рр-—44, а другаго чрезЬ 
249 изЪявишь можно ‚ ошкуда слБ- 
дуешЬ, что должно быть хх—рр-44, 
а 77—24 и шогда бы было х'--у’— 
(р-99.. 

ТУ. И такЬ было бы здБсь у четное ‚ ах 
нечетшное число, и хх-—7р—91, то 
надлежит одному изЬ чиселЬ рид 
быть четному ‚ а другому нечеш- 
ному ; но первое р не можешф бышь 
чешное : пошому что иначе рр-99, 
какЪ число формулы 41-1, или 413, 
никогда квадратомЬ быть не мо- 


То ЦП. Ъ жешь , 
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жешр ‚ м слБлов. должно бы быть } 
нечетное ‚ а 9 чешное , гдВ само по 
себЪ разумБешся, чшю оные должны 
бьышпь между собою недБлимы. 


У. Когда рр—44 должно быть равно ква- 


драту хх, шо учинишся се ‚, какЪ 
мы прежде видбли, ежели р—ит-{5х 
й 9—275; ибо опипуда было бы хх— 
(Ут—сг: и слБдов. хх. 


УТ. Но уу долженсшвуешЪ также быпь 


квадракир , и когда мы только имБли 
7У—2р4 ‚ шо будеш теперь 17—45 
("7--57), которая формула должна 
быть квадрат ‚ слБдов. хх(77-р55) 
должно быть шакожде квадрашф, гдБ 
гих недБлимыя между собою числа, 
п потому находящяся здБсь 3 мно- 


жителя г, си 77-|-с5 общаго дЬли- 
шеля не имбющьЬ. 


УП. Но ежели произведен е изЪ болышаго 


числа множителей, кои между собою 
нейблимы › должно бышь квадрапЪ, 
то 


в ОИ 


УШ. 
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то каждой множишель самЬ по себБ 
долженЪ быть квадрашф ; м шакЬ 
положи гт—И и 5= щ, шо должно 
пакже Г--и бъшь квадрашЬ ; и по 
сему ежели бы 1“-4-‘убыло квадрат- 
ное число ‚ то бы также и Ри’, 
ш. с. сумма двухЬ биквадрапювЬ бы- 
ла бы квадрашЪ. При чемЬ надле- 
жишФ примБзашь , что было бы хх 
РА-Ни и ции), гдБ 
очевидно числа $ и и гораздо мень- 
ше нежели хиу, зай бмЬ чо хиу 
опредБляютщся уже четвертыми стс- 
пенями чиселЬ рии, и слБдов. без- 
спорно были бы гораздо больше. 


И так ежели бы два квадрата как 
хи У’ вр самыхЬ болышихЬ числахЬ 
были, шо можно бы оттуда вывесть 
сумму двухЬ гораздо меньшихЪ би- 
квадратов , которая бы равнымЪ 
образомЬ была квадратЬ; а отсюда 
можно бы еще © меныпихЪ сум- 
мах заключить, и наконець при- 
шли бы кЬ м малымЬ числамь; 

2 но 
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но когда такая сумма вЪ малыхЬ 
числахЬ не возможна ‚ по слБдуетЬ 
изЬ сего, чшо и вЬ пребольшихЬ 
числахЪ оной суммы не будешь, 


[Х. Хотя и можно здЁсь сказать ‚ чпю 
вЬ малыхЬ числахЪ дБистшвишельно 
шакя ссшь, какр уже сЪ начала при- 
мЬчено , а имянно когда одинЪ би- 
квадрашв —о ; но кЬ сему случаю 
заподлинно притши не льзя ‚ когда 
юшакимЬ образом кЬ малымЬ назад 
пойдешь ; ибо было бы вЪ малой 
суммВ /-Ни’, или = 0, или и—о, 
по должно бы шакже и вЬ болыпой 
суммБ быть у=о, которой случай 
вЬ разсуждене не входитЬ. 


1008. 

Теперь приступаемЪ мы кЬ другому 
главному положено ‚› ЧШо и разность 
2вухЬ биквадрашовЬ х^—у* никогда квадра- 
помЬ бьышь не можешь , кромБ случаев 
У—© и у—4: ради сего доказательства 
НадлежишЬ примчашь сАВдуюцие п ункты. 
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1. Когда числа х и у между собою недБ- 
лимы ‚, и слЁдов. или оба незчетныя , 
или одно чешное, а другое нечетЬ , 
то вБЬ обоихЪ случаяхЪ разность двухЬ 
квадратов можеш быть паки квад- 
рать ; чего ради см два случая осо- 
бливо примБчашь должно- 


11. И такЬ пусть будутЪ вопервыхЬ оба 
числа хиу нечетныя; и положи х=р+4, 
ау—р-4, и шогла одно изЪ чиселЬ 
ри 9 должно быть четное ‚ а другое 
нечешЪф, шо будешЬ хх-уу=4$9, ах--уу 
—2рр--244 ‚ с^Блов. наша формула 
х'-7*— 469 (20-244) › которая дол- 
женспвуетф быть квадрашЬ ‚ почему 
и четвертая ся часть, т.е [9(2рр--294) 
— 2р9.2р-+99), коей множители между 
собою недБлимы , и слБдов. калдой 
долженЬ бышь Квадрат; а понеже одно 
число р чешное ‚ а другое 9 нечетЪ , 
то имбемЬ мы 3хЬ между собою не- 
дБлимыхЬ множителей 2р, 4 и [р+.4. 
И такЪ чпюбЪЬ первые два здБлашь 
квадратами , шо положи 2р—=4тт ‚ или 


3 р—>"т 
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27", а 4—5, гдВ г нечешЬ будет 
птретей множитель 47”--5°, которой 
также квадрашЬ быть долженЪ. 


1. Но +47 есть сумма двухЬ квадра- 
шовр ‚ изЪ копорыхр 5’ нечешЬ , 
а 47* четЪ ‚ по положи корень пер- 
ваго г7=И-—ии, гдБ + нечешЬ, аш 
четЬ › послВдней же 27—27 ‚ или 
7—1, гб рии между собою не- 
АБлимы. 


ГУ. Понеже /— квадратЬ быть дол- 
женсшвуетЬ ‚ пю какЪ $ шакЬ ии 
надлежит быть квадрашомЬ ; сего 
ради положи $—тт а и—ип ‚ гдБ т 
нечетЬ ‚а п чешВ , будешЪ ху—и“- 
пакЬ  чпю ‘опять разносшь  двухЬ 
биквадрашовЬ, а имянно 2—1“ должна 
быть квадрашЬ , но явно есшь , что 
см числа были гораздо меньше неже- 
ли хи у. 

Потому что Г и # очевидно меныше 
межели хи у, а сверьхЬ ссге еще шип 
меныше нежели гих, и шакЬ ежели бы 
5 большихЬ числах дЬло было возмо- 

дно 
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жное и 5“ былобы квадрашЬь, тб 
было бы и вЬ самыхЬ малыхЬ также воз- 
можно ‚ и такЬ далБе ‚, пока бы нс 
пришли кЪ самымЬ малымЬ числамЬ , гдБ 
бы дБло было возможное. 


У. Но самыя менышя числа ‚ вЪ копо- 
рых сте возможно , суиъ когда одинЬ 
биквадрашф равенЬ о, или равенЪ дру- 
гому. По первому надлежало бы быть 
я—о , слБдов. йо , пошомЬ г=о и 
р=о, х=-у, или м; но здесь о 
шакомр случа не говорипся. А 
ежели бы п—Ш, мо было бы #—и, 
потомЬ 5—© и49—о инаконецЬ х=у, 
которой случай мбсша заБсь не имбешЬ. 


1009. 


ЗаБсь можно сказать ‚ что когда 
эп нечетЬ , ап четЪ ‚ то послВдняя раз- 
ность не сходсшвуешЬ больше СЬ первою, 
и такЬ ошсюда далБе о малыхЬ зислахЪ 
заключать не льзя. Но довольно когда 
ош первой разности дошли до другой 


БА и 
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й шеперь покажемЬ ‚ чаю шекже х*-у* 
квадратомЬ быть не можеш , когда 
одинЬ биквадрашЬ четной › а другой не- 
четной. 

1. По гервому когда бы х“ чет, а“ 
нечешЬ , пою бы дБло само по себБ бы- 
ло не возможное ‚ потому что вышло 
бы число формулы 4й-Н3 ‚, которое 
квадратомЬ бышь не можеш. И по 
сему пусть будет х нечетЪ, ау чешЪ, 
по должно быть хх рр--99 пу— 24 
и тогда вылет “у —р*—20р04-9*— 
(22—94, г4Б изЬ р и 4 одно должно 
быть чешное ‚ а другое нечетное. 

П. когда рр--94 должно быть квадрат, 
по будет р=т-м , а 9—2, 

дов. 77-Е 47 ; НО опкюда 
7—2 (71—55) 277 или уу— 47917-55) › 
которое должно быть квадрапф и слБ- 
доваш. четвертая онаго шакже часшь 
т.с. 7977-55) ‚ гаБ множишели между 
собою недВлимы. 

Ш. И пак положивЬ г=и , г=ии бу- 
АШЬ шрешей множитель гии, 

кошорой 
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которой равнымЬ образом долженЬ 
быть квадрашф ; но оной шакже есть 
разность двухЬ биквадрашовЬ , кои го- 
раздо меныше первыхр, то получасшЬ 
чрезь сле доказательство совершенную 
крЬпость; пак что ежели бы вЬ боль- 
шихЬ числахЬ разность двухЬ биква- 
дратовр была квадрашЬ ‚ то бы мо- 
жно опипуда найши завсегда меныше 
таке разносши ‚ не приходя кЪ очс- 
виднымЬ двумЬ случаямЪ; и по сему 
заподлинно вЬ большихЬ числахЪ с1е 
пакже не возможно. 


} (©) (22 


Первую часшь сего доказательства, 
когда оба числа х и у взяты нечешныя , 
можно сократить слВдующимЬ образомЬ. 
Ежели бы х-У’ было квадрат шо дол- 
жно бы бышь хх—рр-99 и У—р-@, 
гдб изЪ буквЬ р и 4 одна чешная, а дру- 
гая нечешЬ; но шогда бы вышло ххуу 
—=1р*—7*, слРдов. р*-4* должно бы также 
бышь квадрашомЬ ›, ‘по ссшь раз- 

5 носпь 
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ность двухЬ шакихр биквадратовЪ, изЬ 
коихЬ один четной , а другой нечетЪ , 
а что сему статься не льзя ‚ шо вторая 
доказательстива часшь показываешЪ, 


1ОТЕ. 


И такЬ докадали мы си два глав- 
ныя правила ‚ что ни сумма ‚, ни раз- 
ность двух биквадрашовЪ никогда ква- 
драшнымЪ числомЪБ бьшь не можешЬ , 
выключая немноге очевидные случаи. 

Почему ежели друге формулы ‚ кои 
квадратами зАБлать надлежишЬ , такого 
свойсшва будут ‚ чпю или сумма или 
разность двухЬ биквадратовЬ должна быть 
блквадрашЬ ‚ то равнымЬ образомЬ та- 
Не формулы не возможны. (Се случает- 
ся вЬ ниже слбдующихЬ формулахЪ, кои 
мы присовокупить намбрены. 


Т. Ве возможно чпюбЪ формула д*-|- 47° 
была квадратЬ, ибо она есть сумма 
двухЬ бикзадрашовЪ ; шо должно бы 
быть хх—рр-91 и 2уу=2р4, или 77—24 
норми 4 между собою недБлимыя чи- 

сла 
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сла, и для того надлежало бы каждому 
быть квадратюмЪ; сего ради положивЬ 
р=7” , 9—55 будет жх—г-; и с^Б- 
дов. разносипь двухЬ биквадратовЬ дол- 
жна бышь квадрашЬ ‚ чему сташься 
не льзя. 


П. Не можно шакже чшобЪ формула х* 
—4у’ была квадрашЪ ; ибо надлежало 
бы быть хх—рр--949 ‚ 2И—2р4 ‚ но 
шогда вышло бы х’—47—(фр—99) : но 
7—4, шо должно бы р и каждому 
быть квадратюмЪ. ВзявЬ 2—7", 9—5 
получится хх—7-- 5’, сАБдов. сумма 
двухЬ биквадратовь — долженствовала 
бы быть квадрапюмЬ ‚ чему сшашься 
не льзя. 


ПТ. Формула 4х7 не может также 
быть квадрапоюмЬ ; ибо тогда .у неот- 
мБнно должно бы бышь чешное число: 
положивЬ у=2=х было бы 45“”—165* и 
четвертая сего часть х’—45“° должна 
быть квадрашЬ ; чшо по прежнему не 
Бозможно. 


ТУ. 
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ТУ. ФормулЬ 2х°-|-2у’ квадратомЬ быть 


не Льзя, потому чпо оной долженЬ 
быть четной и слБд. 2-27‘ —=453, 
то вышло бы х“-Ну’—252, и по сему 
253 -2ждхуу == х -Роххуу-Ну’, слВдов. 
квадрат. РравнымЬ образомЬ было бы 
235 —2хлуу = х'— оххуу-- у также ква- 
драшЪ. Но понеже какБ 258 --2ххуу 
пакЬ и 2=5—2ххуу вышли бы квадраты, 
шо надлежало бы ихЬ произведено 
43*-4ХУ ичетвертой его части бышь 
квадратом; но <1я четвертая часть 
есть #—л“у’ и слБдов. разность двухЬ 
биквадратовЬ, чему статься не можно. 


У. На конецЬ формула 2х“-27° квадра- 
шомЬ быть не можеш ; ибо оба чи- 
сла х и у нечешныя ; вЬ пропмвномЬ 
случаБ имБли бы они общаго дДЬлите- 
ля- Такожде одно четное ‚ а другое 
нечетное быть не могушЪ : потому 
чшо иначе одна бы часть на 4 ‚а 
другая только на 2 и слЬдов. самая 
Формула на 2 только могла бы раз- 
аблаться ; для шюго надлежишЬ сбо- 


имЬ 
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имЬ` быль нечетнымЬ. Возми х—р-1-4 и 
7—9 ‚ шо одно изЬ чиселЬ рифа 
чешное, а другое нечешЬ, и понеже 21“ 
—27“—2(хх-Н1)(хх-7у) ‚ шо получит- 
ся хх-Нуу=2рф-Н 244=2(р-Н 49) ‚а 
хх-уу— 4р4, и по сему формула наща 
16р4(рр--99) м 16 шая ея часть р9 
(2р-- 99) должна быть шакже квадрашЪ. 
Но когда множишели между собою не- 
ЯБлимы, шо каждому надлежишф быть 
квадратомЬ. ПоложивЬ вмЬсто двухЪ 
первыхЬ р=тг ‚ 4—5 будетЪ тшрешей 
—7*--5“ , которой шакже долженЬ 
бы бышь ивадрашЬ; но сему сшашься 
не можно. 
1012. 


ПодобнымЬ образомЬ доказать мо- 
жно, чпю формула х*--2у квадратомЬ 
быть не можешф; самое же доказашель- 
ство состоишЬ вЬ слБдующихЬ положе- 


нияхЬ. 


Т. х не можешЪ быть чешное число › 
ибо у было бы нечешное и Формула 
могла бы шолько на 2, а не на 4 раз- 


&Блишься, 
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адблиться ; чего ради х должно бышь 
нечешное число. 


1. Положи квадрашной корень формулы 
2руу 


нашей —лх-- ‚ этобы оной бьмр 


нечетЬ и будешЬ х*--2у* —л“-- РА. 


де. ‚ гаБ 2 уничтожаешся , 8 
44 

остальные члены раздБливЬ на 9у и 

помноживЬ на 44 даюш 4рахх--4рруу 


— 2447, или 4рахх— 294 уу-дрруу, ошсю- 
дай"—99 20 
3 224 
—44 —2[$р, а 17—24, шаюе же форму- 

лы , какЬ и прежде были, 


‚ слРБадовашельно хх 


Ш. И такЪ 44-2рр-хх надлежало бы паки 
быть квадрат, что иначе ‘учиниться 
не можешЬ , как шолько ежели 4—7 
--- 2557, ар— 275, и шогда бы было хх= 
(7-25), а попомЬ уу—4ту (ут-|-255) 
и четвертая сего шакже часшь 95(77---2 55) 
Золжна бы быть квадрашЬ , слЬдов. Г 

и 
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их каждой особливо. ПоложивЬ 7—=#, 
5- ий будет трешей множитель гг 
-Н25и—И-Наш , которой шакже дол- 
жен бышь квадрашЬ. 


ТУ. Чего ради ежели бы д“-Н2у? было 
квадрашЬь , по бы и И--2и было 
квадрашомЬ , гдБ числа # и и были бы 
гораздо менше нежели хит, и шакимЬ 
бы образомЬ завсегда доходить мож- 
но было до менышихЬ чиселЬ ; но ко- 
гда мя формула ВБ малыхЪ числахЬ 
квадратомЬ быть не можешЬ пю оная, 
какЪ легко усмотрЫть можно, небудешЬ 
пакже квадрашомЬ м вЬ большихЬ 
числахЬ. 

Го13. 


Чо же напрошивЬ того до формулы 
Х—2у’ касается ‚ шо об ней доказать 
не льзя ‚ чпюбЪЬ она не могла быть 
квадратомЬ ; и когда подобнымЬ обра- 
зомЬ изчисленте производить станешь , 
то можно безконечно много найши слу- 
чаевЬ, вЬ копюрыхЪ она Дйствительно 
будешЬ квадратф; ибо ежели х^—2у* дол- 

жно- 
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жно быть квадрашомЬ ‚ шо вьише сего 
кюказано, чшо хх—рр-{-299, а у—244, и по- 
получится шогда 1—7‘ —(р— 299) 
но и [р--294 шакже квадрашЬ быть 
долженсшвуетЪ. Се учинитшся ежели 
р—"7—257 а 4=275 и будешЬ хх=(г-= 
255). Но з4бсь примбчать надлежит, 
что 3з4Блалось бы се положивЬ }р—2 
уг-тг , 4—27% ‚ по чему ста два случая 
разсмотреть должно. 


Т. Пусть будеш вопервыхЬ р=’-25у , 
4—=:275, и будет х—и7--255; а понеже 
47—24 › шо уу=4!5 (77-255) и должны 
т и у быть квадратами : чего ради 
взяв 7—й 5—1 , будеш уу 
дницН—2и") и сАБдов. у=ШУ(и-2и), 
а хим. 

И шакЬ ежели #2и’ есть квадрат, 
по будеш шакожде х-2у’ квадрат» 
Хошя $ и менышя числа нежели хиу, 
пю не льзя по прежнему заключишь 
чиобЪ х“-2у’ могло быть квадратЬ , по- 
неже ошшуду приходимЬ мы кЬ подобной 
формулб вЬ меньшихЬ числахр ; ибо х 

-27 
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—2у° может бышпь квадрашЬ не доходя 
до формулы #-2и , потому что се 
инымЬ образомЬ учиниться можейЬ , а 
именно : БЬ другомЬ случаб , кошорой 
мы еще разсмотрЬшь имВемЬ. 


П. По сему пусть будетЪ р=255-7/ , 4-27, 


шо хошя и будеш по прежнему х= 
7-Е 255; но для у получится 77—24 
—415 (255-177). ВзявЬ теперь 7—4, у—2ищ 
получится уу—4ёии(2и-Р). слБд. у= 
2щУ (2и°#), аа—и--ош; ошкуда яв- 
сшвуешф , что формула наша х*-29* 
также квадрашЪ быть можешь, ежели 
сЁя 2*-Ё* квадратомЪ будетЪ. Се оче- 
видно сАБлаешся, когда #—1, ит, 
почему получишЪ х=3, 7—2, опкуда 
формула наша будеш 81-2.16=49. 


И. Мы уже прежде видБли , мою 2-й 


будетЬ квадрашЬ , когла #213 иё-1, 
потому чшо тогда У(2и-й)—239. 
Поставив»Ь шеперь ста зчаменованйя 
вмёсто $ и и получимЬ новой случай 
для нашей формулы ; а имянно х—х 
--2.13'—571:23 и у=2.13.23926214, 
Тоже И. 2 У. 
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]У. Но какЪ скоро найдены знаменован!я 
вмбето х и, по можно оныя по- 
ставить вЬ формулБ Мот, вмБато 
рии и получатся новыя вМБспю хи у 


НашедЪ х—3, у=2, положимр вЬ 
первомЬ рВшенм 2—3, и#—2 , и тогда 
У{—2и“)—7 ‚ шо получимЬ новыя зна- 
меновашя х=81--2.16—11}3 и у—2.3.2. 
7—84, а опсюда найдемЬ хх— 12769, 
х'— 163047361, потомЬ 1у—7056, у= 
49787136, посему будешЬ х“—2у’—634 
73089 чсго квадрашной корень есть 
7967 ‚ копюрой во всемЬ сходствуешр ©Ъ 
положенными СЪ начала [р—244; ежели 
8—3, и#—2 будетЬ 7—9 и;—4, чего ради 
р=81—32—49 и 9—72 ; онкюда рр-2И 
—2401— 10368 —-7967. 


ГЛАВА 
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ме ча о ча чел чел ча Ч ЧР Ч точь 
Гл Ва ХМ. 


РазбЬшения нВкоторыхЪ вопросов принад- 
лежащихЬ до сей часши аналитики. 


1014. 


дь сихЬ порЬ изЪясвяли мы нужныя 
премы  случаюциеся ВЪ сей части ана- 
литики ‚ дабы рЫшить всБ сюда принад- 
лежащие вопросы ‚ и @е самое намБрены 
мы зАБсь пространнбе изфяснить нЁко- 
торыми предложеннымя вопросами сЬ 
ихЬ рЫыненемЬ. 
УОТ9. 

Волросб. Найши число ‚ кр которому 
когда. придастся, или изЬ онаго вычшет- 
ся 1, по бы БР обоихЪ случаяхЪ вышелЬ 
квадратЬ г 

Положи искомое число х, пю какЬ 
х-т, фак и х-х должно быть квадрашр, 
аля перваго возми х-1—[р, будетЪ 
х—{р-1, ах—1— |->, что также дол- 
жно быть квадрапюмЪ. ПоложивЬ корень 
его 2—9 будеш рр-2=рр—29-44 › гдЬ 

Э2 77.) 
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{Ф уничтолаешся и найдется р=1 в г 


*-- 
а отсюда потомЬ сыщештся = 


г4Ь 4 по изволеню и вЬ дробяхЬ шакже 


7 
взять можно ; шого ради положи тЫ 


иная 
и получинюя х—————, котораго мень- 
47755 


ия знаменовая з4Бсь предложимЬ. 


когда 7—1|2|1|3 

512 т 

будеш х—:| 53$ 
готб. 


Волросб. Сыскать число ‚ кЬ кото- 
рому когда два произволяция числа на 
прим. 4и7 придадушся ‚ шобы ВБ обо- 
ихЬ случаяхЬ вышли квадрашы $ 


По сему дЕБ Формулы х--4 и х+7 
долженствуюп ф бышь квадраты , чего 
рада положи для первой х4+4-={р, будетЬ 
*——4; а другая формула рр--3 шак- 


жс 
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же квадрашомЬ быть должна ; положивЬ 
ея корень —р-9 будетЬ рр-+3=—2--24 
3—94 


24 


--44, откуда найдется р ‚ с^Ба. 


‚9 ВзяёЪ вместо 4 дробь :. 
494 и ь 
получим х=- — а ‚ г4Б вмБ- 
сто г и $ вбБ произволящия числа брать 
можно. 
Положи 7—1 м 5=т буджешЪ х=-3 , 
а отсюда х-- 4—1, х-+7=4- Но ежели 
пожелаешь имбшь вмфето х положишель- 
ныя числа, шо возьми 5—2, 7—1 и полу- 
чится х=5, и почему Х-Н4=^5 ид--7= 7 
Есштьли же положить 523 , ТЕГ, пю най- 
дешся х= "=, ошкуда 4—9 их+7-'°. 
Но когда послБдней членЪЬ дол- 
женЪ превышать средней ‚ шо возьми 
5, 5—1, ибудешЬ х— , а ошсюда 
НА 7%. 


ГОГ7. 
Волросбё. Сыскашь такую дробь, ко- 
шорую когда или придашь к 1, илм 
23 вы- 
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вычшешь из оной ‚ нюбЪ вЬ обоихЬ 
случаяхЬ вышюлЪ квадрашЪ * 

Когда с двВ формулы 1х ия 
должны быть квадратами, цю положи для 
первой 1-х , будетЬ х—ррр-гьа 
другая формула т-Х—2—рр . также дол- 
жна бъишь квадрапюмЬ ; но здЬсь ни пер- 
вой ни послБдней членЬ не квадраты , 
по надлежитЬ смошрЫть не льзя ли поз 
паспь на шакой случай ‚ вР котором 
се дБлаешся. “Такой случай заразЪ по: 
падается э а имянно, когда р 1! 3 для 
кого возьми р—1-49, пакЬ что х—94-24 
и будетб наша формула 2—рр—1-+24-44› 
коей корень положив —1—4г, получилкя 
1=[- 2994 —1—247-4- 44ту ‚ ошсюда 2—4 
2742 47-4Т 
се ая бань 
Понеже г есшь дробь, во возьми ия 
и бужтф х= ди’ —47и — 4ти (ви — и) 

: (пни (Е-Нии)^ > 
сАблов. и должно быть меныше нежели г. 
и по сему положи и—а, 2— выдешр 
#—н у взявЬ и—3,:—2 найдешея х— 19, 

Г 


=-2а7-- Чт иа— 
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а отсюда 1-Нх=1, тли, ком оба 
суть квадраты. 
то18, 


Волробё. Найти тактя числа Хх. ко- 
порыя когда КЬ 10 яридадутся , или изЬ 
10 вычтушся, пюбф вышли квадраты? 


О6Б см формулы 10-х и ю-х 
должны быть квадратами ‚› и сле могло бы 
учинилься по прежнему способу ; но 
зипобЪ показать другой пушь › вю при- 
веди себБ на памяшь ‚ чаю и произведс- 
не сихЬ формулЬ должно быть также 
квадрашф ‚ а имянно 102—хх. Но з4Бсь 
первой членЬ уже квадрат , по положи 
корень —10-рх, и будеш тоо—хх=тоо 


в. Ъ 
—2орх--ррхх , октуда = › но из 


сего слБдуетЬ. что произведен е гюлько 
квадрашЬ, а не каждое число особливо. 
Есшьли же одно будешь квадрашЬ , пю 
и другое нсошмбино также бышь дол- 
женствуешЪ.. Первое забсь 19--х= 

э4 то 
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торр--20р--10 __ то(рр--2р-т ) 
рр: ^^ рим 
фр--2р--т уже квадрашЬ ‚ шо надлежишЬ 
то 

рр! 
торр-- то 
и 
только , чтоб число торр-|-10 бы“о 
квадрашф , гдБ опять случай оштадать 
надлежит. Оной будетЪ ‚ когда 2—3; 
чего ради положивЬ р — 3-{-9 получится 
109-604-104, возьми сего корень 
— 10-047, и будеш 1оо--бод-| 1044 

бо —207 


—100--2047--447" ‚ опкуда 4—-—— > 


но 


еще сей дроби бышь квадратомЬ , 


слБдов. и сей . Теперь нужно 


пошомЬ р=3-+4 и х—= 5ды 
рр" 


ВзявЬ “= 3, будетЬ 8205 р и 
х-— 6 ; отсюда 1о-рх=16б и 10-х=4 
Но когда возмешся г— 1, пю получится 


—._40 —— „234 о 
9— ГУ ФР и д— 2 9 но всс пАВНо 
положить х—-=* и будеш 1о-+х=-,- и 


10—х—;: , кои оба сушь квадраты, 


5019. 
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Прилебчане. Ежели соизволишь сей 

вопросЬ здБлать всеобщимЪ и для каждаго 
даннаго числа @ число х найти пожела- 
ешь › что бы какЬ а-рх такЬ и а-х 
были квадраты, то рЫшение сте бываешЬ 
иногда не возможно , а имянно во всЪхЬ 
случаяхЪ ‚ гаБ число а меныше суммы 
двухЪ квадратовЬ. Мы уже прежде видБ- 
ли ‚ чпою ошЬрт до 50 слВдуюция числа 
суммы двухЬ квадрашовЬ › или кои вЬ 
формулБ хх-{-ту содержашся : 
1, 2,4, 5, 8, 9, 1О, 13, $6, 17, 18,20, 25, 
26,29, 32,34, 36, 37, 40,41, 4$, 49, 50. 
слБдоват. осшальныя $5,6, 7,11. 12, 14, 
15, 10,21,22,23, 24, 27, 28, 30, Зт, 33, 
35, 38, 39, 42,43,44,46, 47, 48 не мо- 
гутЬ раздБлигться на два квадрата. 
СлБдов. какЬ скоро а будеш одно изЬ 
сихЬ послБднихЬ чиселЬ ‚ шо вопросЬ 
будеш невозможной, 


Для изЪясненя сего положивЬ а-|- 
= и а—х—94 найдешся по сложе- 
5 ню 


492 О НЕОПРЕДЬЛЕННОЙ 


Рйю 24-6-1490 ‚ шакЬ что 2@ должно 
быть суммою квадратов. Но когда 24а 
есть такая сумма, то и а также быть 
долженствуешЬ и по сему сжели а небу- 
деть сумма двухЬ квадралюЕЬ , по не воз- 
можно, чтобЬ а--х и а-х были квадра- 
тами. 
1020. 


По сему когда а—3 ‚ мю вопрос 
невозможной , для пюго 3 не сумма 
двухЬ квадратовЬ. Хошя м можно ска- 
зать ‚ чо найдутся можешь бышь два 
квадрата вЪ ломаныхр числахЬ , коихЬ 
сумма составитф квадрашф ; но и сему 
также статься не льзя : ибо ежели бы 
было ЗЕ --” , пю помноживЬ на 445% 


вышло бы 39955==рриг--94*г ‚ габ рог 
—-9477 есть сумма двухЬ квадратовЬ ь 
которые бы на 3 могли раздБлиться; но 
мы прежде виаБли ‚ что сумма двухЬ 
квалрапювЬ другихЪ дБлишелей имбшь не 
может кромВ ифхЬ , кои сами суть 
пак!я же суммы, 


Хошя 


> «ее 
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Хотя числа 9 и45 наз раздВлишь 
можно , но оныя также и на 9 ДБлимы; 
да икаждой при шомЪ квадрашЪ, изЬ кото- 
рыхЬ они состоящЪ, а имянно 9=3'--0* м 
45—6*-4-3*учщо здбсь М6сша не имрешЬ, 
По чему с слБдстые справедливо, чпо 
сжели число а вЪ пЬлыхЬ числах 
суммою двухЬ квадратовЬ не будетшЬ , 
то сему и вЬ дробяхЬ статься не льзя, 
А когда число 4 вЬ цВлыхЬ числахЬ сум- 
ма двухЬ квадрашовЬ ‚ пю оное и вЬ 
дробяхЪ безконечно многими способами 
быть можешф суммою двухЬ квадратовЪ, 
что мы показать намБрены, 


то21Е. 


Золросё. Число . которое есть сумма 
двухЬ квадрашювЬ , раздробить безко- 
нечно многими способами на суммы 
явухЬ квадратовЬ * 


Пусть будсшЪ предложенное число 
П-Н2р, м надлежитЪ сыскать друге два 
квадрата ‚ яко ххиуу коихЬ сумма хх45у 
равна числу ДНЕ › шакЬ чшо хх-ЫУ 


— 
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—1--22- За4бсь заразЪ видно ‚ что еже- 
ли х будетЬ больше или меньше нежели 
. Г» то напрошивЬ того у должен быть 
меньше или болшс числа д; чего ради возми 
х—/-Н ра ; 78-953 и будет }-{-2 ре рр 
--26—22495--49422=|-нЕс ‚ гаБ ри = 
уничтожаются, а остальные члены на 3 
могушЪ разаБлиться; и получишся 2/р-- 
2р=—254-- 942—9 ‚ или рр=--942—°89 
—2/р, слБдов. 5— 284—2Л. ‚ откуда для 


2-49 
х иу слБдующия найдушся знаменованйя 


;—29-+49—Р) А Зе АКЕЙ , 


ра ’ 2-9 
г4Б вмБсшо р и4 всБ возможныя числа 


брать можно, Пусть наприм. данное 
число будеш 2 , шакЪ чшо [ги 1, 
будеш хх--у=2; когда л— 22999. 


2-94 
и 7—2р9-+-р-49 ‚ шо положив р—2, а 


4—1 найдепкя х=! и у—/. 
1022. 
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1022. 


Волросё. Когда число а есть сумма двухЬ 
квадратоБЬ, найши шаюя числа, чтобЪ 
какЬ а--х, такЬ и а-х были квадраты 


Пусть данное чйсло а—13—9-4; 
вЗявЬ 13--л=ф , 13—94, сложеню 
дасюЪ вопервыхЬ 26—р--49 ‚ а вычи- 
пан 2х=-р-—99; слБдов. р и 4 такого 
состояня быть должны , чтобЪ рр--949 
равно было 26 шим ‚ которое число есть 
также сумма двух квадратовЬ, а имян- 
но 25--т, и шакЬ «е число 26 над- 
лежит раздробить на 2 квадраша , изЪ 
коихЬ большей взять вмБешо рр, а менБ- 
шей вместо 949 и получишся р=5 , 9—1» 
откуда х=12. А пошомЬ по прежнему 
число 26 можно безконечно многими 
способами раздБлить на два квадрата: 
понеже -—5 и 2—1, п ежели вЬ пре- 


жнихЪЬ формулахЬ вмБсшо буквЬ ри 4 


напишемьЬ рии, а на мБбсшо х иу 

поставимь р ид , шо найдемь р— 

2ш--5(ии-#г) тож-Н-И-иц 

———-—^ и -— Когда же 
И-и Иш 


шепе ре 
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теперь возмутся вмБспю фи и числа 
по изволентю и опредБляшся изЬ них 
буквы ри, шо получится искомое 


сло „= 


Пусть будеш наприм. #—9 , и—1, 
по выдетЬ р-4 и49-, слВдов. рр—99— 


1923. 


А что бы сему вопросу дать об- 
щее рЫшене ‚ шо пусть данное число 
будет а2сс--.44 , а искомое —2 ‚ шакЬ 
чаю см формулы а--< иа-5 должны быть 
квадрапами. 


ПоложивЪ а--2=<х и а—2-уу 6у- 
дет воперьвыхЬ 24—2(%6--44)—хх-Нуу ; 
слЬлов. квадраты Х и у шакого свойсшва 
быть должны, чтобЬ х&-Ну—2(--44), гдЬ 
2.644) есть также сумма двухЪ квадра- 
тоБЬ, а имянно: (6+4): (с—4)'. Возми ради 
крашкости с--4—=] , 4—2 ‚ шакЬ что 
будешЬ хх--у=--22; но се по преж- 

нему 
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нему учинится взявЬ д—289-749-1Р и 


РрР-44 
у = /р9--= 44) ‚ опкуда получасмЬ 
2-94 
‚ самое легкое рОшене, когда положимЬ 
рр + и 9—1; ибо шогда найдется х— 
#=2=6-4, ас ; слБдов. я— 
254 ; а ошсюда се --94-+ 2е4—(с-- 4} и 
е--49—264—(—а". Для нахождентя дру- 
гаго рВшеня пусть будешЪ р—2 ‚ 4=х 


им выдешЬ пы. а еек га 


7 з э 
какЪ с ий такЬ х пу можно взять от- 
рицательными ‚ потому что ихЬ квадра- 

^ ты только входяшЬ ; но когда х долженЬ 
быть болыше нежели у ‚ шо возми 4 от- 


рицательное, м найдется «= 74 В 


5 
—7с—а 24 - 
Ре, опкуда ати т 24 


которая величина когда придастся кЬ а, 
се-1 
то дасшЪ Е, чего квадрат- 
< 4. 
ной корень сеть т. Ежели же с вы- 


> чтешь 
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49сс-14с4--44 
=== 


ч7 с —4 
сего  квадрашной корень есть РС 


чтешь изр а, то осшанешся 


ш. с. первой х › а сей у. 


1024. 


Волросб. Найши число х, такое чте еже- 
ли какр кЪ нему самому, шакЬ и кЪ его 
квадрату хх придасшся 3, шобф вЬ обоихВ 
случаяхЬ вышли квадраты * 


По сему обБ формулы х-т 1 
хх--1 надлежишЬ здБлашь квадратами : 
чего ради положи для первой х--1= р 
и будешь х=рр-1 ; а вторая формула 
ях--1—р‘—2рр--2 , также должна быть 
квадрашомЬ ; но оная есть такого свой- 
ства ‚ чпю никакого рЫшеня найти не 
можно ‚ прежде нежели извБешнаго слу- 
чая не будеЪ; а шакой случай зараз 
попадается ‚ а имянно : когда р-х ; длЯ 
юго возми р—1--4, и будеш хх-1т-т 
--499--49'-9, чшо многими способами 
квадращомЬ здБлашь можно. , 
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1. ВзявЬ корень — 1-47, будет 1--444 


--49"-+Т=:--294--4°› ошкула 44-- 
499—249, 4--44=2 и 9—-5 ; слЬдов. 


р=; га х—- 


ПП. ПоложивЬ корень —1-0 получится 
1-+ 499-49 9'—1-2 99-9, опкуда 
94——: ‚ в, слБдов. х—-# ; как щ 
прежде: 

1. Возми корень =1-1-24--09 ‚ чтобы 
первые и два послБдые члены уничто- 
жились ‚, и будеть 1-49-49 -Н- = 
:---49--6494--44'-9*; отсюда 4=-—2 
и р—1, по чему хо. 


ТУ. Можно шакже положить корень —1- 
24—94, и будешЪ 1---499-- 49 --9'=1- 
44-29444 --4', откуда 94—=-—2, какЬ 
и прежде. 

У. Для уничтожен!я охЬ первыхЪ чле- 
новЬ возми корень —1-{-294, и будет 
1449-49 --9—1+494--44°, ошкуда 
9— и р-: . слБлов. х= , а изЪЬ сего 
НЕ) и нЕ". 

Томь П. ю Когда 
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Когда кпю пожелает сыскать боль 
ше знаменованй вмбсто 9 ‚ шо надле- 
жит взять одно изЬ найденныхЬ напр. 
—: и положить пошомЬ 9=-!-+! , но 
отсюда было бы р-нтррЫ-Нт-Ног и 
рЕочи-ьитен2г г; по чему формула 
наша #5—"-ит-+ 2" ‚ копорая должна 
быть квадрашЬ , и слБдов. умноженная 
на 16 шакже ше, 25—247-8 7-32 -е 
х67” , которой формулы возми 


1. корень $-Н/-Н 47’ ‚ так что 25-— 
24г—87т 327 Наби 26--зой-Н 40" 
=+/гг 
= 8-16"; но понеже первые и по- 
слБдые члены здбсь уничтожаются › 
о опредЬли } такЬ, чшобЬ и вторые 
злены уничтожились , чшо учинипся 
положивЬ -24-—10{ , слБдов. р? , ос- 
таленыехе члены раз {БливЪ на г даютЬ 
—8--321— Н4о+у-Н 8; удержавЬ вер“ 
хней знакЬ будетЬ-8--327=4о-- {8 


48-7 : 
ошкуда 7— но 7—— ие 
у & #— 32 —8 3 р зэЭ 


= Г 3 
+= , слбдов. р и 1—5 ;а от- 
сюда хх-{-1-(#2)' и, 
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И. ВзяЁЬ нижней знакЬ будеш $827 
—=—40+{—8/№ , инайдешся в ; 
но {=-4, то у—=-#; елБдов. рн, й 
ошсюда прежнее выходитЬ уравнене; 

| 

1. Пусть будешЬ корень 477--47--$ › 
такЬ ато 167+ 327'-$7Р-2474-26 2167 
3277 | 4оЁ--26 ‚ гдВ два первые 
и послБдней членр уничтожаются › А 
остальныя раздБливр на 7 даюШЬ -8# 
—24—-- 407-16-40; ила -247>24 
=-Ё 407-40; взяв верхнёй знакЪ бу- 
дет —24?-24—4074-40 или, 0-647--64+ 
или о 7-1, пе. 7-1: И = ‚› ко- 
торёй случай уже мы имбли, и мото 
же самой слЬдуешЬ когаа возмешся 
исподней знак 


ТУ. ПоложивЬ корень =5--/и-р7г опрё- 
аБли буквы Г м =; пакЬ чпобЬ 3 
первые члена’ уничтожались. Понеже 
эАБсь 25-2 дт— Вит-заг 1625-10" 
ПЕ наи НЕЕ” ‚ о вопервыхЬ 

Юз -4 
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-24—1тор , слБдов. /—-'* ; пошомЬ -8 
—10Е-НК , по чему = или р=- 
352-Н: $ а ‘оба послВднте члена разё- 
ливЬ на 7’ дают 32 1бу—2/2-|- 227, 


ошкуда За. ЗаБсь числишель 
24. -32..62 .496 
о? А, или 
= зв ‚ а знаменашель 16—22 
(4-ЕЕА-ЕЕТЕЯЕ или о 
р а отсюда 7——'в: и р-на 


изЬ сего новое знаменован1е числа Х 
найдешся ша. е. х—рр-г. 


102$. 


Волросб. КЪЬ даннымЬ шремЬ числамЬ а, 
Рис найшм такое число х , кошорое 
естьли кр каждому изЬ нихЬ прало- 
жишся ‚ по произойдут  квадратьь 
п.с см 3 формулы д-ра, дхЬ и 
&-Ес надлежитЬ здБлашь квадратами -а 

Положи 
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Положм для первой х--а=<%, шакЬ 
что х—55Фа ‚ Пою промя формулы 
будут =2---а и 2а-с-а , изЬ коихЬ 
каждая должна быть квадратомЪ; ‘но сему 
общаго р8шенйя дать не льзя , потому 
что <е часшо бываешЬ невозможно и 
зависит единственно ошЪБ свойства 
обоихЪ чиселЬ Ва и с-а ; ибо 
ежели бы наприм. было рр-а—и ис-а--т. 
ше рат и са , то должно бы 
обфимЪ формуламЬ быть квадратами ‚ а 
имянно : 55-1 и 22—1 , ГАБ безЬ со- 
мнБыя = долженствуешЬ быть дробь ; 
чего ради положивЬ К. были бы сш фор- 
мулы квадрашами ‚ а имянно : рр-Н44 и 
рр—44 › слБдов. и ихЬ произведен!е ш. с. 
р’—4 также должно бышь квадрашЬ ; но 
что сему статься не льзя ‚ прежде сего 
уже показано. 

Когда 2—2 и с а—-2 шо есть 
р-а--2 и с—а-2 , шо взявЬ 2—1 си 
двБ формулы рр-+-299 и рр-244 должны бы 
быть квадратами слБдов .и ихЬп роизведен!е 
р'—44’ шакже ‚, но се равнымЬ образомЬ 
невозможно. 

ЮЗ Положи 
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Положи вообще Р=и=т и с-а—\1. 
потомЬ  шакже ;—# ‚ то должны фор- 
мулы [р--7т44 ирр-51а быть квадратами; 
чото, какЬ мы уже и видбли не возможно, 
ежели п-т, а й—-1, или когда и— 
--2 ай—-2, 


Не возможнос также, когда и=[, а и 
ибо была бы шогда произведене р 
разность двухЬ квадратовЪ , которая 
никогда квадратомЬ быть не можеть. 


РавнымЬ образомЬ ежели п=2], и 
Я——2] , по 06 формулы рр-294 “ 
2—2 24 не могушЪ быпь квадрашами 
пощому что ихЪ произведенте р+-4/"4* такз 
же долженствовала бы быть квадратомЬ; 
слБд. положив /=" ся формула р*- 47*, 
чему невозможность прежас уже показана“ 


Когда же мт ия-2, шакр что форму- 
лы 2-91 и РР-2949 квадратами быть дол- 
жны ‚, по положивЬ рр--94—7 и рр-+-244 
=57 будет изЪ первой рр-—77-99, слБдов. 
другая +7-4+-44=51 ‚ почему какЪ #7-99 
шакр и п-—[94 должны быщь ввадрары им 


- ы 
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ихЬ п роизведение также; однакожЬ сему ста- 
пься нельзя. Ошсюда довольно явствуешЬ 
что не легко прибрать щак!я числа вмб- 
спо 1} и п, чтобЪ р5шеню было возможно. 


Средство ‘угадывать ›‚ или находить 
вмБсто шим и надлежация энаменованя, 
есть слВдующее. 


ПоложивЬ Д-+ то -- В и П-Н1ее 


— А , изЬ первой получится п, 


а изЬ второй ет ‚ возми щеперь 


вмБото д ‚ри числа по изволентю, 
и получатся для м и и такя знамено- 
ван!я , гдБ р6шеню будешЬ возможно. 


Пусть на прим. 2—3 ‚ №5 , [1 

и 2—2 ‚ по бужиф = . а #6. Те- 
исрь мы увБрены ‚ что возможно обБ 
формулы рр-+- 244 и рр-644 заБлать ква- 
драшами : с учинишся ‚, когда р-я 
и 9—2. Первая формула будешф квад- 
ращЬ`, ежели р=7г—257 м 9—275 : ибо 
пюгда получишся рр-+-294=(@"-Н24х), 
Ю 4 другая 
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другая же формула рр-+ 644 = "--207т 
-- 47 › гаБ извЁсшной случай, БЬ которомЬ 
будетЬ она квадрат , есть когда р=1 
и 9—2 ‚ “то учинится положив 7—1 и 
5—1 или 7—5 и формула наша выдешЬ 
25:'. Зная теперь сей случай возмемЬ 7=; 
НР и будет угу -Ная-И а-я 
НЕЕ бяй-- 45, почему наша фор- 
мула будешЬ 255-44 е-абхи- ая 
--/ ‚ коея корень пусть будеш $4 
=Не-ни , котораго квадрашф есть 255% 
=Нзорч--томи--арА НР , гдЬ пер- 


НН 
вые и послРдые члены сами чрезЪ себя 
Уничтожаются. Возми теперь / так 
чтобЬ им предпослЬдье уничтшохжились , 
что эдБлаешся когда 4—2{ и Еее. Ча 
остальные раздБливЬ на 55 дающЬ ура- 


ВНЕ 445-261 — 10/5 -- 10; ==) = 204 
—= 146 или 25—-, 5 и +=; › поче- 
му у—-тир—2, или #—-25, слБдов. 7—$ 
и 77—55 самой извбстной случай. Воз- 
ми У шакЬ , чтобы вторые члены уничто- 
жились :; се з.Блается когда 44—10}, или 
ЛЕ? ›, остальные же члены раздБливЬ на 


5$ 
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5 дающЬ 265-4105 р-р шт. с. 
— мур слбдов. $=-77, и шакЬ 15-Е? 
=, или г, почему 7—3 и № ; 
опкуда получаем мы ‚, р=2455 —#7:= 191 
и 4-275=бо, почему формула наша {р--244 
—43681#=209' и [р--644= 5808 1=241". 


1026. 


Приибчане. ТакихЬ чиселЪ , кото- 
рыя формулу нашу ДБлающЬ квадратомЬ 
по прежнему способу найши еще м боль- 
ше можно ; но надлежит примбчать , 
что содержане сихЬ чиселЬ т и п по 
произволеню брашь можно. йе 

Пусть будешр се содержане какР а: 
и возми 7205, а п— 25, шо ДБло соспо- 
итЬ пюлько вр пюмЬ ‚ какимЬ образомЬ 
опредВлить х ‚ чтобЪ обБ формулы рр 
--4244 и [р--244 квадратами здБлашь 
можно было, что мы вЬ слБдующемЬ во- 
проёБ покажемЬ. 

1027. 


Волросб Даны числа ам В, сы- 
скашь число = , чтобЬ обБ формулы рр 


Юю 5 54294 
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-- 6244 и рр--620 были квадратами ‚, и 

припюмЬ самыя менш!я взять знамено- 
Баня для дну" 

Положи рр-- 204 =т" ‚ рр--6299 754 

и помнохЬ первую на 6 ‚ а другую на 

@ › пю разность и\Ф дасш <1е уравне- 

риг—а5$ 

не (2-—2)рр—6тт агг, откуда =— 

кошорая формула должна быть квадрашЪ, 

что и учинипся положив 7—5 ‚ адля 

избБжаня дробей возми г=х-Н (р— а и 

Бт-а55 _ ы+2Ы-в)57--ИЬ-а) И 

= ——— ——> 


6 р ига 

удсп = м — +1 в 

— (6—а)5;-- аф-ая-- В р-а;и — 
2-а я 


2653 --Ы-а), положив р 5-7 будешь 
Ия ги Е: =, гдБ 57 уничтожается, 
а остальные члены раздБливЬ на $ ипо- 
множивЬ на у даюшф 26хуу--КЬ-а)07 
2глу-2[5уу 


—аму-ыях , ощкуда г —_, ИО 
Ир ву хх 
2лу-2р 
чему ——^ ТАРР  сЛЬдов. 22х72 
М-—вуу-хх 


а $=И-вуу-хх 3 пошомь 7—3 -в)лу 
— 


} 
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„-Ь-ауу-хх и опкюда ря) 
луну (х-Ёу) Фау. НашедЪ р, т 
м $ осталось еще сыскать 4; на сей 
конец вычшм первое уравнене рр--а544 
3-7г изЬ другаго рр---9544—5 › осша- 
тпокЬ будетЬ 2996 -а)— я -т"=(5-" (г); 
но 7—2 Р-алу-ехх , гра) 
-2(р-а)лу: или #--7—ех(8-@)у—х) и 5-г 
= 266 -а)у—(6-адх—2(-а(Ьу-х) ; отск- 
да (6-в)549= (эх (ф-в)у--х).(2-вуФу—х)) 
или #94— (зхф-а)у-х)(ау(у-х) = члу(6—а) 
у-х)фу-х) сАБдов. ИИ 2) 


44 
почему вмРспю 94 берешея самой боль- 


рюй квадратЬ ‚› на кошорага числитель 
можеш раздблиться ‚ а вмБсто р на. 
шли уже мы р=р(В-а)уу--хх-2Рлу—= 
(х—ру’-а5у ‚ откуда видно ‚ что сш 
формулы будутЪ просшЁве когда возмещ- 
ся х-бу—, или х=Ф-- Ву ибудешЬ р—оо 


аб ‚а ЕР) 


МКД. г4В числа 9 и у по 
44 


мзво- 
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изволентю взять можно и найдется спер- 
ва 494 ‚ когда вместо его большой квад- 
рашЬ возмешся ‚ кошорой содержится 
В числителБ, а ошсюдауже найдется $, 
потом и#=а3, #=65, и на конецЪ р=9% 
-абу ; а ошсюда получашся искомыя 


формулы. 


1. р-+4244-=(во-аБуу + дадуо--ау) (©--Ъу) 
квадратЬ ‚ косго корень ссать 7——99 
—2а9у—афуу, а другая формула [р 
--2=92— ч9-фаруу) +4 (она) (Ф--Ьу) 
которая также квадрат, коего корень 
7——992—2ф0у-аруу ‚ гдБ знаменовзнйя 
чиселЬ г и 5х положишельныя также 
бьить могут. Се потребно изЪяс- 
нишь нЁкошорыми примБрами. 


1028. 


Приифро. Пусть булешЬ а--т ир- т; 
найти такя числа вмБешо &, чтобЪ 
см 2 формулы Рр—<944 и рр+549 могли 
бьипь квадратами ‚ а имянно первая 
—7ъуа другая — 55° 


З4бсь 
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3З4сь будешЬ р—"--77 ‚ а чтобЬ 

найти =, що надлежишЪ разсмотрЫть 

формулу Сы. и вЗяшБ 
вмБсшо © и у слБдуюция числа; 


о =ё---- 34 [5-16 8 

й „Е ----|.2 т Рафи 1) 1 
9-у—Е---- т 3 х --| й 
о 3---15| $ |9 --|25 9 

214 == 4.2 т.Зг2о|16.15 9.16.5 36.25.16.716.9-14 
944 —=4---- 4 | 16 | 9-16 36.25 16 16.9 


5—6---- 30| 15 
[$ --- 113117 


5 --| 7 ---- | 14 
4; 337-4165 


откуда иМБемЬ мы елВаующуя вмбсто $ 
знаменовая 


1 И ШУ У почему «лБдующе форму- 
—б 30] 151 5 | 7114] ^ы могушЪ разрЬшитшься. 


1. формулы {р-644 и }0--644 могут 
быть квадратами , «огда 5 и9-2; 
ибо первая будетЬ 25—24—1, а дру? 
гая —25-|-24-49. 


п. 
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П. Такожде см д5Б рр-— 3044 и {р-Ё 30 
будущЬ квадратами, когда р=1 3 и 9—2} 
ибо первая =169—120:-49, а аругая 
— бо 120528917. 


Г. СлБлующе 48 формулы р-—15 9 
и 0-Е 1544 будутЬ также квадраца- 
ми, ежели р— 17 и 9=4; перБая 
будеш =289—240—49, а другая 
—629—23 ` 

ТУ. Квалратами шакже могу быь М 
ВБ формулы {р-549 и р-+ 594 › чт 
учинитшся ‚ когда р-4! и 9—= 12: 

первая будетф =108 1—720=9б1=3 1, 
а другая 2491—49. 

\. НаконеЪ формулы }р-949 и +7 
будушЪ квадрашами ‚ полагая р— 337; 
а 9—х2о ; первая выдетЬ —113509 
=100800=- 12769—#13*, а другая 
=113569-100800=214369—469 ‹ 


1929. 

Иримрё. Когда оба числа ти! содёВ> 
жатся между собою КакЬ Е:2; №. © 
когда а2хиф-2, СЛБдов, #=8 ий—22, 

над* 
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надлежит сыскать знамевован!е вмб- 
сто <, чтюбЬ сли двЬ формулы рр--244 
и [р--2294 были квадратами $ КЬ 
сему всеобщей формулы употреблять 
не нужно ; но зараёФ сей примБрЬ сЪ 
прежнимЬ снести можно : ибо поло- 
живр рр--94="^ п рр-|--2244 24%, най- 
дется изЪ первой рр=7!-244, которую 
величину вмБсто рр поставивЬ Во впю- 
рой будетЬ 17-|-244=57 ; то см фор- 
мулы 177—294 и 77-{-294 сдБлать можно 
Квадратами, и есть случай прежняго 
примВра $ по чему слБдующйя будуть 
вАБсь вмбсшо < знаменован! : 6,30, #5, 
$, 7, 14) и проч. 


таков превращене и Вообще сдБ- 
лать можно зная чо 2 форму лы р--т99 
и рр- 797 Квадратами быть могу Ъ. ВзявЬ 
рр--т49=" и -+74=5$ первая даетЬ 
рр="—тад, схБдов. вторая 77—1194-744—5% 
или 77(Я—т)94 —55; сАБаов когда первая 
возможна , №0 й Чи формулы 77—99 и 
+#---(7я—т)90 также Возможны; Но понеже 
тж и в можно намБ переставить ; пю и 


си 
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с возможны 77799 и 77-- (т—п`949. Еспь- 
ли же прежнтя формулы нс возможны › | 
пю и см шакожде. 


1030. 


Прим Пусть будутЪ числа тив 
какЬ 1:3, или а—1 , 2—3 ; слБдов. 
т—< а п—3= ‚ такЬ что сш формулы 
$р--299 и [р 3244 должны бышь ква- 
дратами. 

Понеже здБсь а=1 , #—3 , по 32- 
всегда ДБло будешЪ возможное ‚ когда 
только 244—497(9-17) (9+-3у) ир=9-317, 
чего ради возми вдБето 9 и услБлдуюця 
знаменован!я. 


9 -т 3-14 - г- = т6 --- 
7-1 2 - |+ -|8- - 9 --- 
Фу =2 |5 -|5 -|9- - [25 ---= 
©+37=4 |9 - |7 -|25 -- |43 --7 


244 =4-8 9.4.304. 4.354-9-25.4-2'4.9.16.25.43 


44 —4-4 4.9 |4.4 |4-4.9.25 49.16.25 
т 2, 2 а: ---- 


10: - - 183 ---27 


ЗаБсь 


елены 
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з4бсь имбемЬ мы 2 случая для з=2, 
почему двоякимЬ образомЬ формулы рр 
--294 и р---644 квадратами заБлать мо- 
жемЬ. Во первыхЪ учинишся се ‚ когда 
—2 и4=4, слВдов. шакже , когда рт, 
Ч=2, и найдется [р-|-24=9, а рр-Е 6494 


25. 


— 


ПошомЬ бываешф также се ‚ когда 
р—т91 и 94—60 : ибо погда получится 
--299—(209)' и рр--6494=(241)'. Но не 
можешЬ ли шакже бышь #—1 * Се бы 
з4Блалось есшьлибЬ вмБспо 244 вышелЬ 
квадратЪ, что разрбить трудно. ` Естьли 
же бы захошФли разрЬшипль сей вопросЪ, 
могушЬ ли двБ формуль 22-44 и 23+-344 
быть квадратами ‚ или нфиф, шо слБ- 
дующимЬ образомЬ р6шене разположить 


можно. 
тОЗт. 


НадлежитЬ разыскать , могушЪ ли 
формулы рр--949 и рр---394 бышь квадра- 
шами, или НЫлЬ. ПоложивЬ рр -+- 449 = тг, 
рр---394—5 надлежит примБчать слБ- 
дующес. 

Томб НЦ. Я 1 


& 
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1. Числа ри 4 можно взять не{блимыми 
между собою : ибо естьли бы они об- 
щаго дблишеля имБли, шо бы форму- 
лы остались еще квадратами ,‚ ежели 
бы ри 4 на онаго раздБлились. 


П. р чепное число быть не можешь : 
потому чпю 4 было бы нечетное и 
слБдов. вторая формула была бы чи- 
сло сего роду 4п--3 ‚ кошорос квад- 
ратомЪ быть не можешЬ. Почему р 
неошмЬнно нечешЬ ›а }р число сего 
рода 8п-- г. 


111. Когда р нечешЪ ‚ по изЬ первой 
формулы 4 не только четное , но 
еще и на 4 ДБлимо ‚, дабы 44 было 
число сего рода 1бй, а рр--949 сего 
81-Е т. 


ГУ. Такожде р наз не можешЬ быть 26- 
лимо: ибо рр могло бы на 9 раздб- 
литься, а 94 ни; слБдов. 394 
только на 3, а ненау; и шакЬ [р 
—-392 только на 3, а нена 9, и для 
шого квадрашомЬ бышь не можешЪ. По 

сему 


аа = ыы 
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сему число р на 3 недБлимо ‚ а {р 
будет сего роду 31. 

Когда р на 3 недблимо „ о 
должно 9 дВлиться на 3 : ибо есть 
ли бы 9 на з было недЬлимо , шо 
было бы 44 число сего рода п-т, и 
по сему рр-+94 сего зи--2 , которое 
квадратомЬ быть не можешф ; сл. 
4 должно на 3 дБлиться. 


УТ. Такожде р на $ недБлимо быть мо- 


жепЪ: ибо ежели бы с1е такр было , 
пю бы 4 на$ не дБлилось, и 44 число 
сего рода 5й-Н1, или 58-4; слБд- 
3949 число сего рода 57---3 или 57-2 › 
котораго рода было бы шакже рр-+- 394, 
я слБад. не могло бы быть квадратом, 
почему р неошмБнно должно быть на 
5 недБлимо, а рр число сего рода 57-1, 
или 57-4. 


УП. Ежели р на 5 недблимо ‚ пю в0- 


смотришЪ, можешЬ ли 9 раздБлииься на 


5) или нЬшЪ, Естьли бы 9 на5 нс 26- 
лилось ‚ по бы 949 было сего роду 
5п--2 ‚ или 5п-ЕЗ ,› какЪ уже мы 


видБли-, и было бы тогда рр или, 5п 


Я 2 г, 
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т, или 57-4, а рр-|- 304, или 58-т, 
или 51--4 ‚ шакЬ какЬ и рр. Пусть 
будешЬ рр—5п--1 ‚, шо надлежало бы 
бышь 99—51--5: ибо иначе рр--949 не 
могло бы быть квадратомЬ; но вышло 
бы 399-57--2. ирр--399- у 3, ко- 
торос квадратом быть не можешь. 
Когда же рррф5п-Н4 , шо должно бы 
99—51--1, м 399= 5п--3; слБлов. рр-- 
344=5й--2 ‚, чию шакже квадратомЬ 
не будеш. Опсюда слЛВдуешЬ ‚ чпю 
94 должно дБлиться на 5. 


УШ. Когда 4 на 4, потомЬ на 3 ина- 
конецЬ на $ дБлишься должно ‚, по 
надлежишЬ быть число 4.3.6ий или 42 
бой ; по чему наша формула будет 
рр--збоонл—тг , и рр- 1о8ооии5г. 
Вычти первую изЬ впюрой ‚ и будстЬ 
290—557 (5--")(5-г), шакЪ что 5-7 
в 5-7 должны быть множители числа 
72001. При чемЬ надлежишЬ при- 
мБчашь, чшо как х шакЬ иг должны 
бышь нечешныя числа, и при шомЬ 
между собою недБлимы. 


ГХ. 


Г т 
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Х. По сему пусть будешЬ 720074 


коего множители 2/ и 25 взяв 5-57=2} , 
аз 22 будеш ;—/--2, 7/8, г 
фи 2 должны быть между собою не- 
дБлимы ‚ одно чешЬь ‚ а другое не- 
чешр ; но понеже 1800" › шо 
т8осии надлежитЬ раздробить на 2 
множителя, изЪ коихЬ бы один былЬ 
четной, а другой нечетЬ , м притомЬ 
не имБли бы общаго дБлишеля. 


Х. Надлежит еще примБчать › что 


ежели 77 —рр---94, м слБдсшвенно 7 4В- 
лишель числа Ё}р-+94 › по число Г—/& 
также должно быть суммою двухЬ 
квадратов ; а понеже оно нечетЬ , 
шо вЬ формулВ дя—--1 содержаться 
долженствуетр. 


Х[. Взяв и—т будетЬ [2—1800 =$.9.25, 


ошкуда слБауюния раздробленя выхо- 
дяшЬ : 1800 иё—1, или р=220 ‚ и 
2—9, илм }—=72, аё— 25, или 325 , 
ар—8. по первому будеш "= #—1799 
—4п-+-3; по вшорому х=-2=191-47--3 ; 
по шретьему г—/Г5=47—4п1--3› и нако- 
нецЪ почетшвершому и—/-е=247=4я- Е” 

ЯЗ Пе 
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По чему 3 первые не годятся, а остпае. 
тштся только чешвертое раздроблене ; 
откуда вообще заключить можно ,› 
что самой большей множитель нече- 
тной , а менышей чешной бышь дол. 
лжны. Но здБсь также знаменован!е 
—217 имбшь места не можешь ‚ по- 
тому чню се число на 7 дБлится, 
которое не сумма двухЬ квадратовЬ. 


ХИ. ПоложивЬ и—2 будешь №2—97200= 
32.225 ; взянЬ /—225 и р— 32 , шакр 
что 7—}2=193 ‚, которое число есть 
сумма двухЪ квадратов м достойно ,› 
чтобЪ ср вимЬ пробу зАБлашь. Когда 
4120 и’—193, пю фр—т—99= (1-19) 
(7-4) ‚ но г--9—3183 и 7-9=73 ‚ о 
явствуешЬ ‚ чпю вмБсшо [ф квадраша 


не выдешь › пошому что оба множи- 
пели не квадраты. 


Естьли бы кпю похошблЬ взять 
на себя сей тшрудЬ и брашь вмБспю # 
друг1я числа, шо весь бы шрудЬ былЬ 
шщешной; что мы показать намБрены. 


#032. 
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1032. 
беорема. Не возможно, чтобЪ  двБ 
формулы Ёр-+44 и [--344 бычя варугЬ 


квадратами ; или вЬ шакихр случаахЬ , 
когда одна будет квадрат ‚ то другая 
заподлинно не квадрашф ; что доказы- 


ваемЬ мы шакимЬ образом. 


Когда р нечетЬ ‚, а 4 четФ ‚ какЬ 
мы видБли ‚, пю рр-Н41 не иначе квадра- 
шомЬ бышь можешЪ , какЪ только екели 
494—275 и р’ 5х ; аругая же 27-394 
иначе квадрашомЬ не будетЪ, какЪ толь- 
ко естьли 9—2, а р И-зии , или 
3ии—1. Понеже вр обоихр случаяхЬ 4 
должно быть удвоенное произведен, пю 
положи вмБспю обоихЬ 9—2 айс4, и возми 
для перваго т—ар из—с4, а для другаго 
1—4 и и— М. ВЬ первомЬ случаБ бу- 
дешЬ р—аа%—сс44 $ авЬ другомЁ р=аа 
вез 44, или шакже зРР44-васе › кото- 
рыя оба знаменованя одинаковы быпь 
долженствующ. И такЬ получамЬ мы, 
шли аа ссд авсс—З0 АЯ, пмя аа —сса 
—з6Р44—васс; при чемЬ должно знать, 

Я 4 чпю 
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чтю числа, р, с и 4 вообще меныше 
нежели ри 9; по чему надлежишЬ намЬ 
разсмотрЬть каждой  иЗЬ сихр двухЬ 
случаев особенно. ИзЬ перваго по- 
лучаюмЪ мы аа ф-Н 5644 — вас -+ се, 
или 96(аа--- з44) =сс (аа-- 44) ‚ откуда 
‚р Е 44 ‚› которая дробь должна 
вв з44 
бъить квадрат ; но понеже зАВБсь числи- 
тель и знаменатель инаго общаго дБли- 
шеля кромЬ 2>Ъ имЫть не могущЪ ‚ по- 
шому что разность оных есть 244 , и 
так ежели бы 2 было общимЬ дБлите- 
лемЪ › шо надлежало бы какр 29+44, ппакф 
и воза быть квадратами ; но оба числа 
а и а вЬ сем случаБ нечетныя ; слБдов, 
ихЬ квадраты надлежашЬ до формулы 
8п--1, почему послЬдняя формула а 
получит сей видЬ 47--2, которой ква- 
дратомЪ быть не можетф : почему 2 
общимЬ дБлителемЬ быть не можешЪ; но 
зислишель аа-{ 84, и знаменатель аа-|- 344 
между собою недФлимы , слЬдов каждой 
должен быть квадрашомЬ : потому чпю 
сш формулы <Ь первыми сходны. О- 


куда 


| 
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куда слБдуешЬ ‚ чшо ежели бы первые 
были квадратами, по бы м вЬ меныпихЬ 
числахЪ шак1е формулы квадратами были, 
и пакимЬ бы образомЬ можна было прит- 
пи кр меныпимЬ числамЬ; но когда та- 
кихЬ формулЬ вЬ малыхЬ числахЬ ншЪ, 
то и вЬ большихЬ также не будетЬ. 
Се слВдсшв!е стюль же справедливо, как 
и прежней второй случай аа —сЧЯ— 
ЗРЬЯ —ааес ведетЪ кЬ шому же. Но от- 
сюда аа -р-васс =: ЗВВЧЯ-- сс Я › ли аа 


(6-Не)=494 (3-Е сс) › почему и = 
а Е а которая дробь дол- 
жна быть квадратЪ ; и симЬ прежнее до- 
казательето подкрБиляешся : ибо есшьли 
бы были шак1е случай вЬ болешихЬ чис- 
лахЬ, гдБ рр-Н94 › и рр--- 394 квадраты , 
ню бы шакже и вЬ малыхЬ числахЬ оные 
бьпь долженсшвовали , однакожЬ невоз- 
можны. 


1033. 


Волросё. Найти 3 такя числа х, уи>х, 
изЬ кошорыхр ежели 2 между собою 
Я 5 помно- 
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помножанся им КЬ произведеню при- 
дасшся 1, тобф вышли квадраты ? 


По чему см 3 формулы ПГ ху-Ет, 
П) ха-ф-:, Ш) уз должны бышь квад- 
рашами. 
Возьми для двухЬ послБлнихр хз-1 
р- .. 
х 


а = ; почему первая формула 6у- 


— , 1=--1-=94, и найдется х— 


деть ТТ ЗВ ‚ кошорая должна 


быть квадрашЬ в слбдственно умножен- 
ная на 22, ш е. ся (рр—1)(99—:)+2=3, ко- 
порую легко квадрашомЬ здБлать можно: 
ибо положивЬ корень ся —2-г полу- 
чится (р—т)(44—т)=272--т, опкуда 


вы О 
‚= 2-38 к ый гадБ вмбешо р, 4 и? 


можно брать числа цо изволентю. 


Положивр напр. г7=-р4-1 будет 


77—рр99-Н 29-1, и == 2 НИМ = 
| # 


- банана 
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| 88827-49 . слВдов. х— (р р 1) (29-2) 


пепинитмониауиьньнаморирошааь 


24-2 рр--2р4-94 
— 2(р9-- =) (ф-т) ну ') 


мс @-ал 

Ежели пожелаешь имбшь ЦБлыя чи- 
сла , то положи первую формулу 
ху-- 1—0, и возьми —х-НУ-О, 6У- 
жШЪ 2рая формула хх--ху--54-5 1—1 
49-5} › а третья ху-5зу--97-- 1—5 
--97-Нфр, ком очевидно будутЪ квадра- 
шами , когда возмешся 9-- —=2р : ибо 
тогда вторая будетЬ хх-Н 2рх-Е[р, кого 
корень есть х-Ер; третья же будетЬ 
7—- 2-Е фр, ксей корень у-Ер. Почему 
имБбемЬ мы се изрядное решение: ху-- 1 
=, или ху=фрЬфт, что для каждаго 
числа ‚ котороё за р берется ‚› легко 
здБлаться можеш ; потомЬ и третье 
число есшь двояко, или х—х-Ну-Н2р. или 
<—х-7—2р, чпо мы слБдующими при- 
мБрами изфяснить намБрены. 


1. ВзявЬ р—3 будетВ рр-:=8; теперь 
положи х=2,у=4 и получится <, 
или 
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или —12, или &—0, слРдов. 3 иско- 
мыя числа сушь 2. ди 12. 


П. Пусть р=4 будеш рр—-1=15; взявЬ 
х—3 им 7—5 будешь 2216 ‚ или 
2—0; почему 3 искомыя числа суть 
3, $ и гб. 


Ш. Пусшь р=5 будешф фр—1= 24 и 
положинЬ х— 3,7—8 найдется &— 21, 
или шакже &—1, ошкуда слБлуюцщ!я 
выходящЬ числа 1, Зи 8; или з, 8 
и 21. 
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Волроб®. Сыскать 3 тая цБлыя числа 
хуи <, что ежели кЬ произведеню 
изЬ каждыхЬ двухЬ придастся данное 
число а ‚, поюбЬ произошелЬ квадрапй ° 


СлБдов. сш 3 формулы должны 
быть квадратами: 1) лу-ра ‚ И) х2-На, 
ПО уз--2. Поставь за первую лу--а-ррь 
и возми <—х--у--9 ‚ чю вторая хх-- 
ху--х9-нагхх--хо-Нрф › а шрешья 4 
Р-Н а-Ра-у--99--фр ‚ ком обБ б6у- 
будутЪ квадратами, когда 4—-Е-2р шакЪ, 

что 


Ч 
| 


вания 
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что а—х-Ну--2р, и ошсюда двЬ величины 
для х найши можно. 


1035. 


Волробб. Требующся 4 цБлыя числа х, у, 
3 ио, такЬ что ежели кЬ произведеню 
изЬ каждыхЬ двухр придасшся данное чи- 
слоа, то бы каждой разЬ вышелЬ квадрашЬ* 


По сему слБлующия 6 формулЬ над- 
лежишр здБлать квадратами : 1) лу-На ; 
П) лаа; ПО уз-а ; 1М) ло-на у 
У) эо-ра , УП зе-ра. Посшавь за пер- 
вую лура—|рр, и возми = Х-ру--?2р , 
шо будет 2рая и зщья формула ква- 
дратЪ. ПошомЬ возми Ф=х-НуЬ—2р бу- 
детЬ дтая и утая формула квадрашЬ , 
слВдоват. осталась шолько бтая , ко- 
пюрая будешЬ хх-- 2лу--1у—4рр-на, и 
которая также должна быть квадрашЪ. 
Понеже рр—лу-а, то будешЪ послБдняя 
формула хх—2лу--у—34. М такЬ ст двБ 
формулы квадратами еще заБлакть над- 
лежишЬ : Ю луа=Ю ; П Я —за : 
корень послБдней пусшвь будетЬ (х-у) 

=1 
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-4, и получится (х-)*-—за—(х-7)*—24(+57) 
—+41 откуда —34а=——24(х—7)--94 › по- 


пюмЬ к-р ЫО, или ху-_ 9948, 
24 24 
94---за 


слБдов.. раме оО, Возми р—7 


фт, и будетЪ 2ху т За ‚ или 


4477—-297"—(99-- зау-—-2а4, или 2477—2а4 
—(91-- зау—44ту, и Я 299 ГБ 4 
44+3а—44г 

и Г по изволен!ю взять можно, и дВло с0* 
стоит шолько вЬ помЬ , чшюбЪ вмб- 
спю х ит цБлыя вышли числа. Когда 
рт ‚ пю зиг будушЬ также цБ- 
лыя, и главное дВло зависит зАБсь от 
сво7ства даннаго числа а ‚ га4Ъ затруд- 
нене для цВлыхЬ чиселЬ быть можешЬ; 
но надлежитЬ примБчать ‚ что с1с рБ- 
шен!:е чрезЬ то весьма ограничено : ибо 
когда буквамЬ х и ® знаменовашя даны 
х—7— +-2Р, хошя бы они в могли имбть 
другя  знаменован!я. На сей конецЪ 
хошимЬ мы надЬ симЬ вопросомЬ учи. 
нишь слБдующес разсуждене ‚ которое 

и 


Га 


и 
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ти вр другихЬ случаяхЬ свою пользу 
имбшь можешь. 


1. Ежели лу--а должно быть квадрашЪ, 
и слЬд. лу=ррЬ-а, то числа х и у за- 

| всегда БЬ подобной формулЬ 97—55 
содержатся $ и пакЬ положивьЬ х— 
—всс и 7—44—а2в будет ху—(фЯ-асе} 
-в(Ве—с4)’. Естьли теперь де—с4— + 1, 

шо 17-4-4962); по чему 27--а=(4-асе 


ПП, ПоложимЬ еще ==И—а22, и возмемЬ 
числа Г м 2 такого соспояня , чтобЪ 
ист , шакже &—в/— +1, по 
формулы ха-ра и у-На будутЪ ква- 
дратами, и ХБло состоит ВЬ нахож- 
дени шакихЬ вмБешо рис, Ч ие 
пакже Ги & чиселЬ, чтобЪ предписан- 
ное свойство исполнилось. 


1. См 3 пары буквЬ хотимЪ мы пред- 
ставить дробями яко ь. › 4 и, ко- 
торые шакого свойсшва быть должен- 
сшвуюшф ‚ чпюбф разность между ка- 
ждою парою изрявить можно было од- 
ною дробью , коей числишель Е : ибо 

когда. 
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— › гаБ числитшель › | 


какЪ мы видВли › долженЬ быть Е. 
З46сь можно взять одну изЬ сихЬ 
дробей по изволенйо ‚ а кКЬ ней легко 
найши другую, которая бы помянушое 
свойсшво  имБла. Пусть  будешЬ 
на прим. первая в—ь, шо другая 8; сей 
почшм должна быть равна у пусть : 
—*, то разность будеш =. Сю впюо- 
рую дробь можно также вообще опре- 
дБлить из первой ; ибо когда :—1 
_ 3е-—24 


=. 
све 


26 


‚ шо надлежищЬ быть 32—24 


ет 
—1 , слБдов: 24—3е-1 и 4=е--——› 
2 


е—1 
чего ради возми ——— 1, или е=2т-т 
2 


и полу4ишся 4=3т--т, а наша вто- 
рая дробь будетЬ ев 
образомЬ кЬ каждой первой дроби мо- 
жно сыскать другую ‚ чему слВдую- 
цие прилагаемЬ примВры : 


. РавнымЬ 


абы ре 


| | 
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в: 5 7 р тт | 1$ 17 
2 авы Е 4 5 * = я 
Ч. ит Ее 7т 2 виза т-рз ат 17т -+5 
е — 2 зт т + ть т: вт 3 т > 


ТУ. НашедЪ двБ паке дроби вмбспю и 


легко КЬ нимЬ сыскать трепью ми ь 
которая <Ь двумя прежними вЬ рав- 
номЬ стоишЬ содержанти : ибо надле- 


жинф пюлько взять 20-й и = с+4ё 


такЬ что Е Е ыы К и изЬ первых двухЬ 
ЕЕ 
фе-сда— х № [= Е не, па: 


добнымЬ образомЬ ОНИ безЪ вшо- 
; }_9_ №49 _.-# 


—5> 


е ве весе 


\. Когда же найдены 3 таке дроби 8, 4 
и 1, пю можно зараз рЬшить нашЪ 
вопроеЬ для 3 хЬ чиселЬ х.у, и =, шакЬ 
мто 3 формулы ду--а, ха-на иуз-ра 
будушЪ квадратами ; ибо надлежитр 
только взять х--рр-фасс, , у—Ч-аее и 
у—/—аве, ВоЗми норе. изЬ прежней 


таблички 3 Ис 4—7, будещЬ = з 


слБд. дов 4 Я #=144- ав 
Толо а Ээ я полу- 
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и получ. 27-{-0=1225-$454--14404=(35-124)' 
пошомЬ %2-+-4=3600-25204+ 44140=(60-214) 
и 73--9—7056-4704а--78440—(84-28а);. 
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Когда же по силБ вопроса надле- 
жишЬ найши 4 такя числа ху, < иФ, 
пю должно кЬ первымЬ тремЬ дробямЬ 
присовокупить еще четвертую, и по сему 

Ба В+, 
пусть будутЬ 3 первые р-р! 


р Я-Е 244 
возьми четвертую дробь ве 
такЬ чшобЪ оная со второю и шретьею 


ЕР надлежащем была содержании. Ежели 
теперь возмешь х— 06 — асс, у — 44 — ее , 
2=)—422 и 9= № —чЁЁ, шо слЬдующе 
обстоятельства исполнятся: |) ху-а=53, 
П)х=--а=@; Ш)уз-на=ы, У) 
-На—-с; У) 9-На—м, и шакЬ оста- 
лось еще, чшобЬ я9--а было также ква- 
дратнос число ‚ которое само собою не 
саБлаешся ‚ потому чшо первая дробь ср 
чешвершою не стоинф вЪ надлежащемЬ 
содержанш и для шого ЕБ первыхЬ шрехЬ 


дробя5ф 
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дробяхЬ надлежитф удержать неопрё2В- 
ленное число т ‚ и оное опредБлить 
шакЬ, чпюбЬ х9--а было также квадрат. 


УТ. ВзявЬ изЪ прежней таблички первой 


ы а т-и 
случай положи 2 —:,“ = ЗИЕь 

[3 - 2т- 

—- р _бт-5 
будет ет = даа. 
ее Ь; ат ТЕ 4т4 ° 


Отсюда х-9-4а и о=(6т-+5}—а(4т-+4) 
слБдов. хо--а = 9{бт--$)— а дт + 4) 
-Н4аа(дт--4 —да(бт-- 5} 
--а 

или ло-на=9(6т--5}—@(288тт-—-$28т 
-+-243)--4аа(4т-- 4), что легко квадра- 
шомЬ сдБлать можно : помюму что ит 
помножень на квадрат ‚ но мы при 
семЬ медлишь не будем. 


УП. Можно также см дроби, как!е з4бсь 
потребны , изЪявить вообще. Пусть 


Га _ м-1* Х 
будет -—-, У, пою == 
1--1- р _ 21-2. 

ит = 55а * пославй 


вр послЬдней вмбсто 2и--хЫ=т, бу- 
й о > деть 
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1т—2. 
детЬ оная ‚ а изЪ первой х= 


П-а, изЪ послБаней 9—[т—2-атт 
и осталось только чтоб 29-4 
квадратомЬ было. Понеже 9=(П-и) 
тт-4[т-р-4 , слБдов л9-На—И-а) 


ттр—4(И-а)т--4П-за › что дол- 
жно быть квадратомр ‚ коего корень 
положи (П-—а)т-р ; сего квадр атр 
(11-атт—2(П-атр-Нрр , откуд 
получаемЬ мы —4(П-—а1т-+ 4 П- 3а 


аж :| _ #- -4И +3а. 
=-2(П-атр-Н рр и т=-— а: 
взявр р—21+-9 будешь ыы" т < д 


г4Б вмбспо Гид произволяция 
брать можно числа. 


Ежели бы наприм. было а—1, по 
9 Я = 


возьми [—2, ибужшЪ т—4 17 ; 
положив 9— т получится авс хи т= 
21-1 $ но здБсь мы медлить не будемЬ , 


а присшупимЬ кЬ слБдующему вопросу. 
1037. 
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1037. 

Волроб®. Требуются шактя 3 числа х,у ил, 

чтобы какЬ сумма, шакЬ и разность 
каждыхЬ дзухЬ была квадрашЬ * 

По сему слБлующшя 6 ФормулЬ дол- 
жны быть квадрашами: Юх-у; И) 3; 
1) уз; ЛУ) х-у; У)х—3; \1)у—2. 

Начни <Ъ послБднихЬ шрехЬ и положи 
фур, х-==99 иу-==1" ‚ то изЬ 
посдБднихЪ двухЬ получимЬ #=94 +=, 
ау—уг-- =, ошкуда х-у—91-" =, 
или 44—/р-!т , такЬ что сумма квадра- 
шовр {р--т" должна быть квадрашЬ , а 
имянно 44; что учинится взявЬ р—2аё 
и’—са-—№: ибо шогда 9—аа-н р, но 
мы здБсь осшавимЬ буквы ра их, и раз- 
смошрЬвЬ три первые формулы найдемЬ 
во первыхр х--7=99-Н77--22; во вторыхЬ 
х--==994-2%; ВЬ третьихЬ у-ё—7-р2х. 
Положи за первую 44-Н77-+ 28=й ›, шо 
2==й-94-т; потом сш двБ формулы 
квадратами Влашь надлежитЬ: = 
ий—99=2, щ.е й-(ва-- №) == в 
#-(аа-}=, которые получатф ша- 
кой вид й-а’-’-2аа86 и и-а`-В'--2аа 0; 

оз не 
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но понеже какЬ сс -- 44-264, шакЬ и 4 
-- 49-24 суть квадраты , шо видно, что 
наше намБрене исполнится ‚ когда мы 
и-в'-6° сЬ 6-44 и аа СЪ 264 угав- 
нимр ; а для произведентя ссго ББ дЬЙ- 
ство положимЬ 4—4 —ПреерРЕК и воз. 
мемЬ с-= [2 ‚ ЧЕРРЁК, аа РВ м РЗ, 
или а— ри 6—2Ё , по чему первое ура- 
внене и—а'-—сс-Н 44 получитЪ пшакой 
видЬ: ИР" КК, слЬдов. и= 
КЕННИ = т.е. и=(И-НЕ) 
(&-НЬ’. С1е произведеме должно быть 
квадрашр , которой раэрБиниить шруано: 
для шого возмемЬ другой способЪ и изЪ 
шрехЬ первыхЬ уравненй х—фу—рр, хфя 
—44 и у—з=ят опредБлимЬ у из, ко. 
шорыя будушЬ у=х—р, а з=х—494, 
шакр чпю 49=фр-нт”. Первые формулы 
выдутЬ хх, х--5-=25-00 и 
ука=2х—- 94. ВмВешо сей послБдней 
положи зх-—[р-—99—1, шакЬ чо 2х= 
и--рр--94, и останется только форму- 
лы #4 и и-Нфр сдБлать квадратами. 
Но должно быть 44—рр--т’ . шо возми 

9--ва 


| 
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4—ва-Н и р—аа-вЬ , будешЬ 171—246 ; 
по чему наши формулы будущЪ 

Пи- (аа №/=и-на-- + 2аа ф— 5 
Пи (ва-— = и-на’-- Р'— заа ФФ — 0. 


УравнимЬ теперь опять #--4`--В" СЪ 
е--44 м заай сЬ 24, шо намБрене 
наше изполнится. ПоложивЬ какЪ ши пре- 
жде с— ос, 4-РЬЁЁ ‚- @=УР ш [БЕ 
будетЪ сЧ-—лафр и надлежишЬ еще быть 
ИГ вена отшту- 
да слбдуешь Р-Р -5 Е — 
([*-^*)(2*-№) ‚ и все дВло состоит  вЬ 
нахождении двухЬ такихЬ разностей ме- 
Жду двумя биквадратами , какЪ }“-Ё* и 
2*-р*, которые бы помноживЬ одну на 
другую произвели квадрашЬ. 


На сей конецЪ разсмотримЬ форму- 
лу т-п и поглядимЪЬ какя ошшуда вы- 
душШЬ числа, ежели вмбсто т м В во3Б- 
мутся данныя числа, и сверьхЬ сего осо- 
бливо примемЬ &Ь разсужден!с квадраты вЬ 
нихЬ содержацусся. Понеже т“-и“- (тт-пп) 
(тт-- пп), шо саБлаемЬ опипуда слБдую- 


щую табличку. 
94 Табл. 
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пт ыти— | э $ 5 7 24 6 43 33 

ттт 5 10 1$ 17 25 26 2:17 50 55 

| ее кд ии —м—мщ——дЦ— 
8.10 5.397 8.1.281 16,3.2:25 

ры 1 или | 1359 или | 257 или 16.217 Или 3.11,5:15 
16.5 | 3.57 16» ^.13 16.7 5.5.2 

Пи иииоии милостиво паши шипов ипжиижвтнео 

НЫЕ = 

} 

тт 64 8: 1,21 121 121 | 144 169 1:69 325 

ПА 49 4 9 49 | 25 1 8: 64 

инь 2 “онных — пиониатиивнивниние о Пи | пин оеНМЕНЛАЕНЫЫМНИИ, | еллииииониченнй ооо НОЕ тии 
ит— пи бз, 9, 1$ тбь7 8.9 | 717 8.3.7 ТЕ 7:25 
ттт; ‚3 8 25.5 | >30 В. 7 | 169 | Зебчт7 25.2.5 230 


риши попрититниееия етим | _ ыыы. 


о и бе т5, 1бьфе 5.717 


ие м Е 


ИЗЬ 
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ИЗЪ сего уже можемЬ мы дать нЫкошо- 
рыя рЫшентя , а иманно: взявЬ = 9 и 
Ш=4 будешь /-Ё=13.5 ; попюмр 8х 
и р=49, получишся 2*-2*—64.5.13 , ОПкуда 
1-—64.25.169, слБдов. #—520 ; но когда 
И—29о4оо , 3,529, 2 и 2—7, ПЮ 
получится 4—2: и р— 18; откуда р- 117, 
4—765 и г— 756 ;а изЬ сего найдешся 
2х=и--рр-- 942869314», слБдов. 42434657, 
пошомь 7=х—р=420968, и наконець 
&=л-99=—1 59568, которсе число можно 
взять положишельнымЬ : потому что 


сумма БЬ разность обратно перемБни- 


шся ; в такЬ ваши искомыя числа сушь 


слБдуюция: 


е$ = 
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х— 434657 

= 420968 

=— 150508 
чего ради л{у— 855625 —(925)' 
х+3 — 585225 — (765$}' 
7+8: $71536 = (156). 
пошомЬ х—7—13689 — (117): 
х— 2 284089- ($33). 
у—&=— 270400 =(520}' 


Арут1я ее числа найти можно иаБ 
прежней плаблички. ТакЪ когда и лолимЬ 
1—9 = 4, еаот и 2—4, по будет 
Й—13 5.6.13 9.2529.25.25.169. шакр что 
13.5 5.13—975; а понеже 3.21142 
2 и 2—2 ‚ по найдется а—/7—6 и 2—- 
21—22; ошсюда р— 04-0 -448 ид @а-- 
2р—520 ‚ а 7264. Чего ради полу` 
чинкя 21—И--рр-- 992 9506252009704 
2904001421729 ‚, слБдоват. х— "79 
отсюда у—х-ррг— "и 5—х—9-880929. 
Теперь надлежит примбчашь ‚ чию еже- 
ли спа числа желаемое свойство имрюшЬ, 
по оныя будучи помножсны на каждол 

квад- 
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квадрат ф, должны удержать с1е свойство; 
и так взявЬ найдевнныя числа четырежды, 
слБдуюция 3 числа удовлешворяють : 
х—2843458 3 7—2040642 и =—1761858 , 
кои больше нежели предБидуция › шакЬ 
чо п за самыя менышя возможныя по- 
чесшься могутЬ. 
1038. 

Волросо. Требуюшся 3 квадратныя 
числа, чшобЪ разность между двумя каждыми 
была квадрашр * Прежнее рЬшение слу- 
жишЬ также и кЬ сему вопросу ; ибо ко- 
гда х‚уи 3 шащя суть числа , что ста 
формулы будут квадратами : Юх-НУ ; 
И) х-у; Пан; 1У)х 8; У)7-2 ; 
УГу-х ; шо произведен изЬ первой и 
виорой хх-уу также квадрашЬ. РавнымЬ 
образом произведение изЬ трешеи и чс- 
тшвертой хх-22, И наконец изЬ пятой и 
лестой уу-=2> будут также квадратами 
слБдов. 3 искомые здБсь квадрата будутЬ 
ях, тури 35 ; но понеже си числа бу- 
дутЪ очень велики, МО безЪ сомнбБния 
также есть гораздо мениия : потому чаю 


для саБламя хх - квадратомЬ не нужно, 
чиюбЬ 
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ячтобЬ х-у и х—у каждое особливо было 
квадрайЬ ‚ зашбмЬ чшо 25— 9 е@шь квд- 
рашЪ хошя 5--3, ниже 5—3 не квадраипь;. 
Сего ради хотимЬ мы БЫшииль сей вопрос `В 
особливо, и притомЪ во первыхЬ причБ- 
чать ‚ чо вмЕсте-@дного квазрата мо- 
жно взяшь 1 цу. Когда хх-фуу ‚, лх-53 
и 77—55 квадраты ‚ по будушЬ они шак- 
же квадратами ежели на 35 раздБлятся ; 
и по сему и саБлать квадратами 


ху хх й 
см формулы: * —-— == = и. 


1—5. -ы ло состоишЬ вЬ сихЪ двухЬ 
дробяхь = - и 2 ; взявР ии гы иу- Зв", 


ра че’ 

В ыы, ава обстоятельства исполняшся 
хх Р.% 

и будетЬ ^1— РР ыы а” —. 4 _. 

5х (1) (44—1) 


Теперь осталось шолько о формулу 
хх 
сдблать квадратом › которая есть —— 


— 9 (0-51) _ (97-51) = (г. вет) 


хх (2—1) (4—1) ‘рр 44—1 
И-Е: 9: 
рае) Первой множитель бу- 


дешЪЬ 


ея 
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| жиЪ з4Всь бат) Беусов 58 


| в —@-1)44-1) 
_\99 -Рр ..— 4 2094—* 

НУ коихЬ произведен —=—— ао 

(#27) Понеже знаменатель уже ква- 
(44-1 = У 

драиЪ м числитель помноженЪ на ква- 
драшф 4, тю надлежитЬ шолько сАБлашь 


квадрашомр сю формулу (6099- #)(94 #5), 


или шакже сю (рр99-=)(-г) ‚ что учи- 


И 


= 
нится , когда возмешся В и, = 
Е 
р - ‚ а понеже шогда каждой множи- 


тель будешЪ квадрашЬ- 4-й и. г =. то 

’ Са обБ дроби помноживр одну на другую 
_ 4олжны произвесшь квадратр, и слБдовзте- 
льно также сжели онВ помножатся на 4$ 
ЕВЕ т.е. РГ ее^ЬЬ-ЕХ) › которыя 
Формулы <Ь прежними во всемр сходны. 
ПоложивЬ ар, в =а-вр-е--4 и Ё 

— с выдетЪ 2(а*-Ё* 24-4 а*-6* ).с*- 4), 
члю учивится , какЪ мы ви„Бли › ежели 
ва-—-9 , 4 ‚2-81 и 44249; или а—= 


3,0—2, с=9и 4—7; ошкуда [=52=% 
— 16 
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—16 иЁ—2; по чему ра=“ и 4 — 63, 

Си два уравнейя помноживЬ между 
собою даюш 99—“— "=, слБдов. 4—1, 
и по сему р=* ; ошеюда 2 ——ч и 


В — 
15; НО 8 , ШО для нахо- 


а ° 
ии — цБлыхЬ чиселЬ ‚, возми #—153 , 
будешф х—-697 и у—185, слБд, 3 иско- 
мыя квадрашныя числа будушЪ слБдуюция: 
лх—485809 будешЬ хх-уу-451584—(672}' 
77—=34225 фу— 22210816 —(104} 
25-23409 х-23-462400=(680}! 
которые квадраты гораздо меныше, нежее 
ли каМе бы вышли ‚, естьли бы взяли 
квадраты 3 хЬ чиселЬ х, ум из преж- 
няго вопроса. 


1030. 


СкажетЬ ыёкшо ‚ что се рЫшене 
одною только пробою сыскано : ибо мы 
брали вЪ помощь прежнюю табличку ; 
но мы се средство для мого олЬко 
упошребляли ‚ чюбф самое меншее рр- 
шенте найпм. А ежели на ню не смошрЬть, 
о помощ!о предписанных п равилЬ безко- 
нечное множесшво рфшенй найши можно; 

а 


1 
И 


а 


и ик бы 


"| а именно когда вЬ послБднемЬ вопросВ , 
7 главное Вло состоишЬ вЪ шомЬ ‚ чпобЬ 
‚ произведене (рр99-=).Ч-г) было квадраи!. 


'| Понеже шогаа #2 2! и)", шо взявЬ 


: т, или 4=тр формула наша будешЪ 
(ттр*- в )(илт- т} ‚› копюрая очевидно здБ- 
лаешся квадрашомЬ ‚ когаа р м сте 
знаменоване приведет насЪ кЬ другимЪ, 
есльли положимЬ р—1--х $ ибо пюглда 
Формула (ти- 1 {ши-1-Е-4дих---брнизг-- 4 
тту"--ттз”), слёд. разаБливЪ на квадрашЬ 
(тт-т )’ выдетЬ 1—4" бт роте, 


=. пита ттт тт 
тт | . дип м 
- ВаявЬ ради крапкости А-а, 


| чтобЬ формула 1--405 + багу-- да" ах 
| была квадратЪ. 


Положи ся корень —1-| [#-+-055, ко- 
его квадрат есть 27-2055 Ир 
з $ + { 
Ну; и опредБли Фа в гпакЪ 
чтобр первые 3 члена уничтожились; что 
зАБлаешся ‚ когда 4а==2}, или /—2а ‚, а 


р 
.64—22--} слБа. ее ==39-2аа ; ос- 


пальные же два члена даюшЬЪ с!е урав- 


‘неню: 4а-На;—2}-р-22х, откуда найдет- 
‹ ся 


544 О НЕОПРЕДФЪЛЕННОЙ 


‚—4а- 22 __ да— 12аа-- За’ 
сл а руиеру терту и” 
д—т2л---8аа 


441240 00— ° которую дробь разаБ» 


ш. е. ;2 


2а—\т 
ливЬ на @—1 получится 5--—— 4 бр 
даа Вана. 


С1е знаменован?е даетЬ и безконечноа 
много рЬшевйЙ , потому чшю число и, 
изЬ кошораго произходитЪ бы" по 

ПТ—Т 
изволентю взяшь можно ‚ чшо мы и3Ъ- 
яснить примбрами намбрены. 


т. 9-5 т—2 ‚ будешь а—* ; почему 


ое -=-и, откуда р и9—-я; 


— 949 У— 60095 
наконе а =5-— 439 и я——4947* 


:= 
П. Пусть м= будешЬ и и 5—4 2 


—® , слБдов. р—-*? и 9=7 , ошкуда 
найдутся дроби & и ?. 
ОдинЪ особливо случай досшоинЪ при- 
мБчан!я , когда а будетЬ квадрат; чаю 
Учинишся сжели и—у, ибо шогда 4—1 ; 
положи 


ОО 
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положи ради крагнкости а—6» шакЬ что 
наша формула будеш #--46%5-- 6865: 
425-65“, коей корень пусть будешЬ 
20 --рух , ковораго квадрашЪ есть 
1-46 -- обих-р дВтук- АВ" ЕВ гв 
| ива первые и послБлдные члены уничтожа- 

ются , а остальные раздВлявЬ на 57 д4- 

юШЬ бр 42-Е 48-46’; ; опкуда 

= 66—26 —48' —`368—5-2% _ 381-26 

о и ной — и, 

которая дробь еще на р—: разаблится м 

выдешьЬ РВ — же и р= ы, Мо- 
жно бы было корёнь прежней формулы 
положишь 14-28-55 3 коего квазратЬ 
т--дбя Е 2руя-- 466$ -- дБ" 5, гаБ 
первые и два послБдейе члена уничшожа- 
юшся ; а остальные раздВливЬ на $ да- 
юпф 4-Е би — 46-265 --4ЬЯ » ОПУ" 
да в ир—- сдБдоваш. рр-х=9$ НО 
изЬ сего ничего Не найдется: ибо былЬ 
бы =—0. ВЬ прежнем случаВ › гб р= 


— 
— 


4-26 ‚ ежели т—. пю аи = 
ошку= 


Тонф Ц. \ 
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ошкуда выдешЬ р—!5 м 9—ир=и › а изЬ { 


Хх — ба № 
сего ри, и У— =: 


д 15* | 
104.0. 


/ 
Волробб. Найти 3 квадрата хх, уу и 35, 


коихЪЬ бы сумма каждыхЬ двухЬ была 
паки квадратЬ г 


Понеже сти 3 формулы хх-Еу , ах 
—-25 и 77-53 должны быть квадрата- 
ми › то разаБливЬ оные на 55 получаи- 
ся слБдующЕ 3 квадрата: Пе =е; 

хх 
п) 1:0; 01). +10. ДвБ послБдне 
&. 


Хх 
формулы разр6шатся, когдавозмешся —= 


& 
р = 
ны — = -, почему первая будепф 
Е Ч ‚ которую помножиЕЬ на 4 


надлежит вьииши квадрату ш. е. № 


РР 
ке. 9 ‚ или помноживЬ шакожде на 44 


будет 
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бухетЪ 49(р-г)-НЫХа9-1) 59, что иначе 


учинишься не можешЬ прежде нежели не бу- 
чешЬ извЪсшенЪ случай, вЪ кошороМЬ с!я 
формула квадратЬ ; но пакой случай не 
скоро отгадать можно › чего ради кЬ 
другимЬ премамЬ прибфгнушь надле- 
жит , изЪ коихЬ нБкоторые мы заБсь 
нокажемЬ. 


1. Понеже реченную формулу изЪявить 
можно пакЪ: 99(ф--1)'ф-—и’-НОКа-нт) 
(4—’—0 ‚ шо з4Влай чтобЬ ся на 
квадрашЪ (р—т)’ разаВлить можно было, 
полагая 49—1=р--т ‚, ила 9—Рр-->, 
будешЪ 4-1 =р-Е-3, с^Бдов. наша фор- 
мула (р-н (р-1)"-Н(р-з 
(р-+=)—=а , копюрую раздБливЬ на 
(р-н) должен выпипи КвадрашЬ , а 
имянно (р-+2)'(ф—1) (р 3)’, ко- 
порой изрявляешся вЪ сей форму лБ 
2р’--8р’--6ф-—4р--4. Понеже зАБсь 
послВдней членЪ квадрат, по положи 
корень 2--/ф-НЕррь или ЕФЪ-Нр-+-2 ; 
котюраго квадратф есть 28р -Н2р’ 
-+-422р--рр-- 4-4, ГАВ Л и Е шакЬ 

м 2 


должно 
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долкно опредблишь чпобф 3 послБа- 
нс члена уничтолилисе; что учинит- | 
ся ‚ когда —4—4/, или /—-1,а б= 
42-Нт, или 5—1: ; и шогда два первые 
члена разаБливЬ на р даюшф 2р-8 
=2р--2—вр-: , ошкуда р—-24 , 
Ра. 


х 5 
Ч4—-—22, а из сего найдется == 


—._575 д 575 
— 4% или х—-— 482) и -— 


— 48% 
7—- =. 


ВзявЬ 3—16.3.11 будешь х—575. №, 
а 7—483.12, по чему 3 ХЬ искомыхЬ ква- 
драшовЪ корни будушЬ слБлдуюцие. 


6325 11.2*.>5 отеюда хх 257 (27524-2522]—2о52.373* 
5—2 5796 — 2.21.23 их 112 (57574-48?) 1 12.577 


Я 528 — за16 99-5-2212 4057-44?) 127.495? 


ПП. безконечно многими способами можно 
стю формулу раздБлить на квадраты; 
положивЬ наприм. (9-1). =4'р-- г), или 
4-Нт—2 р-Нт) ш.е. 4—2р--т и 9—1 
—2Р ‚, наша формула будетЬ (2р-н г’ 
(р-н '"(р-т):-Н2р.4(ф--зУ4рр=с , раз4Б- 
ливЬ на (р-{-1)' получимЬ (2р-|-1 уф-) 

1:6 
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+ :бр=0 › ила 2ор’-др’- зр-- 26-1 


—0, но отсюда ничего найшви не льзя. 


Ш. ВзявЬ (1-8 У=4@-Н®), ила 9=1=—2(р 
+1) будешЬ 9=2р--3 ад-Н—2р-- 4 
или 9 2(р-- 2» ПО чему формулу 
нашу раздблавЬ на (р-= т) получится 
(ар р-1-- бир) шт. е. 9--бр 
+ зр-го8р- 208" ; сей ‘формулы 
положи корень =3-р--=Р › котораго 
квадрашЬ есть 9—6р {+ берр-Е РР —2ЕР 
—Н22р* $ аля уничтоженуя 3 членовЬ 
возми $32621 будеш 2 › а осша- 
вииеся члены разаБливЬ На р дадутЬ 
зор- 6 рр МАИ Г? 
по чему ити о 4ф—1-:› откуда паки 

иене слЬдуетЪ. 

ТУ. ПоложиёЬ 9—1=\р- будет 4=ф- 
ле ор), "ФОРМУ ыы, 
шу аздрливЬ на(р-1 у получится 6 
(р-= ‚у 5 рр2р-- 1). : помноживЬ на 
$: выдетр 9(4р-:) Ф-- 1). -- б4рр(2р+ в 
дор 4728 = 73-54 -Г9 г4Б 
какЪ первой › пак и послБдний членЬ 
квадраты : для того возми корень — 

Уз 20рр 
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2ор—эр-3 ‚ кошораго квадрат есть 
4оор'—збор’--81рр- 12ор- 54р--9 и 
получится 472р-|- 7 гы =-збор--201 „ 
слБдов. ри 9; 


Можно также вмБсто прежняго ко- 
рня положить 2 9р-3 ‚о Ккотшораго 
квадрат 40ор*-{-збор’—12ерр--81рр- 54р 
-Н9 сравнив сЪ нашею формулу дастЬ 
472р--73=360р—39 ; слВлов. рт: но 
се знаменоваые ни малой пользы не 
приноситр. 


У. Можно также здБлать ‚ чипю форт” 
ла наша на оба квадрата (р-= 1), 
({ф-+*) разаБлишся. На сей = 


возми м и будет 9-1 ме 
Р 
ФН -т) | _ = В ера 
р? 2 
(р-г)&-п. 


анг ВА разаБливр нашу 


формулу на (р--г) (ф-т) выдеш зи ю > 


(+0 
ить 4 ——, помноживь ва квад- 


рат 
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рашЪ (р-+#)* будет еще квадрат, а 
имянно: {р1-т У(-н р -ЕХра-Е1 #1), 
или пр’--аки--ор-2ирр- 2(и-- гр 
ее? ррырРрИ- 7 

--и › гаБ какЬ первой , такЬ и по- 
слБдней членЪ квадраты. ПоложивЬ ко- 
рень =#р-Н(И-Н1 р-# ›‚ котораго ква- 
драшЪ пр+ани-зр’—иф-эиИ--т) 
‚ +(И-- РР 

фи и сравнивЬ <Ъ вашею формулою 
будет 2гир-- (и — р-н 2Ци - п) 
——2аир—?иИ :) , ил дир-- 
(и-т)р--АКИ т )—=о ‚ или (и-1 ур-- 


—41 ЗН '=4Е 
р Бы: а 


 н-Е 


слВдов. 4= ——— › г4Б р по изволс- 
"— 

но взять можео. Пусть будетЪ на- 
прим. #2 ,› будетЪ р и 4-—' ‚ от. 
ре ина 94-1 
ао ве — 
с 2р а 24 
Е и. ›- $> 

=; слРдов. А у =. Возми 
теперь 2—4.4.5-11 , выдетр х—3.13-11т 
и у— 4.5.9.13; почему трехЬ искомыхРр 


квадрашювЬ корни х—3-т 1.13429 ‚ 7 
У 4 д. 


куда найдемЬ 
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4.5 9.132340 и 5-4.4.5$.11—880 ‚ КОИ 
еще менше прежде найденных. 


А рисюда ху 3 13 (121+3600)-=3.13.64° 
хх-А-аа— тт (1521-6400) - 1 ‚39° 
37--22=20'(13689--1936)-20' 125. 


УГ. На конецф примБчаемЪ мы при сем 
вопросб , чшо изЪ каждаго рЕшенйя 
егце другое налим можно: ибо когда 
сысканы са знаменованя х-а , ур 
и з-с чакЬ чпю а4-- 80 , аа--е—0 
и 6--%—0 , ша слБдуюнция величины 
уловлетворяютЬ л— ар, 7—6 м = в, 
отикуда 

хх-- 35 — 4-4 аасс= ас —0 
хе — аа фи = Каа--се) аа 
уязвимые с(аа- Но 


Но когда Уже мы нинли ха 3.11.13; 
7—6—4 5.9.13 и 2—4 4.5.11 ‚ по по- 
лучимЬ опипуда слВдуюция р6шевия ; 


Хар 
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л—ар— 3.4.5.9 11.13.13 
у—=м-— 4.4.4.5 .5,9-11.13 
&— = 3.4.4.5.11.1 {.13 


кой веВ 3 могушЬ раздБлитться на 4.5. 
и" и слВаов. ВБ сш формулы со- 
кращены будутБ х—9.13,.7=3.4-4.5 й $ 
4.11, то есть: Х=117, 7—240 и < --44, 
кои еще меныше прежнихЬ, и по сему 


хх 71289= (267) 
хх-|35=15625= (125) 
57--38=565 360—244). 


1041. 


Волро. ‘Требуются два числа Хх иу, 
пакЪ чшо ежели одно придашь к 
квадрату другаго , пюбЪ вышелВ ква- 
драшф , или сш двБ формулы хх-ЕУ 
и ух должны быть квадратами 5 


Когда положимЬ первую хх--7— р, 
им найдемЬ отшуда 7—рр-хх › шо другая 
формула р“-зррах-нл--л=0 , коей рБ- 

У 5 шен!с 


` 
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шене не легко усмотрЫть можно. Но 
положивЬ для обЪихЪ формулЬ хх-Ну—= 
(р-х)=рр-ара-хх и лу-нх= (9-7) =94-247-- 
„У › получимЬ заразЬ сш два уравненйя : 
7-2 ; ИП) х--297—94 ‚, изЬ ко- 
порыхЬ х иу найпи не трудно, а иман- 
НОЕ м НЕ, гб ридю 
изволентю взять можно. Положи напр, 
р—2 и 9—3 › по получишь см два ис- 
комыя числа: Х—:5, м 7—= и тогда хх-- 
РНЕ РЕ а РОН 11995 
(5). Возми по шомЬ р—1, 4—3 и будешЬ 
х--й ‚ау-и ; понеже здесь одно число 
отрицательное, и сего бы р6шешя мо- 
жешЬ бышь принять не похошБли , то 
положи р—1 и 9-2; ‚, будеш х= 7—5 
и получинся дх-ну и) ха 


ЕВ же ыы 2 
А-а 15) - 
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Волросё. Найши два числа ‚ коихЬ бы 
сумма была квадрашЪ, а сумма бы ихЬ 
квадрашовЬ биквадрашЬ * 


Пусть 
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Пусть будутЪ см числа ху» и 
понеже хх-- у долженствуешф быгоь би- 
квадрат , шо здБлай оной прежде КВа- 
дратомЬ ; чпю учанишся , ежели х= р 
—99,7=2р9» ибудетЬ ху-- 7—4 ”.А 
чтобы сле было биквадрашЬ › шо ЁрР-+94 
должно бышь квадратом ; чего ради 
возми р—7/-55,4=2175, И выдешЬ р2--99— 
(иг-х) , откуда хх-НУ(ИР4 59)", И слЁд. би- 
квадрашЪ; но шогда будеш х2и-677554 5, 
9—475-475 ,‚ и осталось только здАБлать 
квадратом спо формулу ху" 47°; 6 
туз. дту“-5°, коей корень положи 7717279 
+ 57; слБлов. наша формула равна сему 
квадрату идеи биг 4тя Е гдБ 
первые и пос Фдне члены уничеожаются, 
а остальные раздБливЬ на 7557 дающЬ бу 
| 45— би-45, или 127 5—0; СЛАБА. 95— 
5—1 , или можно пакже взять корень 
тт-огг--- 55 ‚ дабы четвериые члены Ууни- 
чтожились $ Но понеже квадрат сего 
корня есть ‚де-ебтияя-дт’ 5” ь ПЮ 
осплавииеся члены раздБливЬ на 7х да- 
юшЬ 4г-б;5—-47-- 65, или $+—125) слЁд. 


7—1 и когда г 3, м 5-20 1 пю нашелся 
бы 
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бы х—-119 отрицательной — ПоложимЬ 
еще 7—*7--7, шо формула наша будешЬ т7— 
ЭЫ-НИ ; ПЕН Уи-е-НЙ 
НИР Рф бй-и 
ИИА 

бут 185 1-быИ 

—475—=-65*-45 

ня 


пи ЯмИ-Е торг › кото- 
рая формула должна быть квадрашЬ , 
и слБд. шакже когда помножится на 16, , 
т.е. 5*-- 29652-48 ги-рабоя" 167 . 
коея корень положи 255-148 #-дИ, КО- 
пюраго квадрашЪ есиь 5“-{-29645'1--21896 
ззи-1а845Р“-рабр. ЗаБсь два первые и 
послБдые члены уничтожаются ‚ а 0©с- 
шальные раздбливЬ на 9# даюшЬ 21 8965 | 
-г1847-4985-- 160 › СЛБдов. нити 
*. Взяв 5—84 и}-1343 будет 7=1469$; 
а изЪ сихЬ чиселЪ 71469 и 584. най- 
демЬ х—=”-6775-|5—4565486027961 шу= 
1061602293520. 
ГЛАВА 
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чл чо чл чо чл «р 9 р чл 4 9 Ч > + 


Гл 4 В.4 ХУ. 


О разрёшенм вопросовь, ЕБ которыхЬ 
требуются кубы. 


104.3. 


Вь прежней главВ были таке вогросы , 
глБ нфкошорые формулы должно было 
ДЬлашь квадратами и гдБ мы довольно 
имБли случай изБяснить разные праемы › 
помощю коихЪ данныя правила в дЕй- 
ство произвесть можно. ‘Теперь о©са- 
лось еще разсмошрёть таке вопрось,, 
га нЬкоторые формулы надлежишЬ дБ- 
лать кубама ‚ кЬчему показаны уже вБ 
прежней главБ правила › ком презЬ 5Б- 
шения нижеслБдующихЬ вопросовЬ боль- 
шее изфяснене получато. 


94-4. 


Волросё. Найти два куба жи, кошо- 
рыхЬ бы сумма была также кубЪ* 


Когда 
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Когда х-Ру надлежитЪ быть ку-\ 
бомЬ ‚ шо формула ся раздБленная на | 
и. 28 должна также вы остаться , 


п. ет. ПоложивЬ НЕХ получит- 


ся 2-323--3= ; что долженсшвуешЬ 
быть кубомЪ. По прежнимЬ правиламЬ 
можно Взять кубичной корень ЕЕ ко- 
сго кубЪ есть =*—зи2а-Н Зииз—и м опре- 
ДБлить и шакЬ чтобЪ вторые члены 
’уничтожились ; тогда было бы ит ‚а 
‹ остальные члены дали бы 32—зииа—и= 
32—1, откуда найдешся $ безконечной ; 
но се знаменованте намЬ ни мало ве 
служит. ОставивЪ и неопредБленнымЬ 
получится ие уравнене — 353-53 2—— 
Зиза-Нзиие—и; и изЬ сего квадратнаго 

уравнентя опредблишся величина числа х, 
а имянно: 322—3255—3Ии2—33 -и'—3(и—1) 


82—3(ии-т)5—и, или за — (из 1) 


и’ 

8(и-1) 

и ЕЕ ии и’ )- 
4 (и 1) 


чу (5 зи - зи- 3). И пак 
2 т2и-т) 


елБдов. <— 


всс 
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все ДВло вЬ шомЬ состоит , чтобЪ ей 
дробь дБлать квадратомЬ: сего ради по- 
множимЬ дробь вверьху м внизу на 3'и-т 
дабы знаменатель вышель квадрашф ‚, а 
ое ПР. коей дроби 
36. и-1) 
числитель долженЬ быть квадрат ‚ ггБ 
послЬлней членр уже квадратф. Возьми 
шеперь по прежнимЬ правилам корень 
—3-Е Уи -ноци, ила гии -- и--З › кошо- 
раго квадраш есть 25и-{-2 ри беш 
--/ии--2Ди--9 и зАБлай чтобЬ 3 по- 
слБдне члены уничпюжились › то про- 
изойдетр во первыхф о— 2], п с. ао , 
а по шомЬ 65-- }—-18 , по чему &—3 5$ 
первые же два члена раздВливЬ на и’ да- 
зошф -34--т2=22и-+- 2] 2-25, сЛБлов. ит, 
которое знаменоване ни кр чему нас не 
приведет. ПоложивЬ и-1-Н, формула 
наша будетЬ —1т 21-37, которая должна 
быть квадратф , чему сташься © ЛЬЗЯ у 
сжели г не будешь отрицательным ; и 
юпакЪ пусть #=-5, формула наша выдетЬ 
125—335‘, которая, Когда 5—1 будетЪ 
квадрашЬ ‚ но шогда бы нашлось #=—Е 
и 


имянно 
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и иго, откуда ничего найти не льзя, 
Но какЬ бы мы за се ДВло ни принима- 
лись ‚ шо никогда не найдемЬ такого 
знаменован!я , которое бы нас привело 
кр нашему намБреншю, и ошеюда Запод- 
линно Заключить можно .‚ чию не льзя 
найти двух кубовЬ ‚ которыхЬ бы сум“ 
ма была кубЪ. С1е можно доказашь слВ* 
дующимЬ ^ образомЬ, 


104.5. 

Оебре.ма. Не возможно найти двухЪ ку“ 
бовЬ , коихр бы сумма, или разноств 
была кубЪ. ЗаБсь прежде всего примБ- 
чать надлежишЬ ‚ чпю ежели сумма 
не возможна ‚, шо и разность шакже 


не возможна бышь должна. Ибо когда. 


не льзя чтобЬ ху’, пю не возмо- 
жно также, чтобЪ из’ -у’—л", а 2-7 
ссшь разность двухЬ кубовЬ. М та 
довольно показать невозможность изЬ 
одной пюлько суммы , или изЬ одной 
разности", по пому чпю одна изЬ другой 
слБдуетр. Самое же доказательство 
состоит вЬ слБдующихЬ положенЁяхЬь 
1. 


1 
. 
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|. З4Бсь можно принять, что числа & 


ийу между собою недБлимы : ибо ежели 
бы они общаго дВлишеля имрли › шо 
бы ихЬ кубы на кубЪ онаго могли раз- 
дБлиться : шакЬ напримбрЬ ‚ когда 
х=2а м у226, по бы ину -8а-Е 8 
и естьли бы ая сумма была кубЬ , шо 
надлежало бы также и а--е быдь 
кубомЬ; 


П. Когда же х ит общаго Жлишеля Не 


имбюшЬ ‚ по оба сл числа или не- 
зешныя › или одно четное , & другое 
нечешЪ. — ВЪ первомЪ случав должно 
бы бышь < четное ‚ вБ другомЬ же 
случаБ нечетф. И пак изЪ 3 хЬ чи- 
сель х, у и = два завсегда нечетныя, 
а одно четное : чего ради возмемЬ кЪ 
нашему доказательству оба нечетныЯу 
ибо все равно покажемЬ ли невоз- 
можность суммы , Или разности , по- 
шому чшо сумма перемВнится БЬ ра- 
зность ‚ когда корень будет отри- 
цательнымЬ. 


томе Ш Аа ПЬ 
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Ш. По сему пусть будутЪ х иу не 
чешныя числа , шо какЬ сумма › такЬ | 
и разность ихр будешЬ чешная. Аля 
того положи #=-р, 27—90 и будешь 
я—р--9 и’ р4 ; откуда явсшвуетЬ , 
что изЬ двухЬ чиселЬ р и 4 одно че- 
тное ‚ а другое нечешЬ бьипь должен- 
ствустЪ. Чего ради &-НУ=2р'-6р9 
=2р(рр--399) : и шакЪЬ надлежишЪ до- 
казать, что произведене 2р(рр--394) 
кубомЬ быть не можешЪ. Есшли бы 
сЬ разносши доказывать захошВли, шо 
было бы х-у’—6р4-+29'=24(99- 8) › 
которая Формула <Ь прежнею весьма 
сходствуешЬ: ибо переставлены шоль- 
ко буквы риа, по чему довольно по- 
казать невозможносшь формулы 2р 
(рр---344) ‚ понеже опипуда неошмВн- 
но слБдуетЬ , что ни сумма , ни ра- 
зность авухВ кубовЬ кубомЬ бышь не 
можешь. 


ГУ. Ежели бы 2р(5р--309) было кубЬ, пою 
быль бы онЪ чешной ‚ и слбд. на 8 
` аБлимой; по чему осьмая часть нашей 


Зор- 
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формулы была бы цЪлое число, да при 
помЬ икубичное; а именно рор-=-344 
но понеже изЬ чиселЬ р и 4 одно чс- 
шное ‚ а другое нечеть , шо рр--394 
будешЬ нечештЪ и на 4 разаРманться не 
можешф › откуда слБлдуешЬ, чо р на 
4 дБлимо › и слЬдов. будешь пБлое 
число. 


У. Понеже произведеше {р-|- 399) должно 
быть кубЪ, шо каждой множитель по- 
рознь & ирр+ 394 долженешвуютщЬ быть 
кубы ; а наипаче когда они общаго 
дБлителя не имБющЪ. Ибо ежели про- 
изведене мзЪ двухЬ недБлимыхЬ между 
собою множишелей должно бъить кубЬ, 
по каждой самЬ по себБ долженЬ быть 
кубЪ ; когда же они общаго дБлишеля 
имБюшЬ, пю оной надлежитЬ разсмо- 
шрёшь особливо; и твакЪ здбсь вопроёЪ, 
могупф ли имбшь множители р и рр+ 
349 общаго дБлиглеля ; чо разыскапть 
должно. Ежели бы они общаго АБли- 
пеля имБли, шо бы и см рр и рр 344 
того же долишеля имбли , м слБдов- 

Аа 2 сихЬ 
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сих послБднихЬ разность 349 <Ь {р 
того же бы самаго дБлишеля имБли ; 
но ри между собою недБлимы , то 
и числа рр и 304 инаго общаго дБли- 
теля кромб 3 хр не имБюшЪ ; что 
дБлается когда р на 3 дДБлится. 


УТ. Сего ради надлежишЪ намЪ равсмот- 
рЫшь два случая : первой когда мно- 
жители р и р-р 399 общаго дБлишеля 
не имБбююр , что случается ‚ когда 
Р на 3 разАБлиться не можешь ; а 
другой случай ежели они обиаго 2Б- 
лителя имБюш , что бываешЬ когда 
р на 3 АБлимо. Сш два случая 6Ь 
осторожноспию различать надлежинЬ: 
попюму что для каждаго особливое до- 
казашельсшво дашь должно. 


УП. Перпой случай. Пусть будеш р 
на 3 недБлимо, и слЁд. наши оба мно- 
жители Ри р--394 между собою нс- 
АБлимы ‚ пю каждой самЬ собою дол- 
женЬ быть кубЬ ; и по сему здБлаемЬ 
21-344 кубомЬ, чшо учинишся, ежели, 

какЬ 
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какКЪ выше показано } Р-4У- 3—(#-Нщ 
За р-4И-3=#-и\-3} ‚ и было бы 
26-344 -- зми) › слБд. куб $ но 
отсюда р= -9щи и 23-3 ЕЗЩИ-НИ). 
Понсже ф есть нечешное число ‚, шо & 
доллно быть шакже нечетЬ, а? чешЪ: 
потому что иначе бы #-ии было бы 
четное число. 


УП. Понеже рр---394 кубомЬ эдВлано м 
найдено р=Ки-—оши)=Ке-Е зи -3и), то 
надлежало бы также и Ё быть кубомЬ, 
слБлдов. м р; но чему «я формула 
2-53-38) должна быть кубЬ. Но 
заБсь примВчать надлежишф  вопер- 
выхЪ, чшю # четное число и На 3$ Не” 
дБлимо : мбо вр противном случаБ 
было бы ир также на 3 ДВлимо, копю- 
рой случай именно отсюда изклю- 
чается ; саБдов. си 3 множипеля 27, 
$-3и и 1-35 между собою недБлимы 
и для пюгО каЖдОЙ должен быть 
кубЪ. 

И такЬ положивЬ -зи=Р, РТ лен: 


булешЬ РЁ -5 5”; но шеперь 27 есшь 
да 3 также 
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также кубЪ, и слБдов. были бы здФсь два 
куба Ги 2', которыхЬ бы сумма дБлала 
кубЬ , и кои были бы несравненно менше 
сЬ начала взятыхЬ кубовЬ хи у’ : ибо 
когда положили мы х=р-1-9 и у—р-1, а 
теперь р и 4 опредЬлили буквами # и и, 
по числа р и 4 должны бышь гораздо 
больше нежели фи к. 


1Х. По чему когда два таке куба в боль- 
шихЬ числахЪ находятся ‚ пю можно 
бы было оные также мзЬявить ВЬ го- 
раздо меншихЬ числах, которыхЬ бы 
сумма была также кубЬ ; и шакимЬ 
бы образомЬ можно было припипи кЬ 
меншимр таким кубамЬ : но вЬ ма- 
лыхЬ числахЬ шакихЬ кубовЪ заподлин- 
но нБиЪ , по и вЪ болыпихЬ числахЬ 
оные невозможны. —С1е доказательство 
подкрЬпляется и пифмЬ ‚› что другой 
Случай ведешЬ насЪ кЪ шому же, какЬ 
мы шошчасЬ увидим. 


Х. Чругой случай. Пусть будешЬ р на 3 
лимо › а 4 нБшЬ ; положивЬ р— 37 


бу- 


ыебиае, 
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будешь формула наша % (9тг---399), или 
°7(317--99) › которые оба множители 
между собою недБлимы ; пошому что 
377-594 нина 2, нина 3 не дБлишся : 
ибо г равнымЬ образомЬ чешное число` 
бышь должно шакр какЬ ир: чего ради 
каждой изЬ сихЬ двухЬ мнолишелей 
самЬ по себ долженЬ быть кубЪ. 


Х1. Ежели мы другаго множителя 37Р 
{+94 или, 94-5377 з/БлаемЬ кубомЬ , 
шо найдемЬ , какЬ и прежде 9 Ки-9ии) 
И У ЗИИНША , гдЬ надлежишФ примБ- 
чать , что когда 4 было нечетф , шо 
здВсь и $ шакже нечетЬ , а и четшное 
число бышь надлежит. 


ХИ. Понеже °” также должно быть кубЬ , 
и слБдов. помноживЬ на кубЬ „7 так- 
же, по т ше 2 и-ииуд2ще-Ни)@а-и) 
надлежит быть кубЪ ‚ копюрые З 
множипеля между собою недОлимы ий 
слЬдов. каждой по себБ долженЬ быть 
кубЪ. Но когда возмешся рии 

Да 4 Г 
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ри 2, шо слБдусшЬ ошшуда 2 | 
—2*, чпо шакже надлежало бы быть || 
кубомЬ › по шому что 24 есть куб, 
ТакимЬ бы образомЬ можно найши два 
гораздо мениие куба | и’, кото- 
рых разность была бы кубЬ, и СлБдовь 
шпакже таке, кошорыхЬ сумма дБлаешЬ 
кубЬ : ибо надлежишЬ шолько постша- 
вишь [^-2°Р° , о будеш Х Ер-Нд 
и пак имБли бы мы два куба , 
которыхЬ сумма шакже кубЪ. СимЬ 


прежнее доказательство совершенно 
аодкрРиляешся , что когда БЬ самыхЬ 


большихЬ числахЬ пакихЬ кубов нфшР: 
кошорыхЬ сумма или разность была 
бы кубЪ, ис1е для шого чшо вЪ самыхЪ 
меншихр числахЪ таких не находится. 


$046. 


Когда невозможно наМши  шакихЬ 
двухЬ кубовЬ , коихр бы сумма или раз- 
носшь была кубЪ , по прежней нашЪ во- 


просЬ 


И 
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просЬ уничшожается ; обыкновенно яве 
начинающЬ сЬ сего вопроса : какимЬ ©б- 
разомЬ найты три куба , которыхЬ бы 
сумма дБлала кубЬ е изЗЬ оныхЬ два’ мо- 
жно взять по изволентю , шакЬ что тшре- 
пей только сыскашь надлежишЬ , кошю- 
рой вопросЪ шеперь мы разсмотримЪ. 


1047. 


Волросб. КЪ даннымЬ двумЬ кубамЬ 
а’и К найши еще трешей ‚ которой бы 
сЬ прежними вмЬсшБ сосшавилЬ кубЬ * 


По сему формула а’ Ь-л’ должна 
бышь куб ‚, чего иначе учинить не ЛЬзя, 
как только что имбшь известной слу- 
чай. Сей случай самЬ попадается, а имян- 
но когда Х——@ ‚ положивь х=у-а бу- 
дешЪф х°—У’-зауу-р заау-а’ и формула на- 
ша должна быть куб 7°— зау-Езаау- Е 
вр кошоромЬ первой и послБдней членЪ 
кубы ‚ шо заразЪ два оБшентя найши 
можно. 


Аа $ 1. 
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Г. По первому возми корень —--2, ко- 
сго кубЬ есть у--зфу--зВ-НЬ и 
получишся —347-|-3аа— зу 30 › от- 
даб аа—9% 

а? 


что намЬ ни мало не служишЬ. 


=а-в ‚ слВдов. ХР, 


П. Можно шакже положить корень = 


-Н5/ › кошораго куб есть Ду’-- 36 
+ЕЗеР--Ь ; опредБли { шакф ‚ чтобы 
трепие члены уничтожились. Се з.Б- 


ва 
лаешся когда заа—3зре{ , или 2 о 


первые же два члена о на 77 


даюшЬ 7у-3а-} уче 35, ; по- 


множивЬ на 5’ получится а‘у--3а'6” , 
ошкуда  наЙдешся 38 Е = == 


5—5 
3а*(а'-|-Ё") _ зар’ 
рев — дз 
2ар-а* 


3—дее” 


$ а ошеюда х—у—а- 


И шакЬ 
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И птакЬ изЪ данныхЬ обоихЪ кубовЬ 

Га ш ’ налдется корень трешьяго иско- 

' маго куба; а чшо бы оной былЬ поло- 

жительной › по надлежит шолько 5 

взяшь за самой большей кубЪ ‚ что мы 
изЪяснимЬ нВкошорыми примБрами. 


1. Пусть будутЪ данные два куба ги 8, 
такЬ что а-ти 2-2 ‚, то формула 
9-х’ будетЬ кубЪ , когда х=7: ибо 
шогда выдешЬ ох’ (2)". 

ИП. ПоложимЬ данные два куба 8 и 27, 

шакЪ, чпо а=2 и р 5, шо формула 
35--х будешЬ кубомЬ ‚ когда х='. 


1. Пусть будутЬ два данные куба 27 и 
бд, шакЬ что 4=3 и 6-4, пю вы- 
дешЪ «я формула 9з--х кубомЬ , 


когда х— “5%. 

Есшьли бы кЪ даннымЬ двумЬ ку- 
бамЬ похошВли еще больше такихЬ треть- 
ихЪ искашь ‚ пю должно бы вЬ первой 
формул6 «“--Ь-- х* положишь еще х= 

2ар 
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зар’--а* 


———-, иногда бы пришли мы кЬ 
фр -а 

подобной формулЬ, изЬ которой новыя 

знаменовая вмешо х опредБлить мо- 

жно бы было ; но се бы Завело насЪ вЪ 


п ревелике выкладки, 
048. 


Ири семЪ вопросБ попадается уд“ 
вительный случай ‚ когда оба данные 
куба равны между собою, или Р—а: ибо. 
нюгда найдемЬ х— кон т.е. безконечной, 

о 

и слБлов. не получимЬ никакого рРОшения, 
чего ради сего вопроса ‚ когда 20’ л’ 
чолжно быть кубомЬ ‚ разрЬшить не мо- 
жно. Пусть наприм. а=1, и слБдов, фор- 
мула наша 2-х, шо надлежит примб- 
чать, что каке вы перемБны предпртяюты 
зи были, шо все старане шщешно 
никогда олипуда надлежащаго знаменово- 
вая для х найши не можно $ по чему 
<Ь длостоББрносцию заключаемЬ ‚ что КЬ 
Удвоенному кубу никакого куба сыскашь, 

не 
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ме льзя ‚, которой бы <Ъ онымЬ вмфси 
<остшавилЬ паки кубЬ , или се уравнене 
га’ невозможно. Ошеюда слБ- 
дуешЪ 2-х’. слРаов. шакже не воз- 
можно найши двухЬ кубовф, кошорыхЬ бы 
разность была удвоенной кубЪ, чию ша- 
кожде и осуммБ двухЬ кубовЬ раз, мРть 
должно и с^БлующимЬ образомЬ доказано 
быть можеть. 
1040. 


@еорема. Ни сумма, ни разность авухЬ 
кубовЬ удвоенному кубу никогда равна 
бышь не можешЪ , мли ся формула 
ж-- у=? я сама по себЪ невозможна, 
выключая 7=х › Кошюрой случай чрезь 
себя виденЪ. 


ЗАБсь можно опять Х и У взять за 
недВлимыя между собою числа : ибо 
естьли вы они общаго дБлишеля имЬли , 
по бы и = шакле на онаго могЬ раз4Б- 
литься › М слБдоз. ЦБлое уравненю на 
кубЪ бы онаго раздБлилось. Понеже х* + 
должно быть чешное число › Шо обоимЬ 
числамЬь х и у надлежиц бышь нечет- 


нымЬ 
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нымЬ ; по чему как сумма ‚ так м раз- 
ность ихЬ булешЪ чешная. И такЪ поло- 
живЬ +2 — р, а => —49, будешЪ х-р+4, 
а у—р-4, ишогда изЬ чиселЬ ри 4 одно 
должно бьиль четное ‚ а другое нечешЬ. 
Отсюда л“--у’—2р’--6р49— 2р (р-н 399) 
ил" -у = 644--2Ф=24(316-549)» кото- 
рыя о6Б формулы во всемЬ между собою 
сходны : и шакЪ довольно будешЪ пока- 
зать ‚ чшю формула 2р(рр-| 394) ‘удвоен- 
нымЬ кубомЪ, каков 22, небудешЬ ‚, и 
слБдов. ся р(1р--399) кубЪ быть не мо- 
жетЪ ; чему доказательство вр сЛЬдую- 
щихЬ положен!яхЬ содержится. 


1. ЗАБсь опять два случая разсмашривать 
можно ‚, изЬ коихр первой , когда два 
множителя р и рр-!-394 общаго дВли- 
теля не имБющЬ , и тогда каждой самЬ 
долженЬ бышь кубЪ. Другой же случай, 
когда они общаго 4Ълищеля имбюшЬ, 
которой как уже мы прежде видБли , 
не другой какой ‚ какЬ 3, быть мо- 
жешф. 


п. 


в. 
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Перпой случай. Пусть будешЬ р на 
3 не аБлимо, м слБаов. оба множи- 
пели между собою недБлимы ‚ то 
задБлай сперва рр-- 399 кубомЪ › что 
учинишся › когда р-Р(И- они) а 4—3и 
(##-ии), и шогда знаменоване числа р 
долженсшвуетф быть также кубЬ; 
но $ на 3 недблимо ‚ потому чпю 
иначе бы р на 3 дВлилось ‚ тю два 
множителя ф и И—9йи между собою 
недЬлимы ‚ и слБлдовашельно каждой 
сам должен бьшь кубЪ. 


ТИ. Но послБдней самЬ сосшоишф еще 


изЪ двухЬ множителей › а имянно 
:--Зи ир—Зи , ком между собою не- 
ЯЬлимы. Понеже сперва # на 3 ДВ- 
литься не можеш , а попомЬ 
одно изЬ чиселЬ $ и и чешное , 
а другое нечешЬ. Ежелибы оба бы- 
ли нечетныя ‚ Шо не только бы р. 
но и 4 было четное ‚ чему статься 
не льзя ‚ сАБдов. каждой изь сихЬ 
множишелей $#--3и м #-3# долженВ 
бьшпь кубЪ. 

ТУ. 
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ТУ. И по сему возми #+-3и=/, а #32’, 


и бужшЪ 25=РГ--2”, но # само по 
себБ есть кубЪ, кошорой пусшь =’: 
и шакЬ имБли бы мы Р-- 2—2, 
п.е. нашли бы мы два гораздо мен- 
пис куба, а имянно Ги &°, кошо- 
рыхЬ бы сумма была удвоенной кубр. 


\. „Другой случай, Пусшь будешЬ р на 


3 дБлимо, а 9 нБШЪ ‚ шо положиЕЬ 
р—зг Формула наша будешЬ 3и(97т 
-|- 349) — 97 (377-Н99), копюрые оба 
множители межау собою недЬлимы, и 
по сему каждой кубомЬ бышь дол- 
женствуетЬ, 


УТ. А чшо бы послБдней кубомЬ здБлать» 


пою возми 9—2(И—91и), ат— 34 
(и—ии), и шогда изЬ чиселЬ виш 
одно чешное ‚ а другое нечешф быгль 
должно ; ибо БЬ прошивномЬ случаБ 
оба числа 4 и г были бы чешныя у 
отсюда найдется первой множитель 
9т—27щи-ии), которой шакже ку- 
бомЬ бышь долженЬ, и слБдов. раз- 


иблен- 
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ЯВленной на 27 такле › №. ©. 
и(и-шо=а-Ни а. 

УП. Понеже сш 3 множителя также ме- 
жду собою недВлимы › ПО каждой 
по себБ куб бышь долженр : для 
того положи оба посл8дне #-5#—Г, 
ар-и-2° и получатся ви—Ё-—#; ко- 
гда шеперь и должно также кубомЬ 
быть ‚ Шо получим мы 2 Куба ВБ 
гораздо менынихЬ числах [” м 2", ко- 
порыхЬ разность подобным обра- 
зомЬ была бы удвоенной кубЪ- 


УП. Когда БЬ малыхЬ числахЬ лпакихЬ 
кубов нБиЪ, коихЬ бы сумма, или 
разность была удвоенной кубЬ , 
по явствуетЪ ‚, что и ЕЪ болыпихЬ 


числахЪ оныхЬ не будетЪ. 


ТХ. Можно бы было сказать „о ЧИЮ вЬ 
малых числахВ такой случай и есть, 
а имянно ‚ когда р пакр бы 
прежнее доказательство насЬ сбма 
нуть могло. Но когда /=8› ИО 
вв первомЪ бы случаБ было + ЗИ? 
— зи ‚ слБдов. и 0: И шакЬ 9 было 


Томь И. бы 
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бы шакже 0. А мы положили х=р 
—-9 иур-4, по бы первые два 
куба х’° иу были шакже между 
собою равны, которой случай имян- 
но изключаешся. РавнымЬ образомЬ 
и вЬ другомЬ случаБ , когда /—2 , 
надлежало бы быть #--и-#—и, и слБд. 
опять #-20 , ПО чему шакже 7—0 и 
—о, и первые бы кубы х’и у были 


паки равны , о кошоромЬ случаВ 
здБсь вопроса нБшЪ. 


1050. 


Волросб. Найпи вообще 3 куба х’, ухи 


Е 
р 
р 


‚ коихЬ бы сумма составила кубЬ * 


Мы уже ви4ДВли ‚ что ежели два 


изЬ сихЬ кубовЪ возмушся за изкрешные , 
шо опипуда завсегда третей опредБлить 
можно ‚ сстьли только. два первые между 
собою не равны. Но по прежнему способу 
вЬ каждомЬ случаБ находишся одно толь 
КО знаменоване для шрешьяго куба и 


весьма бы было трудно находить оттуда 
больше шакихЬ кубоБЬ. 


ЗаВсь 


ню м м я 


я 
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ЗдБсь берем мы всЬ 3 куба за не- 
извБсшные ; а чтобы показать общее ББ. 
шене , то положимЬ нуно, 
вычитая 2’ СБ обфихЬ сторонЪ получит- 
ся уе , копюрое уравнеше удо- 
влешворяетр сАБлующимЬ образомЬ. 


Т. возьми х—р-9, 7-9 И будетЪ, как 
уже мы видБли ,› хру=2р(фр--344); 
по томЬ положи 9—7--$ , Их. и 
найдешся 9—5'=25(55-- 37") › слРдоват. 
должно быть 22-Е ЗФ 59-37) : 
шли Р-Н 39557 3ИТ 


1. Прежде уже вихФли, что {р-+-394 ни- 
какихЬ другихЬ множителей не имбещь, 
кромБ содержащихся Б5Ь самой сей фор- 
мулБ. Понеже обЪ см формулы рр-- 
399 м 57-537! нсошм6нно общаго 4- 
‘\ителя имВть должны, шо пусть бу- 
деть оной И 3 


1 На сей конец положи -- 399—(04 
Зе2и-- Зи) м све и-Е Зи), 
выдешЬ р=Я-Е 35 › аи и будет 

66 > Г 


я 
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рр=фре-нби-норрии, ча еви-2}ш-- 
Фин ‚ слБбдов. 399 =СЕеЗЕи- 
(зн ии—(фезевХи--Зии.). 


ТУ. РавнымЪ сбразомЬ изЬ другой фор- 
мулы получимЬ 5Е2Ы-ЕЗи м 7 Ри; 
ш опипуда 55=Ври--бРш-еЕиии з7т= 
ЗА —бЕи-ЗЬРин шо такЬ 55-4377 = 
ЫКи--зии ЗАК И-Ез ии) (БР--ЗЕ (ИЗ). 
Но $(55--377) =р(рр-!-399), а опсюда 
выходит <е оуравнеше (Ё--35и) 
(рнз)(и--зин) = (4-3) СФЬ-Н ЗЕЕ) 
(и-Нзши) ‚ которое раздВливЬ на 
изии будетЬ 


(зерне У- зе) РР (ФЬ-НЗАЕ) 
—- зи ФР--ЗЁЕ), или Д-Езе РРР 
ЗК ЗАВЬ--З зи +385), Ошку да 


}- ИО зв Оуьзеи р 
—_ АДчзёв-КоЬ-НЗиЮ 


У. Для сысканйя пцБлыхЬ чиселЬ, возми 
= К|-Е3=Е)-КЬ-НЗЕЮ › и будетЪ = 
ЗиБР--З-зе(- 322), т4Б 4 буквы /, 
2, ри ЕЁ по изволенйю взять можно. 


УТ. 
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УТ. НашедЪ изЪ сихЬ четырехЬ чиселЬ 


=) 


знаменовайя для $ и и получится : 
Т) р—Я-Ез2щ И) 9—2 Ш, 5 м+ 
зи; 1У) э—-Ри и наконевЪ для раз- 
обшенля нашего вопроса х=р-Н9»7=р-4, 
як шо х, которое рЬшене есть 
общее ‚ и что всБ возможные случаи 
БЬ немЬ содержашся : потому что во 
всемЪ вычисленм никакихЬ произволь- 
ныхЬ ограничиванй не Флано. Все 
искуссшво сосиюитЬ вБЬ шомЬ, чшобЬ 
уравненйе наше на и зйи могло раздБ- 
литься, чрезЬ что буквы # и # опреаб- 
лены будутЬ , простымЬ уравнентемБ. 
Употребление сея формулы представ- 
лено бышь можешь безконсчно  мно- 
гими способами, чему Мы предложимЬ 
нБкошорые примБры. 


„ Пусть будетЪ &—о0, РЕ , найдется 


;—-32( 322) ии—(]- 3251 откуда 
р— в -зе--ЗВ--38е)- 36—38 7 
чуезее--, по шомЬ 5—3 +38) 
иг Д уз т ъ‚ а опеюда о 
нецЪ получишся Х—^- 32-(Т- 322) 4» 

66 3 9 
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у— Еее) Г, = (з8-ЕЗЕВ 
и наконецЪ ®—-(35-Н/)(у-нзее)-Н 1. 
ПоложивЬ шеперь /—-: и 2&— +1 по-. 
лучишся х—-20, 97—14 53-217 ию—-97; | 
по чему имБемЬ мы слБдующее уравнс- 
не —20°4 14°-+17°—-97° , мли 14-57 
+ 7‘—20*. 

ПП. Пусть будеш }=2, 2—1, слБдов. # 
--322=97 $ помомЬ 2 о, #1, по чему 
РР-- ЗАК 3 ‚ будешь #=—12, и—14 5 
ошкуда р— 27-318; 49-=#-2и——40 
71—12 и 5—3и—42 ; слБбдов. пи 
лучитея Л—р-9——22 ‚719-58; = 
7——-54 игр Зо , пак что 
—22'-{-58'—54'— 30, или 58:30" 54°. 
--22*; но понеже всБ корни на 2 мо- 
гут раздБлиться , пою будешЪ также 
29:—155-{-27 | тге. 

ТН. ВозмемЬ /=3,5=х,р=к,К—1 такЬ чпю [+ 
Зав—12 ‚ РЬ--ЗАЕ—4 найдется #24 
м #—32 ‚, которые на 8 могушЬ раз- 
ЖФлишься. А понеже здЬсь дБло состо- 
мтЬ ВЬ ихЬ содержани, шо положимЬ 1— 


3, и #4, откуда р 313 из; 
а 
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а 97-315 , ГРИ И Ри 
--9; слБлов. х——12; 97—18 , =—=-16 
и 9—2 ‚, пакЬ что —12°- 181—162} 
или 18"=16*--12°-|-2°, или раздЬлиБЬ 
на 2, 9: 8-61. 

ТУ. ВозмемЬ #—0о, #—Р, шакЬ что ри 
опредБлены не будущЬ ‚ шо получится 
ЕЕ 32-Й и ЗАК 4, опкуду = 
12" и и—В-4/: ; потомЬ рИ— 12°, 
9=- Р--4/Ь", у 12" бр--ВР 

535/ ; слБдов. х—1--9— 16/6} ; ур 

4-8}, 2=г-5— 16—40 м Фу, бр 

--2РА. Положим теперь 6-1 най- 

дется х-15 ‚7-9, >12 и9—18, а раз- 

_ дБливЬ на 3 получится х—5 ‚7—3 , < 

—4 ио—6 шакЬ чию 34-5 `=6°. При 

семЬ примБчаня достойно ‚ что си шри 

корня 3, 4, 5 › единицею возрастають; 
чего ради разсмотримЬ ‚ нЫшЬ ли еще 
больше шакихЬ чиселЬ, 


тО9Т. 

ВолросФ. Требуются 3 числа вЬ ариеме- 
шической прогресс!м, коей разность 1, 
=тобы кубы оныхЪ чиселЬ составили вмБ- 
сыБ кубЬ ? 66 4 Пусшь 


"И 
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Пусть будет х среднее изЪ сихЬ 
чиселЬ ‚ то меншее —Х-1 , а большее 
х4-т ; оныхЬ кубы сложивЬ вмБешБ дз- 
ютФ 3х --бх—3Зжхх--2', что должен- 
сшвустЬ бышь кубомЪ. КЪ сему пошреб- 
но зваиь одинЬ случай , в которомЬ се 
бываешЪ, и по нВкоторымЬ сробамЬ найде- 
шся 2—4; чего ради по прежнимЬ правиламЪ 
положимЬ х—4-у,) и будетЬ хх=16-- 8 
уу, 264-487 х27у--1", слБдов. фор- 
мула наша будетЬ 216 т 507--3бу7-- 37, 
тдР первой членЪ кубЪ , а послБдней 
нЬшЬ. (Сего ради возми корень —6-- {у 
и э«Блай чтобЬ первые оба члена унич- 
пожились. Понеже куб онаго корня 
есть 2хб-- го8/у--т8//7- 57°, то долж- 
но быть 1501084, и слБдов. {= ; 
остальные же члены раздБливЪ на уу да- 
ющЬ 36—39 ту, или 18% 
36-18" 3318.25 --25.7, или 18.36-18.25 


826—182" 
=26"—37.18°; почему В о" _ 


13 18.2625 ) 255— 3.153 
) ® = —324-25— 7452 Б 
25—3. 18: 9 7>=- 2871 == 147: 9 сл ДОВе 


$> 
Аут 


Трудное 


АНАЛИТИК. . 58$ 


‘Грудно бы показалось с1е обращене 
вЬ кубы продолжать далБе; но надлежит 
примБчашь , что вопрос можно завсег- 
да привесть кЬ квадрашамЬ. Понеже 3х 
(хх--2) должно быть кубомЬ ‚ шо по- 
ложи оной —ХУ и получишся зхх--б 

зы. 3$ —. Когда 
Е 65—18 
числитель сея дроби уже квадрат , шо 
нужно только знаменашеля 67—18 з4Б- 
лать квадрашомЬ ;$ кЬ сему потребно 
также знашь один случай, и понеже 18 
на 9 дБлишся , а 6 шолько на 3 ‚, пю 
У долженЬ также на 3 дБлиться : сего 
ради положи 7-33 ибудетЬ нашБ знаме- 
нашель —1622°—18 ‚ которой раздБливЬ 
на 9 будешь 182—2 и которой квадра- 
том быть долженствуешЪ. Сале здБлает- 
ся когда 2—1. Аля сей пришчивы возми 
2—1 , шо должно бышь 16-549 
5499-+189'—0; положи шеперь корень —=4, 
--$9 ‚ котораго квадрашЬ есть 16-{-5 49 
—--7209 ; почему 54-5189"? ; или 159 
—=—' , слбдов; 22—н и 9; ошку» 
да найдешся <—1-+9—и, по шомЬ у-*. 
бб 5 раз- 


Е] 
=хлу ‚ слБдов. хх— 


и ньании них 


5856 О НЕОПРЕДБЛЕННОЙ 


РазсмотримЬ теперь прежняго зна- 
менашеля, которой былЬ бу -—18—1622—18 
=9'182—2) ‚ но сего множишеля 182-2 
клали мы квадрашной корень Ве ТЕЛЕ 
квадратной корень изЪ всего знамена- 
шеля есть 1 ; а изЬ числишеля оной 
есть б ‚, ошкуда х=:—7 ‚, кошорое зна- 
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меноване ош прежняго совсемЬ различ- 
но, и по сему корни нашихЬ шрехЬ ку- 
бовЬ будушЪ слБдующе: Г)у—1—57 ; П) 
х—:° ‚, ИОу-- 1—2, коихЬ кубы сложен- 
ные вЬ одну сумму производятЬ кубЬ , 
кошораго корень будешЬ 47-55-3325. 


1052. 


СимЬ намБрены мы заключить сю 
часть зеопредБленной Аналипики : ибо 
изЪ приложенных вопросовр имБли уже 
мы случай изЪяснить знашыБипие премы 
употребительнБйиие по с1е мЬспю вЬ сей 
наукБ, 


- 


